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EDITOR 

AD LECTOREM. 

C VM SeBionum Conicarum 
Synopfis commentariis meis 
adauHa , quae l{omae pri-^ 
mdm j Venetiis iterem y ter^ 
tiSque impreffa eft y non in textu /o- 
lum y fed in additamentis etiam y fi“ 
gurifque menda plura contineat y quae 
Tyrones faepenumerS immorantur ^ 
non abs re futurum putavi y fi alte- 
ram editionem pararem y in qua er- 
rores y qui Typograpborum ofi itanti a 
irrepserant y delerem y <1^ S chematd- 
in quibus Chalcographus ab inflitu- 
to deflexerat y accuratids formari co- 
narer : quod utrumque pro mei inge- 
nii viribus praeftiiijfe me arbitror in 

prae- 
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praevetitis . Quoniam vero ufu cotti-^ 
pertum , explbtutumqUe mihi e(i ^ 
acmottftrationes faciliSs percipi a Ty^ 
ronibus , fi in textu locati fuerint 
commentarii , quam fi effent ab eodem 
feiunbii j illos idcirco diverjo cbaraHe^ 
re impreffos , & parenthefi intercae- 
ptos textui fic adiunxi , ut ea ^ qUae 
jiuHor indemonflrata pajfim reliquit^ 
ftricio quidem , fid perfpicuo oftende- • 
rim ratiocinio j quae vero breviSs ^ 
obfiuriSVque dernonftravit ^ fuppletis 
quibusdam , e videnti Ss expofitis 
nexibus illationum , faciliora reddi-, 
derim , Tyronumque captui accom- 
modata . Cum aut^m in perluftran-^ 
da hac S e Itonum Conicarum Synopfi 
illud incommodi perferatur , quod ni- 
mirum propofitiones non raro occur- , 
rant , quae veritates aliquot prae- 
fupponunt , nec in Euclideis Ele- 
mentis expreffas , nec in Theorema- 
tis praecedentibus demonfiratas j ne- 
ce fium fuit ^ nonnullis propofitioni- 
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hus Lemmata anteferre' y aliquibus 
vero Seholiay & ConfeHaria fuhne- 
biere , quae ^veluti ft er nant viam ad 
fubfequentia demonftranda . AuHoris 
textus ut integer fervaretur , curavi ^ 
duobus tamin , tribujve locis exceptis y 
in quibus , AuHoris mente fervat ^y 
unum y aherumque verbum oponuit 
immutari y ut inde clarior y planior- 
que feret demonf ratio . TSLullas prae- 
tereo y ubi necejfariae omnino funt , 
citationes propofitionum Ruclidis , d 
T acquefo fumptarum , quas miniis fae- 
innuere C lari ff mus AuHor folet y 
lich illis magna ex parte innixa fit 
Theorematis demonftratio . ' Atque 
haec funt y Amice LeHory commenta- 
ria y quibus maximh indigebat Se^ 
Bionum Conicarum Synopfis y ut d 
Tyronibus poffet proprio marte , & 
inoffenfo pede percurri . 7^^ opus iftud 
erroribus vitiaretur , fummam curam 
impendi j fiqua tamen, oculorum a- 
€tem fugerint y aut inter excudendum 
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^e!apf afuerint menda ^ ea ut Tu ipfi 
tollas^ enixe oro ^ obteflorque, j/, 
uti fpero , bos conatus quale^cum^ 
que benigni exceperis , Geome^ 
triam quoqu} novh methodo demon* 
ftratam propedi^m oper^ me^ ^ iisdem* 
que Typis in lucem prodituram y pol* 
liceor. Vale. 




praefatio. 




S ESiionum Conicarum EoEirina -^tum 
fcitu valde jucunda , tum maximae 
utihtatifcenfenda cH , ciim earum 
cognitio y non tantum meris Geome- 
trify fed e Pbilofopbit, Aflrono^ 
tnify Opticis f Horograpbis ^ & Arcbite* 
ilis necejfariaftty&pbyfteis fpeculationiBus, 
ac plurimis mechanicis ufibus admodUm op- 
portuna . San^ terreftrium corporum tran- 
fver^m proje^orum motus per curvas Para- 
bolicas diftenditur , ob proximas gravi- 
tatis direSfiones, pro parallelis jenfibi- 
liter habitas , utpote ad centrum maximb 
di flans refpicientes confide ratis autem 
iifdem direfdionibus ^ in rigore non aequi- 
difiantibuf Jed revera invicem inclinatis ^ 
utpote ad terrae centrum convenientibus ; 
curvarum Ellipticarum arcus, h projefiis 
deferibitur , cujus remotior Focus ad 
fum globi terrejiris centrum pertinet , Fo- 
cus autem pro^dmior idem efi,, qui ad' Far- 




z 

rabolam pertineret ^ Ji d0<e gravium di^ 
ffliiones pro paralleli f effent acceptae Ita 
(tiarn .Orbitae planetarum circa Solem , 
& cujufvif Satellitif circa primarium 
ejus Planetamy Ellipticae deferibuntur , 
juxta Kepleri , & Heutopi hypothefim ; jPorro, 
in Reflexionibus Pefralfionibuf quoque 
aptb difpnendif y harum Sebiionum Coni- 
carum cognitio requiritur i quippe 
rum Focis pendet reflexio radiorum, qui 
aut ip unum punbium concurrant, ubi 
ignem accendant y in illud dumtaxat 
collimenty Ut okieFt.i proximiorem imaginem 
reddant, vel paralleli remittantur, ut 
eandem fermb intenfionem ad maximam 
diflantiam fervent : quin & eorundem ra- 
diorum refraliio lentes exigit » aut meni- 
feos y Ellipticis, aut EJypcrbolicis> /f» 
ParaboJicis , & Circularibus flguris fu- 
perfieiem rotatam habentet , ut ex ea- 
rum Focis refraliorum radiorum coniun- 
HiO y yel tn proximius punlium coUimatio 
quaefitos reddat effeffus . In horologiis 
etiam folarihus umbra Hyli gnomonici, 
in plano , cui in/ifiit , Hyperbolas 
que deferilii y in aliquo etiam fltu Parz* 
bolas , rn alio Ellipfes, ad quas lineae bo- 
rariae fuoi^terminojf habent. Quin & ’ ah 
cirebftebiii arejue FAXipfi^^faepein aedi fi* 
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fiiff Junt defcrihendi f & Fornicet ^ termi- 
ni r non hori:(pntaiiter pojitif infifienteT , 
in Parabolicae ^aut Hypcrbolicac figurae 
fpeciem difponendot tradidit C/. F. Bion- 
dellus in fua Arcbiteflura ; Veliformis 
mutem Florentina Tejiudo, ex ' hemifphe- 
rio per quatuor fenejhat ahfciffa quadra- 
bilit ^ Icbnographiam Parabolicam babet ^ 
ac perimetrum fuarum cavitatum Ellipti- 
cae aequalem yUt in geometrica' de- 

inonftratione Problematum Cl. Vincentii 
Viviani f qui bujuf ce formae Tefiudinem 
propojuerat, ipfe demon /fravi pag. 37. & 
136. dibii Operis: imb & Militaribus 
Arcbite^is , cavitatem Cuniculorum- j 
pyrio pulvere, in obfidionihus \ complen- 
dam , Parabolioa curvatura difponi debe- 
re tradit Cl. Ber nardus Beli dor as in fuo 
novo curfu Mathematico nuta. 609. 

Cum verb adeb utilis ejufmodi SeSiio- 
num Conicarum jcieniia , nimis longa me- 
thodo , in Magni Geometra ' Apollonii 
Pergai libris expofita videatur, ubi quaui 
doqae binas, aliquando ternas foliorum ' 
facies implet unius Theorematis , aut Pro- 
blematis demonfiratio ; ideb magis con* 
gruum reputavi ,' pracipuas^barum cur- 
varum proprietates , cum quibufddm aliis 
recentius inverdlt f' bac, breviorf ' Synopfi ^ 

A 2 
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campe ttdiofiin tradere , ut tempore ha» 
admodum prolixo fiudiofi Adolefcentet il- 
las difcere faciliori methodo poJftnt\ id 
quod etiam Eruditi Lnpfienfes comproba- 
runt ^ dum fimilis illius mei compendii 
SeUionum Conicarum , italico idiomate 
dudiim expojiti , anno Florentiae 

imprejft. Relationem exhibentes in fupple- 
mentis fuorum Afiuum. Tomo VIII. <»«- 
m 1714. edito pag. 434. ita fententiam 
fuam exprimunt. Io tanto numero feri- 
peorum, qui tradunt proprietates Sedlio- 
mim Coni, ctiamnuro defiderabatur li- 
ber aliquis, mole parvus, materia plenus, 
io demonftrationibus brevis , & quod 
palmarium cft , ad Veterum methodum 
confcriptus.Rem igitur fecit gratiffimam, 
&utiliffimam Geometriae Scudiciis cele- 
berrimus Grandus, qui tam eleganter, 
tam copiosi, & tanta nihilominus brevi- 
tate perfecutus eft hanc partem Geome- 
triae , quam in Scholis plerique vix hadlc^* 
ous attigerunt, fpiilitudine voluminum, 
vel analyticis charaiSleribus deterriti , & 
idcircb ultra Elementa Euclidis rarbpro- 
greffi . 

Et quoniam ibidem pag. 435. monent 
Udem Eruditi Lypfienfes , Cl. Chriftiaoum 
Aug. Hiufcn , i» ipfa Eypjienji Accade^ 

mis i 
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mia^ Matbcfeos Profcflbrem , utilitate 
operis permotum , inter pcrlegeodum, 
verfionem hujus Opufculi latinam ador- 
naffc, in gratiam Auditorum, brevi chm 
Ie<aionibus ejus Geometricis prodituram, 
& ab originali fuo non differentem dcc.tic 
qao etiam tedantur , quod alieuhi demon, 
ilrationcs interdum breviores, & concin- 
niores , fuppictis qaibufdam , & eviden- 
tihs efpofitis illationum nexibus, facilio- 
res effecerit, & Figuras, in quibus Chal- 
Cographus ab hypothcfi aberraverat, ac- 
curatius conflruxerit - Ctim tamen ejuf^ 
modi editionis nulla adbuc notitia perve- 
nerit , ideb congruum fore duxi , ut haec 
mea Latina Synopfis Conicarum Senio- 
num , additis quihufdam aliis Theorema- 
tibus au^a , & quihufdam fuperfluis om- 
mijfts , & prioris Italicae imprejjionis er- 
roribus , tam in textu , quam in Figura^ 
tum dejeriptione correFlis ^ in publicum 
prodiret y cujus ufus, non in Italia dum- 
taxat , fed in quavis alia Europae provin- 
cia ^ plurimum utilis effe poterit, juxtbf 
eorundem Lypfienjium Litteratorum at- 
teftationem\ non enim plurimi, fed pau- 
CiJJimi tantiim , ex Tranfalpinis Europae 
Studiofis hoc opufculum , betrufea lingua 
(xpreffum , intelligere potui^ent ; unde 
Vi 3 & £^e* 




& Egregiur Wfpanicae Militiae Archite- 
Ciur ..D. Joanoet de AguUlar ^ meum illud 
Italicum SeCiionum Conicarum Compen»; 
dium in hifpanienfe idioma traducere ma» 
luit, ut fuae nationh Difcipuli/ , Matbe» 
matam Jfudio incumbentibus ,, intelligU 
bile fieret: qua tamen verjione opportu- 
nior erit hac Latina Expofitio, quam 
ideb bic imprimendam permittere malui', 
utpote qua plerifque Europae Geometris 
magis percipi pjjtt , quam Italica, vel 
Hifpaniea ,< feu cuiufvis alterius, regiogie 
idioma te peculiari re j cripta. 







l'. * 







Digiti^ed by Googl< 




7 



SECTIONVM 

CONICARVM 

^ • * 

S Y N O P S I S. 

’ PEfINITIONES PRIMAE. -T, •• 



« j • - 

I. Er fixum pun6lum A , extra pla- 

■ M num circuli BED acceptum , tran- 
‘ re<fta linea BAF > utrinque 

<■ indefinite produfta , fi per ejufdem 
circuli peripheriam circumduca- 
tur , illam perpetu6 radens, ufque dum in 
^ndenr fitum redeat) k quo moveri coepit: 
utraquje fuperficies , ex hoc lineae ,motu » 
binc inde a fixo pun^o A refultans ) 'Conica 
nuncupatur, ' * 

II. Et folida ex his fuperficiebus f ad 

circulum BED » vel huic oppofitum bed 
terminatis ) comprehenfa ) Con/ . appellan- 
tur . ' 

III. Tam fuperficiei conicae ) quam ipfi- 
U s Coni Vertex dicitur fixum illud punftum A . 

IV. - Ejusdem autem Coni Bajtf cft-ipfe 
circulus BED 9 ad quem terminatur. * 

A 4 V.LU 



Frg* I. 
& 1, 
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I. 

F/f . 2. 



a Per cor, 

2 * 



a SECT. COKIC, 

V. Linea , quae verticem Coni A cuna 
centro C fuac ba(is circularis coniungit > Axi» 
efl Coni. 

VI. Qui axis , fi perpendicularis fuerit 
ad planum bafis , Conus ille Redur vocabitur . 

VII. Si vero fuerit axis ad planum bafis 
oblique inclinatus , Conus ille Scalenus di* 
cetur • 

. » V ^ , 

CONSECTARIA. 

n T)Atet hinc, utramque illam Conicam fu* 
1 perficiem , BAD , d AF , ad commu* 
nem verticem A contrapofitas , in infinitum 
extendi pofle, prodiifta utcumque linea illa 
genitrice harum luperficierum. 

II. Sumpto quolibet pundio H in Coni* 
carfuper&ie , rcfta linei illud coniungens' 
cum vertice A , in eadem Conica fuperficie 
jacebit :■ congruet enim cum refta EA , quae 
ftperficienr' illam , fua i circumvolutione» de* 
feribens ^ per quodvis eius punftum tranfit 
adeoque in idem punftum H impingit. 

III. : Vnde & quaelibet reaa AH, iun* 

gens verticem Coni A cum aliquo punfto H 
ciuS: fupeffiaei Gonicae-r produ^a in ' peri- 
pheriam bafis, ad aliquod eius punftum E 
pertinget.'..- , i- 

^ IV. At fi duo punaa H , I in eadem Co- 
Uica fuperficie accepta fuerint , reaa HI, fi 
per verticem A non tranfierit-, intra^ Conum 
cadet ; Nam iunais ad verticem A , reais AH , 
Alj & (a.) ad bafis peripheriain produais , cui 
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'STKOPSIS, 9 

incident ad pun^ £ » B > utique lun^ia £B 
Intra circulum cadet (a). Ergo planum tri-‘ a 2 . 111, 
anguli ABE , intra Conum immergitur , quia Elem, 
fecat eius ba(im ; itaque re^la HI in hoc 
plano exiftens » cum iungat duo pun6h late« 
rum [ AE » AB ] talis trianguli , intra Co- 
num & ipfa manebit fua illa portione diAis 
punAis interiefta ; quamquam fi ultra hinc 
inde f verfus & 1] producatur , utique 
extra Conicam ruperliciem l'e extendet. 

. V. Si Conus quolibet plano per verticem 
A tranfeunte fecetur > Seftio triangulum erit : 

Nam utraque ipfarum linearum AB > AE, aut 
AB , AD , quae funt communes Seniones fuper- 
ficiei Conicae , & planorum ABE, vel ABD 
ipfam fecantium , femper congruit cum ipfa 
xc6la mobili AB j tranfeunte per eadem pun- 
dla B , £ , D , dum Conicam generat fuperfi« 
ciem & comunis Se^o plani fecantis cum 
plano bafis , eft pariter (b) re^la EB , vel BD, b j. XZ. 
ergo ABE > aut ABD funt triangula leAi* ' Elem. 
linea. ' 

SCHOLion: 

f 

f. Ql de his quoque triangularibus Coni Se- Fig. 

•3 Aionibus , non de curvis dumtaxat , a- 
getidum hic ellct ; confideranda forent trian- 
gula , five plano per axem tranfeunte geni- 
ta, ut ABD, AFEj quae femper invicenu 
aequalia erunt in Cono reAo , ob aequales co- 
tum bafes, nempe diametros BD, FE circu- 
larU bafis , aequalem altitudinem Axis AC^ 

per- 
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IO SECT- COKIC, 

a def. perpendicularis plano, adcoque,( 4 ) dtc omm« 
XLElem^ bus rectis [ wlut$ FE , BD , J per C tranfc- 
. untibus; (ivc. extra axem traiefto plano ad 
chordas BE, aut BL protenfa ex vertice. A 
( conjideranda forent ] triangula ABE,ABLj 
quae in eodem conoirc^o, ifofcejia femper 
b de/. 3 . erunt, ob latera Omnia -AB» AE, AL, fem-» 
XI.Elem.P^^ aequalia, quippe [ ob angulot re6ior^h') 
cpr. 47. ^CLi ACE ,, ACB y'], eorum quadrata (c) 
/.£/ew, aequantur quadrato axlh - AC , & quadra- 
to- fadii circularis CB , aut -CE, vel CL • 
Sed inaequalis magnitudinis , ob inaequa- 
les .bares BE , Bt , quae cum aequali- 
bus lateribus [ BA,, AE » ttemque BAy AL J 
iunilae, angulos fibi-ad vqrticera trianguli 
d 25, J. oppofitosBAEj BAL;y inaequales eflEciunt (d), 
Elem, filorum Cnus. reai [ /eu. qd, AB J>er pendit u- 
Uret } EN , 10 , pariter .inaequales erpnt ; 
{ iun6l4 qnippe OE , erunt Utera. LA, AO \ 

t aequaltaMterikm E4.^ A0 y & apgulur lABt 

^onjlru- 1^0 y mAton(e) angulo EABj/efi EAO* 

• igitur LO (0 maior erit EO ; Sed in srUft- 
* ^5- gulo reaangulo KOE eJlEO (g) maior Eh\ 
yiem. ergo LO multis mhr eritt EH-, ad comii- 
g 19' nem bafim AB relata triangula ABE, ABL 
Ehm. - eruntjut, eorum altitudines inaequalesrh^EN! 

hfor, r. ^ t 

pr. I.FI, . , n. Itaque fi! .angulus Verticalis . BAD tri- 

Liem. anguh per axem tranfeuntis re<51us fuerit, ayt 
acutus ; reliquorum triangulorum extra axem 
traieaorum anguli BAE , BA£ fubirde mino- 
j 25' res fient, pro ut minori chordae BE, BL in- 
J. Elem. liftcnt ( 0 .; , [ quia vero diameter cirtularif 

BD 
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STKOPSIS. • n 

BD efl omnium chordarum (a.) maxima angu~ a pr. 15. 
tuf BAD i eiufque ^nus f omnium angulorum i ULElem. 
Jinuumque maximus fit oportet : ] ideoque om~ 
nium triangulorum maximum erit per axem 
tranfiens , & reliqua fubinde minora , pro 
ut magis ab axe recedent» minorem chordam _ 
pro bafi habentia. Si vero Angulus vertica- . - 
lis ( BAD ] per axeni tradufti trianguli ob- 
tufus f^uerlt ; non erit hoc triangulum omni- 
um maximum , fed' aliud ipfo maius extra j 

axem poterit determinari, ^adratum enim 
diametri BD , oppofiti angulo obtufo BAD, . 
maius erit quadratis laterum (b) AB , AD i ® 
ergo aliqua chorda BL minor diametro inve- , _ 

niri poterit , cuius quadratum aequale fit , . 

duobus quadratis, laterum AB » & . AL » ubi 
Angulus BAL reftus evadet (c); ideoque tri- cpr.q 8 .T. 
angulum BAL extra axem maius erit altero per 
axem tranfeunte :> accepto enim latgre AB . ; 
pro bafi , erit trianguli; BAL altitudo LA, 
quae aequatur AD t & [ ob angulum re(htm 
Af, maiorem acuto DAMt J maior eft per» 
pendiculari DMCd), quae effet altitudo alte- d ig. T. 
rius trianguli BAD per axem , nempe finus re- Elem. 
ftus anguli DAM , confequentis ad obtufum 
BAD : & hac ratione triangulum BAL » cuiu# 
angulus redus fit ad verticem Coni., maius 
erit quolibet alio triangulo , fivc per axem , 
five extra ipfum tranfeunte » ob maximam 
omnium altitudinem . Qijod fi fiat extra axem 
triangulum BAE » cuius angulus iil A fuerit 
acutus » aequalis DAM » confcquenti ad il- 
lum obtufum trianguli per axem BAD» erit 

ipfum 
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12 SECT. COHTC. 

ipfum triangulum BAE aequale BAD ; quia 
' [funifta Ah i vel aequcilt AD^proJinu roro J 
zexTri- perpendicularis EN (a) aequabitur alteri DM, 
gonome^ cum fitHnus anguli aequalis , tam haec ; quam 
tria . illa ; [ quod etiam htne conflat , - quia triau- 
b ex hy- gula AIKy ADM% in qutbut aequantur (hy 
fothefl. anguli EAK > DAM , habent reSlts y feu 
aequalibus angults EHA j DMA oppojita ae- 
c i6. T, qualia latera E A i DAy adeoque aequales 
Elem» quoque habebunt perpendiculares EHy DM^ 
quae funt altitudines triangulorum BAE , 

^ BADy habentium communem baflm AB ; igitur 
triangulum BAE aequabitur BAD.] 

Fig.'4‘ y ^ conus. fiicrit Scalenus, demif- 

<^ 5 . fa ex vertice A in planum bafis perpendicu- 
lari AQj, traduftoque plano per axem AC , 
& per AQ_perpendiculum , quod efficiet tri- 
diS.X/. angulum per axem ABD reftum (d) plano 
E/em, bafis BED; patet, fore omnium Coni late- 
rum maximum 'AB, remothiimum a perpen- 
diculo AQ^, ct‘ omnium minimum latus AD» 
eidem perpendiculari proximum ; aliorum au- 
' ■ tem laterum intermediorum AF,' AE, maius 

cfle, quod cft maximo propinquius, minus 
vero quod ab ipio remotius. Nam linearum 
ex pun^ Q^ad peripheriam circularem dc- 
dU(51ariHn maxima eft C^B per centrum traie- 
ei.y&8. minima -vero eiusr portio .Qp; ipfae 

IILElem.'^^^^^ ^ * QE ma ores, ac minores funt» 
pro ut maximae , aut minimae -propiores; 
quare & ipraru.n quadrata maxima , & mini- 
\ ma , ac maiora, aut minora re peftive erunt; 

^uemadnaodum etiam duo quaelibet quadra- 
ta 
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STKOPSIS: 

ta linearum QO, QE» [ attingentium termi* 
nos re6lae EHO j diametrum BD ordina^ 
tae ) feu ferpendiculariter du6lae > ideoque 
ob (a) aequales angulos OQH yEQH]z ma- ® 

Xiraa QB > hinc inde aeque remotarum « a- Plfm.iClr 
deoque invicem (b) aequalium » aequalia e* 4* -E/» 

runt ; Unde lingulis addito quadrato per- ^ ?• 
pendicularis AQ^ refultabit quadratum AB 
omnium maximum , & AD omnium mini- 
mum ; & AF ) A£ quadrata maiora > aut mi- 
nora, prout illi maximo propiora fuerint, 
aut remotiora : itemque AO , AE quadrata, 
attingentia terminos reftae FHO ad diametrum 
BD ordinatae, erunt ae^uaiia. Patet igitur, ma- 
ius omnibus Coni lateribus elieAB, & mini- 



mum AD ; ac reliqua maiora , aut minora 
refultare, prout magisacceflerint , aut recef- 
ferint a maximo; aut aequalia efle n aeque 
diftent ab ipfo , ut AO , AE . Quibus , alii- 
fque limiliter ad terminos alterius ordinatae 
duAis , efficitur aequicrure triangulum AOE; 
caetera vero fcaiena femper rc uitabunt , nili 
forte contingat alicui habere bafim uni ex la- 
teribus aequalem. 

I V.Si quis angulus verticalis Trianguli per 
axem in Cono fcaleno reAus fuerit;omnes pari- 



ter anguli verticales refti erunt , adeoque invi- 
cem aequales . Nam lemicirculus fuper dia- • 
metro BD , in plano trianguli per axem de- 
fcriptus , (c) per verticem A tranliret , ob ^ P*'» 

angulum reftum ibi a lateribus comprehen- l** 
fum, adeoque axis AC femper eflet aequalis 
ladio bafis CB ; uode in quolibet alio tri- 



an* 
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14 SECT. CONIC. 

angulo EAF per axem tranfeuntCi fcmicTr- 
ciilus fuper diametro EF, in eius trianguli 
plano defcriptus ) per A tranfiret , propter 
AC aequalem radiis CF > CE, ideoque re* 
apr. i^i. ^tum (a) angulum latera quoque EA, FA 
lll.Ehm. continerent . Verum fi angulus BAD acutus 
fit , vel obtufus , reliqua per axem triangu*^ 

' la inaequales angulos ad verticem A habe- 
bunt, nifi eorum bafes hinc inde aequaliter 
ad diametrum BD fuerint inclinatae • 

t autem utrumque. demonjlretur ^ il- 
lud premitti debet , nempe Ji in duobus tri- 
angulis ABD , FHH f ad B i & H non re~ 
Clangults , nedum aequentur bafes AD , FH 
iifque opfojiti acuti , vel obtuji anguli B , 2V, 
fed etiam quadrata laterum AB , BD , ae- 
qualia fuerint reltquorum laterum FH , Nff, 
quadratts ; triangula aequalia erunt . Fla- 
beant primo triangula acutos angulos B, eir 
N : duffis ad latera ABy' FK perpendiculir 
DC , HE , erit AD quadratum , cum bis re- 
, _ (langulo ABC aequale quadratis (b) laterum 

AB, BD ; quemadmodum etiam quadratum 
hiem. FHyCum bis re6languln FHE aequabitur {c) 
eper ean- quadratis laterum FH , HH : fed quadrata 
dem . , BD (d) aequantur quadratts FH , HH : 

“ *i^far etiam quadratum AD , cum bis reClan- 

fotoej, ABC, aequatur quadrato FH, cum bis 

reflangulo FHE : fed aequamur quadrata 
AD, FH; tgitur bis reCl angulum ABCyae-^ 
quabitur bis reilangulo FHE, & re angu- 
lum ABC relf angulo FHE aequale erit / qua- 
c 1(5. VI, re efi AB ad FJH, ut (e) HE ad £C, at ' 
Elem, Qi, 



7 * 



Fig. 6. 
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STKOPSTS.^ ry 

oh Jimilia trtangvlfiCBD i EKH y efi KE ad zfr.^.Vl 
BC j ut (a) NH ad BD ; igitur ut AB ad Elem. 
FH y ita ejl recifroce NH ad BD y ideoque (b^ 
aequabuntur triangula ABDy FNH] 

[ Sunto deinde triangulorum ABD y FKH 
ohtuji anguH By & N; du(iif ferfendieulir 
DC y HE y erit AD quadratum aequale qua- 
dratis AB j BD cum hts redangulo ABC (c) ; 

Jicuti etiam quadratum FH aequabitur (d) 
quadratit FH y HH y cum bis re 6 l angulo FKE^ 
quare cum (e) aequentur quadrata AD y FH y 
erunt quadrata ABy BD cum hts re£f angu- 
lo ABC aequalia quadratis FH y HH cum bis foth. 
redangulo FHE : fed quadrata AB , BD (Q / A?" 
aequalia funt quadratis FH y HH ; igitur fotb, 
'etiam bis redangulum ABC y aquabitur hts 
reClangulo FHE ; ideoque aequabuntur re- 
{langula ABC y FHEy eritque (g) AB ad. 

FH ut HE ad BCyZ/el ut HH (h)y ad BDy 
ideoque ( i ) aequantur triangula ABDy FHHi'] 

[ Hincji angulus verticalis trianguli fer 
axemBAD tn Cono fraleno acutus Jit y vel obtu” 
fusy reliqua fer axem triangula > veluti HAK , . 

F AEmaequules angulos ad verticem A babe^ Ftg.^At 
hunt ; quiffe in hifce triangulis ad verticem 5 * 

A non reti anguli s y non folum aequantur bafes Yexnum. 
HK yFE : fed etiam quadrata laterum AH y AK IV. ^ 
equalia funt ( 1 ) reliquorum laterum AF y AM 1 r, 
quadratis ; Igttur Ji aequales quoque forent ^ 
anguli ad verticem Ay utique iffa 
lay Jicuti & reliqua omnia fer axem AC tra* 
ieha (ni) aequarentury quod eji abfurdum, infe^ V 
emm ^{ffindefendenter ab boc numera 
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Elem. 
h 4. VI. 
Elem. 
i 15. VI. 
Elem. 



rtus 



quar- 



Digilized by Googie 




a ex hy~ 
potb. 
b zS. UI. 
Elem. 

c nu, III. 

dS.I.E- 

len. 



Eig. 8. 

c pr. 47. 
1 . Elem. 



Fig. 9. 



16 SECr. COKIC. 

quurto conflabit 1 omnia haec triangula aequa* 
Ita ejje non pojfe . ] 

[ Si vero triangula KAK ^ FAE per a* 
xem traieCia , habeant bafes HK, FE ad diame* 
truni BD aequaliter inclinatat y habebunt quo. 
que aequales angulos ad verticem A conflitu- 
tos ; nam ob aequales angulos HCB , ECB (a ) , 
&KCD, FCD ^ aequari debent tum arcus (h) 
HB ) BE , titm arcus KD , DF ; ideoque AK, 
AE maximae AB , quemadmodum AK ) AF 
minimae AD aeque propinquae erunt ; aequa- 
buntur igitur (c) AK y AEy atque etiam AK y 
AF y eruntque mutuo aequilatera triangula 
KAK ) FAE ) ideoque (d) habebunt aequales 
angulos -ad verticem A conflitutos , ] 

y. Summae nihilominus quadratorum ex 
lateribus cuiufvis trianguli per axem, erunt 
fcmper aequales . Nam in quovis triangulo 
quadrata duorum laterum aequantur duplo 
quadrati redae 4 vertice ad dimidium bafis du- 
dae , una cum duplo quadrati ipfius' femiba- 
lis , ut in noftris geometricis inftitutionibus 
demonftravimus i [ Si enim reda BC , du- 
£id a vertice B ad dimidium bafls C, e- 
tiam perpendiculariter bafim fecet , erit qua' 
dratum AB aequale quadratis BC , CA (e). 
Eamdem ob caufam quadratum BD , aequatur 
quadratis BC , CD ; unde quadrata ABy 
ED y aequantur duplo quadratt BC , una cum 
duplo quadrati CDy vel CA:Si vero reila 
BC y a vertice B ad dimidium bafls C du£lay 
baflm AD ad angulos obliquos fecet y ad ba* 
fint AD demittatur ex vertice B ^erpendicu* 

laris 

* ' , 
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iaris BH . Quia BD quadratum aequatur qua- 
dratit laterum BC.y CD minur duplo reffatf 
_guli DCH (a); & quadratum AB aequatur 
quadratis laterum BC jCAplus duplo re(ian^ 
£uli ACH (b)> erunt. quadrata BD ^ BA^ 
aequalia quadratir BC > CD > una cum qua- 
dratis BCfCA minus. duplo r e Cl angui i DCH 
flas duplo teOanguli ACH : eji autem CA{c) 
aequalis CD y proindeque re^ angulum ACH 
aequale efi rellangulo DCH f ergo quadrata 
laterum BD » BA aequantur duplo quadrato- 
rum BC ) CD 5 minus duplo redanguli DCHy 
flus duplo re&anguli DCH y feu aequatur 
duplo quadrati BC t.una cum duplo quadrati 
CD. ] Itaque ( cum in triangulo BAD axis 
AC hifecet bafim BD in pun£lo C , ] duo quadra- 
ta AB y AD aequantur duplo quadratO; axis 
AC , cum duplo quadrato radii CB^ item [ eem^ 
dem ob ' caufam J duo quadrata AE, Af aequai 
buntur duplo quadrato eiusdem axis ACj* & 
duplo quadrato radii C£ > ipfi CB aequalis ; 
ergo duo quadxaU AB'» AD aequantur . duobus 
quadratis AE» AS :[eddemratiocinio quadra- 
ta AB ^ AD (^etfduntur aequstlia duobus qua- 
dratis AK y 'AK ; tgitur quadrMa. AH y AK 
aequantur quadratis AE y AF y atque ita 
forrd .’] ! • • !/ r - . 

VI. HoruiUi autem triangulorum per 4 l- 
xem ».minimuoi: erit. BAD (d): reftum pidno 
bafis ) ( utpote ]’ tranfiens t per' ''AQ_ iperpqndi- 
cutiim ; & maximum erit ]^F y cuius bafis 
£F fit alteri diametroi fiD perpendiculari) : al- 
liorum autem PAL nwgnitudo erit interme- 
dia y ita ut juaiora evadant 1} quae maximo 
f : B pro- 
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propiora fiunt . Si enim fuper refta- CQ_, inter 
axeni) & perpendiculum» velut fuper dia* 
metro » circulus CSQj in plano bafis Coni » 
defcribatur» hic erit locus omnium perpen* 
dicularium» ex vertice A ad bafes quorum* 
libet triangulorum per axem tranfeuntiuin » 
demilTarum. Nam £CF perpendicularis dia- 
t pr. i 6 . nietrp BD, tanget circulum QSC in C (a) j 
Ill.El, & triangulum £AF aequalia latera habebit 
b per nu, AE » AF (b) ; ideoque AC bifariam - fecans 
III, hafim trianguli acquieturis » erit ipfi- per* 
c pr. 8 . pendicularis (c): ubi vero alia diameter PL 
I.Elem. iecat ilium circulum' in S » du^ ex vertice 
AS ) erit ipfi PL pariter*. perpendicularis : 
d quia iunfta erk quadratum QC aequa* 

"Elem. & le quadratis CS » QS. (d)4 quare quadratum 
47. 1 . E- AC ) quod aequatur qu^ratis AQ.» & QC (e) » 
lem. erit aequale quadratis AQ^, QS » SC c: at 
ePer^-j. quadratis AQ_, & QS cft aequale >(.f) qua* 

I. Elem. dratum AS > ■ ergo quadratam AC aequatur 
fperean- quadratis AS , & SC » ideoque angulus ASG 
elem , reftus erit (g). Quia ergo reAarum ex. A ad 
g pr. 48. .peripheriam circuli QSC durarum ( ut de. la* 

I. Elem. teribus (h) Coni diftum ert ) maxima erit AC » 
hm.lll. minima- AQ_, & intermedia AS mediocris 
magnitudinis ; pro maiori acceflu ad maxi* 
mam AC crefeentis ; ideo maximum erit trian- i 
. , , - gulum AEF , cuius altitudo ' AC > minimum , 

BAD> cuius altitudo ^AQr intermediae vero 
magnitudinis PAL) cuius altitudo AS. ^ 

Fig. 12. . Vll. Triangula verp extra axem » licet 1 

in Cono.re^o » cuins, axis ‘aequalis » aut 
• maior . fit /radio, bafis > nempe in -quo angu- 
lus verticalk trianguli , per axem .'BAD KAas 
^ . fitj 
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fit ) vel. acutus , minora femper oftenfa fint 
quovis -triangulo per axem tranfeuntfc (a) : 
in Cono tamen fcaleno « five obtufus fit ) 
.five tellus j aut acutus ille angulus vertica- 
lis' triapguli per axem‘BAD , 'aut EAF , vel 
PAL f triangula tamen extra axem haberi 
poflunt i tum quolibet illorum minora j tum 
quaedam etiam maximo FAE maiora , aut 
aequalia. Ipfi enim -EF parallela GO-duci 
potell ) ordinata ad diametrum BD in H j & 
fupra iplani dudo per verticem A plano ; 
fi efficiatur triangulum GAO, quod aequicru- 
re erit (b), eiulque perpendicularis evadet 
rc61a AH , fieri poteft > ut [ m/»or > ] vel 
aequalis j vermaior'fit ratio ipfius AH ad 
axem AC $ comparata rationi EF ad GO > 
fcu CE ad GHy idcoque poteft efle triangu- 
lum GAO [ minus i <vel] aequale» vel maius 
ipfo AEF , quod erat maximum omnium per 
axem AC tranfeuntium . [Tria nobis funt in 
jraefentia demonjlranda , primum nempe » in 
Cono Scaleno triangulum aequicrure GAO ha* 
beri pojfe extra axem » quod minus fit trian- 
gulo EAF ) maximo omnium per axem fcili* 
cet tranfeuOtiufn ;• Secundum » triangulum e* 
^iam aequicrure extra axem haberi poffe , 
quod mecius fit eodem triangulo EAF: Ter- 
tium ypojie aequicrure triangulum extra axem 
haberi » quod aequet triangulum EAF , 1 

^[Vt a primo exordiar , obfervandum ini- 
jrimis eft y quod fi in tnanguto refiangulo 
MAC ex uno angulo-^ G ad AR ducatur r'&(ia 
'CDi haec ad DA maiorem rationem habebit^ 
quam ^GB ' ad i ducatur enim re€ta DE 

B 2 ipfi 
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ipji BG parallela ; & quia reliut ejl augiir 
luf E>^E f anguluf extentur DEG\(3.) 9 htu* 
Juf erit; maior ergo eJl DG t quam DE (b\ 
& idcirco GD ad DA maiorem rationem ha* 
het , quam ED ad DA (c) , boe efi quam GB 
ad B4 ' . 'T 

[ Deinde in triangulo redangulo- BAG t 
Ji prpduEIa bypotbenufa BG ad punlfum qttod^ 
•vis D i iungatur AD ; erit BG ad CA in 
maiori ratione i. quam BD^ ad DA; du6la e- 
nim GO parallela DA; in triangulo re^am- 
gulo GAO ert^ CO (e) maior GA i q«are 
BG ad CA 'maiorem ([) habet rattonem 9 
quam BG ad CO : fed BG ad GO efi » uf 
BD.(g) ad DA; ergo GB ad GA habebit 
maiorem rationem > quam BD ad DA- 3 

[ Tandem Ji re£la A ad B maiorem rap- 
tionem habeat , quam C ad DE ; erit refian- 
gulum fub extremts Ai & DE faliunsj ma^ 
ius reU angulo mediarum Bf & G .. Quoniam 
A efi ad B in maiori ratione y quam G ad 
JDE yfiat ynt A ad B y ita G ad DZ y quae mi” 
nor erit DE (h) ; reliungulum igitur (i) fub A$ 
& DZ aequale erit rsElangulo fub G y & B : 
r exanguium verb fub ,A y (b- t>E maius efi 
red angulo fub A y & DZ ; ‘ergo mtfiangur 
Itm fub Ai & DE maiat 'efi re£i angulo fub 
Qy . 0 * B <> 3 ' - ' ■ 

^ iHfce fraemijfis^ad infiitutum i am vtr 
»io . Ejl 0 Conus fcdieims ycuius axis AC de» 
clinat 0 radio CB y Jeu c.oi^iiuatxum Uh ohtm» 
fun angulum ACB » Inpiamo trianguli BAD 
fer. ferfendicttiw» tranfeiuniis. y ifjii 

BD erig{ititr,. ferfeuiicttl»ris CMl^ Quomam 
, :: .. BM, * 
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£M maior eft radtaBC(i)ye/^oMZ aequali f a xa, L 
£C , & datantur ZH,HH parallelae redit EUm. 
MC , ZMi adeo ut emergat paralLelogram- 
muni MZHH f cuiut oppojjta latera HK, t » 
ZM (bj aequari debent . Demum in plano cir- [' 

fulj agantur ECF , GHO ad diametrum BD " 

tmrmalesi uinganturque CG, AO, AGy AEyAF; 
triangulum GAO minus erit triangulo EAF ; C 47 . l. 
nam quadratum HN aequatur quadraiir Cc) Eleni. 
FlCj CH t /icuti etiam CG quadratum aequale 
cjt quadratis GHy HC: ejique HK quadra- j 
tum (d} aequale quadrato CG ; ergo quadra- Jiru6l 
tum HC y cum^ quadrato CK ,aequatur HC 
quadrato y cum quadrata HG , ideaque CH 
quadratum aequabitur quadrato HG , /eu CH 
ac qu alit erit HG ; igitur HH ad HC erit , 
ut CG ad GHy vel ut CE ad GH : fed ex ' 
praemiffit.efl HH ad HC in maiori rationcy 
quam HK ad KC y eir HK ad KC in ratione 
maiori , quam HA ad AC ; ergo CE ad GH 
ejl in multb maiori ratione y quam HA ad 
AC y i deoque red angulum ACE tnaiut erit ^ 
redangulo AHG : eji autem triangulum (e} 
ifofceler EAF > cuiut altitudo AC y aequale (() * 
red angulo ACE y Jicuti etiam triangulum •fi- 
Jielet (g) GAO aequatur redangulo AHG; tgt- 

tur triangulum EAFmaius erit trianguloCAO.] ^ 

[ Q^od etiam in Cono fcaleno dari queat • 

triangulum extra axem y quod triangulo ma- 
ximo omnium y per axem tranfeuntium y Jit ma- 
iut y demonjlrare iam pergo : id vero quam- 
vit generatim ojlendi pofflt y Jive Coni axir 
minor y vel maior y aut aequali t radio ba- 
/eos eiusdem Coni; brevitatis tamin gratia 
B 3 prae- 
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fraejlat in primo tantim cafu tbeoremci ojletu 
dercy dum aliar reliquorum cafuum demon- 
Jlr (Itione i apud Serenum Antifenfem videre 
licet. Itaque eflo Conus Scalenus y cuius A- 
Fig. 12« femidiametro bajis minor y aptetur 

HA aequalis femidiametro BC y vel CDy 
per que punfla C » H traitciantur in baji cir- 
culari re6lae EF y GO ad reflos angulos dia- 
metro BD injijl entes ; triangulum aequicrure 
OAG maius erit triangulo FAE . Fiat an- 
gulo AHC aequalis HCK , & iungatur HK , 
Quia in triangulis CAHy CKH latera AHy 
a excon- WC aequantur lateribus CK y CHy & angu- 
flrud . lf*t AHC aequatur angulo HCK (a.) y erit 
h4.T.E- tiim AC (b) aequalis HK y tum obtufus angu' 
lem. AC H aequalis angulo CHKy qui proin^ 

c n. III, de obtufus erit y maiorque redo CHG y ideo- 
Elem. que(c) HC maior erit HK , Deinde cum AH y 
d excon' CE (dj, itemque (e) AC , HK jint aequale Sy 
fru6i. erit AH ad AC , ut CE ad HK : fed CE 
e ex de- *d HK maiorem (f) habet rationem y quam 
monflr. CE ad HG ; ergo etiam AH ad AC eji in 
f 8. V. maiori ratione y quam CE ad HG y ideoque (g) 
Elem. reFlangulum AHG y feu triangulum OAG 
g ex prae maius erit rellangulo ACE , feu triangulo 
miffis . FAE • } . . 

[ Cum igitur in Cono fcaleno dari queant 
triangula extra axem y quae bajim habeant 
inter extremitates C y B radii CB y d quo a- 
xis AC declinat y quorum alterum Jit minusy 
alterum maius maximo FAE per axem AC 
tranfeuntium ; liquet y aliud triangulum in- 
ter utrumque haberi pojle y quod maximo FAE 
Jit aequale . ] ^ , 
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t 

Verum haec de triangularibus Coni Tc- 
Aionibus indtcafTe fufhciat ; lam de curvis 
feAionibus Conicis eft deinceps agendum. 

PROPOSITIO I. 

S I Conus ABD > aut illi ad verticem oppofi* 

tus , fecetur plano bafi BED parallelo > Fig» i?* 

feftio FHG, aut fhg circulus erit. 

] 

Ducatur axis AC y occurrens plano fe- 
canti in puncto L ) & per axem idem Co- 
nus fecetur plano triangulari ABD j cuius 
& prioris plani fecantis communis fcAio a i6. Xf. 
FG parallela (a) erit diametro bafis BD; ac Elem. 
fumpto quolibet punAo H in perimetro fe- 
^lionisjiunftaad verticem AH protrahatur ad Vf, 
peripheriambafis inEiac iunganturEC, HL, 

{ quae (b) erunt invicem parallelae ] ; nam 
funt communes fe<?Hones plani trianguli ACE 
cum illis parallelis planis BEDj FHG, ideo ^ 
fimiJia erunt triangula ACE , ALH (c) ; item- 4* 

que [ BC , FL cum Jint communes JeCliones • 

plani trianguli ACB cum illis parallelis pia- d i6. XI. 
nis BED i FHG. erunt invicem (d^ paralie- Elem, 
laej adeoque etiam erunt ] fimilia ( trian- e cor. I, 
gula ] CBA, LFA (c); propterea erit CE prnp. ^ 
ad LH, ut CA ad LA; & ut CA ad LA, IF.Et, 
ita (f) BC ad FL ; quare (g) CE ad LH eft , f cor, I, 
ut BC ad FL : fed radius CE aequatur radio prop. 4 . 
BC , ergo & LH aequaitir (h) ipCi FL , Et VI. EI. 
eodem modo oftendetur, quamlibet aliam te- g ii.V,E-. 
Aam iungentem quodvis pundhim perimetri lem. ' 
Iiuius fe^onis cum punAo L 1 aequari eidem h V, 

B 4 ^ Elem. 
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FL,; ergo haec feftio circulus crk» cuius cen- 
trum L > quippe omnes re^ac hinc ad pcri- 
metrum feAiopis duAae y oilenduntur aequa- 
les . [ Eodem frorfur ratiocinio y fi loco pun^ 
(lorum F , H y G y X » planique FHG 
tuantur in demonjlratione punda f y b y g y l y 
planumque fhg y demoffirabitur yfedionem fh£ 
circulum ejie . ] Q_. £ • D • 

COROLLARIVM. 

H inc axis Coni AC traniit per centra quae- 
libet L) omnium circulorum) quibus ae*' 
quidiftanter bafi Conus fecatur ; idque etiam 
in alio oppohto Cono Agf contingit» 

PROPOSITIO II. 

S I Conus fcalenus ABED fecetur plano per 
axem tranfcuntc > ad balim reflo ABD 
mox altero plano KHM ad illud planum 
Fig. i8. ABD reflo iterum fecetur per reflam KM, - 
quae triangulum KAM efRciat /imile i- 
pfi BAD ) fed fubcontrarie pofitum , ut 
nempe liC angulus AKM aequalis ADB) un*< 
a cdr, g, ^ gjjyj aMK erit (a) alteri ABD aequa^ 
lis , ob angulum A utrique triangulo coraihu- 
I. Elem, quoque feflio circulus erit • - 

Dufla ex quolibet punflo H perimefrj 
.. i huius feflionis, refla HI, quae fit perpcndicu» 

• laris plano I ABD) atque incommunem plano- 
bjs. Xf. rum feflionem KM incidet (b)) agatur per !• 
refla FIG. parallela diametro hafis BD ;.ac peii 
, . - ■ . , ipfas 
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■ipfas FG , HI ducatur planum FHG > quod 315. Xf» 
erit parallelum (a) plano bafis tranfeunti per Elem. 
BD, & per ER huic perpendicularem» quae b ex bj- 
erunt ipfis FG, HI parallelae; [ qnifpe cut» pntb, 
flamm hafis BED Jtt (b) reClunt pUtto tria»- c ex coa- 
guli BAD , etiam ER , quae perpendicularit ftru6t. 
ejl (c) ad communem fe6itonem BD , refla (d) d def. 4, 
erit plano trianguli BAD , cui cum Jit refla X/. EI, 
quoque HI (e), aequidijlabunt ER y Hjr(f), eexcon- 
quemadmodum mutuo aeqaidijlant (g) BD » jlrufl, 
EG:] Quare Seftio(h) JGH erit circulus, f 6. XL 
cuius centrum L in axe, ubi fecat eius dia* Elem. 
metrum FG : & bifariam pariter fefla KM in gexcon- 
O , iungantur HL , HO ; erit quadratum HL Jlrufl. 
aequale quadrato alterius radii GL, ideft re- bexpr.T. 
^angulo FIG , cura quadrato LI (i) : fed [ ob i ^.II.EL 
HI reflam plano (k) trianguli BAD y adeo- kexcon- 
que normalem (J) ad FIG ;] idem quadratura Jlrufl, 
HL aequatur quadratis HI , & LI fia) ; er- 1 def. 
go [ reflangulum FIG , cum quadrato LI ae- XI.El, 
quale eJl quadratir HI t LI , unde .] qua- ra 47. I, 
dratum HI aequator re 6 tangulo FIQ . , Sed ob Elem. 
angulum AKM aequalem ADB (n) , adeoque n ex by 
etiam angulo externo parallelarum MGI (o), & potb, 
angulos ad verticem I aequales KIF , GIM (p), o 17.I.EI. 
fimilia funt (q) triangula FIK , GIM ; unde pii.I.Fl. 
KI ad IF eft , ut GI ad IM , adeoque re* q 4. yi. 
diangulum FIG aequator reflangolo KIM(r); Elem. 
ergo quadratum HI , [ quod ojlenfum ejl ae- r 16. n, 
quale rtflangulo FIG, ] aequatur ctiara rc* Elem, 
dangulo KIM ; & addito quadrato IO , erunt 
quadrata HI , &' IO , aeqiialia 're^ngu- f def. g,' 
Io KIM , cum quadrato IO ; kicft [ ob re* XLEl . . 
ttngulun (I ) /ffO» j quadrafcuni OH (t) t 47.' /. 

^ aequa- Elem,- 
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26 SECr, CONIC. 

aequabitur quadrato OM (a) ; eft igitur, re* 
iia OH aequalis OM ; & de qualibet redta 
ex alio pundio perimetri KHM ad idempun- 
dlum O du61a idem demonftrabitur ; ergo 
haec quoque fectio eft circulus cuius cent* 
xum O . Q_. £ . D . 

COROLLARIA. 

I, Tjlnc habetur, quod in circulo quadra* 

. JLJL tum perpendicularis duftae ad dia- 
metrum ex quolibet punfto circumferentiae, 
aequatur reAangulo ex partibus diametri ab 
ipsa divihs , nempe HI quadratum aequatur 
le^langulo FIG in circulo GHF : & viciflim 
(i in aliqua figura KHM, quadratum cuiu> 
fvis perpendicularis ex perimetro ad bafim 
duAae HI aequatur re^ngulo partium ba- 
fis KIM i haec figura erit circulus , cuius 
diameter ipfa balis KM. 

II. Si planum fecans, neque fit paralle- 
lum bafi , neque fubcontrarie pofitum tri- 
angulum abfcindat fimile triangulo per axem 
ad bafim refto , fediio non erit circulus ; 
quia ob inaequalitatem angulorum , trian- 
gula FKT , MGI lion erunt fimilia , nec erit 
KI ad IF, ut-Gl ad IMj unde redlanguluni 
FIG, feu quadratum HI, non aequabitur re- 
Aangulo KIM ; & addito quadrato IO , non 
evadet quadratum OH aequale OM , adeoqiie 
ladii non erunt aequales. 

IIJ. Quoniam in hiufmodi fubcontraria 
feAione' triangula per axem AKM , BAI> 
fiuit (b) fuaiiiaj ideoque DA, ad AB eft, ut 

; AK ' 
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AK ad AM : rcftangula DAM t BAK funt 
aequalia (a) y & circulus per punfta B , K , a i6. n. 
M , D tranflre pollet ; [ Jf enim circulus » Piem, 
qui tranjit per pun(la B t D f M (b) > non b 5, IV, 
iranjtret quoque per K » non efiet reSlangu- Elem, 
tum BAK aequale reCi angulo (c) DAM. ] c cor. T. 
DuAa vero BN eidem KM parallela, circu* pr. ^ 6 . 
Ius triangulo DNB circumferiptus , tange» /. Elem. 
retur a latere AB in B ; Quia f ol> angu- d 27. L 
Ium ABK aequalem angulo AKM (d) feu Elem, 
ADB (e) , & angulum BAK aequalem angulo c per hy* 
BADi ] triangiilnrum ADB, ABN lirailitu- potb. 
do (f) dat AD ad AB, ut AB ad AN; ideo- t 4, VL 
que AB quadratum reAangulo DAN aequale Elem. 
redditur (g) , unde AB fit tangens (h) circu- g 17. yi. 
li per B , N , D tranfeuntis . Elem. 

IV. Et quia omnes feftiones ipfi circu- h 57. IIT. 
lo KHM parallilis planis elTeflae, pariter Elem. 
circuli erunt, iun^la ex Coni vertice A ad 
centrum O redla AO, per centra omnium 
circulorum ipfi aequidifiantium tranfibit ; 
quippe omnes reftas KM parallelas bifa- * 

liam (i) fecabit , ut ipfa fecatur in O , & prop. 4. 
BN in S i unde erit alius axis huius Coni re- 
Aa. AO, fecans tamen inaequaliter diame- 
trum bafis in R . Ideo in Conis fcalenis e- 
runt bini axes AC , AR , per circulorum 
fuorum centra deduci ; quando Coni re^li u- 
nicum habent eiufmodi axem . 

V. Secabitur autem ab hoc axe fecundario 
diameter bafis in R , ut fit BR ad RD , qucm-< 
admodum lateris AB quadratum ad quadratum 
DA,feu quadratum re^ae AN ad quadratum la- - 

tc«s AB,[ob AB ad AD , ut (k) ad AB]: k ex co- 
" . axis rolt, UI^ 
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SECT. conw. 

axi» xtxo primarius AC fecabif diafnetm/o 
circuli fubcontrarie pofiti f velut BN in 
ita ut fit BQ^ad QN, ut quadratum AB ad 
AN quadratum, [ ■&«/ invertendo ad BQ^, 
Ht quadratum AH ad AB quadratum y vel (^a.) 
ut BK ad KD ; ] idecque BR ad RD erit (b) 
ut NQ^ad BQ^. Nam aufia NPT pmrailela 
BD y erunt (c) fiimlia triangula BSR , NST » 
& [ BS ad SH trtt y ut BK ad HT ; unde.] 
ut BS aequatur SN, (d) ita BR aequabiut 
NT j ergo BR ad RD ed y ut ,.TN ad RD, 
fcilicet ut (e) AN ad, .AD, quae; (f)funt, 

[ ut redangulum DAH ad quadratum ADy 
vel ]ut quadratum AB (g) ad quadratum AD , 
quia oftenfae funt AN , AB , AD continue 
proportionales:, fimiliter BQ_ ad. QN erit , 
ut BC> ad NP ( ob fimilia triangula BQC, 
PNQj ) five ut DC, quae aequatur BC, ad 
NP, id eft (h) DA ad AN, nempe [ ut qua’’ 
dratum DA ad (i) redangulum DAHj vel 
ut quadratum DA ad (k). quadratum AB 
aut j ut quadratum AB ad quadratum AN, 

[ quia oftenfae funt AN, AB, AD % continui, 
proportionale t , ] 

P R O P O S r T I O IIL 

. 

S I Conus ABD triangulo per axem tranfe- 
untefecetur ,tum ex quovis punfto H fu— 
peificiei Conicae agatur re^la HIL parallela 
cuidam, £F , quae diametro bafis Coni BDfic 
perpendicularis : dico reflam illam HIL oc- 
currere plano ipfius trianguli per axem, Sc 
inde ad. alteram fupecficiei Ccmkae. partem- 

in 
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|n L Ita protendi >■ ut in difto bccurfii I cum 
plano trianguli . bifariani fefta remaneat» 
ncitpe ut HI aequetur JL . 

-«V .V ' ■* '• ‘ 

lunfta enim ex vertice Coni A re6ia AH 
producatur ,ulq.0e dum peripheriac bafis oc- 
currat in M » &:cx M in plano bafis duAa 
MKG parallela ipfi EjF, diametrum perpen- 
diculanter fecantc> & ab iplb bifariam di- 
vifa in K (a), jungatur quoque rc<fta AG » 
quae iaceos in ./u perfide Conica conveniet 
cum ipfaHIL ia L. Etenim HL,MG aequi-* 
duiantcs tertiae EF , fnnt parallelae (b) in- 
ter fe I adeoque in eodem plano trianguit 
AMG^ [ hinc /7 cttt i ' jKr ccnvenh cum MG 
in Ganicae fu^erjiciei- fun 6 io C t itet .eadem 
AG conveniet: cUm HIL in. Conicae fuferjiciei 
fnnifoL ; 3 & iunftafA-K erit communis (c) 
letftui plani trianguli per axem jBlAD» & pla- 
ni alterius trianguli AGM , unde per pan- 
dum I tranfibit , ntrique plano (d-) eomnuine . 
<iuia ergo erit MK ad HI > ut (e) JCA ad AI , & 
aitOK ad IL ; cft<ittc MK aequalis GK (f ) » erit 
quoque HI aequalis IL ; ergo' HL ab jplo pla- 
no per axem bifariam fecatur. Q_* E» D* 

■*. " ‘ 

COROLLARIA. 



a ?. //L 



i) 



*■ 'f ^ -.•■t 

. i r.i/: 1 . ■ 



;I, rilnc habetor» quod, fu Coni». «iaogu. 
.«.V AI Io per axcni tedIus» i#ljo, plano 
reftam MG diametro bafid;;pefpeodicoiariter 
itranfcUnte> Icerum iccctor , soios jSc alterius 
-plani CQOimuPhi fe^ib fit NK; haec bb- 
tariara fccahit:dmaesi iincasjr wl»ti(HL» ;ia 
• eadem 



J' 

liem. 



h 9. XL 



c 3. XI. 
"Eltm, 
d ex'bjr 
totk’) 
k cvr^ r- 
ffofu 4. 
VI. EI. 
f ex de~ 

• ? # 

‘£‘ •- 
4^ 

Fig. 20. 
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go SEC^.COKtC. 

eadem fectionfe ' ductas ipfi MG pafallelas^; 

' [ Singulae enim piam trianguli BAD ^ ttel 
huius , & plani MKG communi fedioni tlK 
a esc hac ita occurrent | ut ab ipfa (a) bifariam divi- 
prop. dantur. ] O * 

II. Et fi' eadem recta MG, per quam 
planum GNM deducitur, nedum fit perpen- 
„ dicularis diametro BD, fed etiam plano tri- 
• p; ■ per axem (quod evenit, ubi triangu- 

£/eWf pgj axem eft (b) rectum ad planum bafis y ) 

tunc rectae' illae MG , ' HL noii iblum bifa- 
riam, fed etiam ad rectos. angulos fecabun- 
c dei^ communi fectione KN ; quippe non 

XI El tantum angulus MKD rectus erit , fed etiam 
^ MKN (c), & illi aequalis HIN (d) . Vbi 

Elem. ’ tecta MKG non fuerit perpendicularis 
e i8. Xr. trianguli per axem, feu nifi triangu* 

Elem. * axem fit (e) rectum > plano baiis , 

( ex 'hac tranfeundo per rectam ex vertice Coni A du- 
prop. ctam bafi perpendicularem ; tunc NK bifa- 
a 11 . l, tiam (f) quidem fecabit rectas illas paralle- 
£/e/«. '* HI, GM , fed ad- angulos obliquos, non a- 
; utem\rectds, iuxta (g)' inclinationem linea* 
/ ' MKad ipliuta^KN. 



tig. ii. DEFINITIONES SECUNDAE. 

Z2. 2i. 1 :l • J 'i O 

2^ I. TPfa linea KN , bifariam fecans omnes 
. . I - X rectas 'HL"i eidem MG- parallelas , in 
qualibet fectione' GNM ductas, eius fectio» 
nis diameter vocabitur i. : O -i r :: 
II. Et diametri teirmiflus N ( vel etiam 
ft terminus alius Q; ipfi' oppofitus fueriti c* 
tiam Q ) vemx fectionis «filcctur. 

III. Ipfao 
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ni. Ipfac autem fcctae HL» MG ( vel 
etiam earum 'medietates HT* MK ) ordina^ 
tae ad ipfain diametrum NK appellantur. 

IV. Quod fi nedum bifariam» fed etiam 
perpeodiculariter fecentur ordinatae a dia» 
metro , praeter generale diametri vocabu- 
lum , fpeciale nomen axis eidem diametro tri- 
buetur . ' 

• - . ^ 'V. S/ reda AD ita dividatur in 
C i[ut>Jtf' fota AD ad utramvis extremam ' 
partem CDy ut reliqua extrema AB ad me* 
diam BC : reda AD harmonice divifa dici* - , . 

tur in pundis A) JS » C » D » quae idcirco har- ‘ ' 

monicalia nuncupantur . J . ~ , 

. Aliae definitiones in fequentibus aliqui- 
bus propofitionibus ) earum Corollariis qui- 
busdam defignabuntur. 

P k O P 6 S I T I O IV. ' 

r 'f f 

» ' -k • 4 • . , v'- H ^ 

S I Conus ADMB plano per axem fe^ftus » a- p. ^ 
dio plano MNG fecetur,- per rectam MG 
kiianietro circuli bafis perpendicularem, a qua 
bifariam fecatur ipfa in K » & per rectam 
-KN» uni ex lateribus AB rrianguli>per axem . , 
parallelam» deducto ; erunt Jn huimfmodi fe-" 
ctione quadrata ordinatarum MK, HI pro- 
' -portionalia abfciflka vertice fectionis N por- ' r,/ 

.. tionibus diametri NK» NI. Vocetur autem ' 
jhuiufmodi feetio Par<tW<« . ■ . . i . • . : 

; ■ !•; - ; 

. ■ Per quodlibee punctura I communis le- ' 
crCtionis KNjCtti eft ordinata HIL, ducta PIV • 
parallela diametro hafis £D ; fi agatur per 
Ci.-:., ‘ ipfas 
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1 % SECT.COKIC. 

ipfas VP , HL planum PHV » quod erit pa- 
rallelum bafi y per BD » MG ilUs aequidiflan-» 
tes tranfeunti (a) , adeoquc circulum effi- 
ciet (b) ) unde [ oh re(Ium angulum PTHyutpo^ 
te aequalem redo BKM (c) , }refultabjt quar 
dratum HI aequale rcctangulo PIV > ut qua* 
dratum MK aequatur (d> rectangulo BKD^ 
ergo quadratum MK ad quadratum HI eft> ut 
rectangulum BKD ad rectangulum PIVj fci- 
licet ut KD ad IV (e); nam BK (f) a^ua* 
tur PI , cum iit BPIK parallelogrammumiiiicif 
oppofitis aequidiftamibus comprehenAimi £ft 
autem KD ^ IV, ut KN ad IN, ob fimi* 
lia triangula (g) NKD , NIV j ergo quadrata 
ordinatarum MK , HI , funt ut parte*, dia- 
metri a vertice abIcU&e NK,'NI. Q^E.Di 
Nomen autem huius Tectionis , hanc pxo* 
prietatem habentis > eft Parabola . 

COROLLARIA. 

- - ■ 'i ■ i " • ■ < . ' 

I. TiTInc habetur, quod fi fiat ut NK, ad 

KM Ita KM ad aliaim NF , vertici 
N diametri NK perpendicularitet applicar 
tant^ ut quadratim> MK erit aequale reetan* 
-gulo KNF (h) t ita cuiufvis alterius ordinatae 
HI quadratum erit aequale rectangulo INFc 
quia haec rectangula [ - XNF , 7 NF ] eam- 
dem altitudinem NF habentid funt y ut abfdf- 
fae KN , IN (i>, adeoque.ut ordinatarum 
quadrata MK, HI illis (k) proportionalia; 
[ eji autem red angulum KkP quadrato MK 
aequale; ergo & redangulum> IHP 0 )'^e- 
quabitur HI quadrata . ] Et hiec oihAtim 

linea 



f 
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linea NF ab antiquis Latus reffum , a recen- 
t\oxib\xs Par ameter Parabolae appellatur. 

II. Ducta quoque NE diametro bafis 
Coni parallela, lateribus trianguli per axem 
terminata , fi fiat ut NK ad KD, vel [ ut (a) 
AB ad BD , aut ] ut AE (b) ad EN, ita 
EN ad NF ; erit eadem NF latus rectum , 
feu parameter ipfius parabolae. Nam BK(c) 
aequalis EN (ob parallelogrammumBENK), 
erit ad NF , ut AE ad EN , five ( ob fimi- 
Ija triangula AEN, NKD ), ut NK ad KD; 
& ideo (d) rectangulum BKD, ideft quadra- 
tum ,MK (e), aequabitur rcctangulo KNF ; 
t ideoque erit (Q KF parameter . J 

III. Idem parameter NF reperitur, fi 
fiat , ut rectangulum laterum trianguli per 
axem BAD ad quadratum bafis BD, ita AN 
ad NF ; Nam rectangulum BAD ad quadra- 
tum BD eft [ in ratione (g) compojita ex ra- 
tionibus AB ad BD , & AD ad BD , feu (h^ 
ex rationibus AE ad EH , & AH ad EH , 
feu ] ut rectangulum (i) EAN ad quadratum 
EN : fed (k) quadratum EN aequatur re- 
ctangulo EA in NF parametrum , ( cum^- 
Hnt< lineae ( 1 ) EA, EN, NF continue pro- 
portionales ); ergo BAD reAangulum ad BD 
quadratum eft , ut EAN rectangulum ad EA 
in NF , adeoque (m) ut AN ad NF , ob commu- 
nem horum reCtanguloxum altitudinem EA, 

PROPOSITIO V,' 

I lfdem politis , ut in praecedenti profmfi- 
tionis titulo , fed communi SeCtione trian- 
guli per axem > & plani fecantis per reCtam 

C MKG 
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^4 SECT. COKTC. 

MKG diametro bafis perpendicularem tradu- 
dH ) non iam aequidilUnte uni laterum trian- 
guli per axem , verum ita inclinata, ut cum 
uno latere AD infra verticem A Coni ad 
punctum N , & cum altero latere AB Ai- 
pra verticem A conveniat ad punftum Q^j 
ordinatarum Seftionis MNG quadrata MK , 
HI erunt , ut redlangula QKN, QIN diametri 
partibus inter easdem ordinatas, ^ utrum- 
que terminum N, diametri ipiiu 3 interie- 
itis comprehenfa . Eodemque plano ad alte- 
ram oppolitam fupevficiem Conicam produ— 
dio, limilis fectio lQ.h inde refultabit , cu- 
ius ordinatarum quadrata , live invicem y 
five cum quadratis ordinatarum inferioris fe- 
ctionis MNG comparata, erunt pariter, ut 
rectangula diametri partibus , inter iplas, Se 
utrumqiie verticem Q., N politis , comprc- 
licnla. 

Vocentur autem ambae fe^iionet oppojT» 
tae ,& utraque ipfarum Hyperbola , ac diame- 
tri portio NQ_, utrique vertici interiecta y 
Latuf tranfverfum nuncupetur. 

Ducta per punctum I , ubi quaelibet or- 
dinata HI ad diametrum NK Sectionis huius 
applicatur, recta PI/ diametro bafis BD pa- 
z ex pr, jallela ; utique planum per ip'as VP, HIL 
b tradu(Sum , utpote bafi DMB aequidiftans, 

• * , efficiet circulvm HVPCaj; adeoque guadra- 
p: tn.u MK ad quadratum ril erit , ut redlan- 

‘ gulumBKD ad reftangulum PI quorum (bj. 
^ *• rat o componitur ex ratione BK adPI , quae' 

KQ^(c) ad QI, & ex tationeDK 

’ * ad 
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'8cl VI , qilae eadem ("a) KN 'ad NI a cor, f, 
[ igitur 'ejl quudratuin MK ad HI quadratum prop. 
in ratione compojita ' ex ratione K^ad QJ , FL £/. 
& ex ratione KH ad Nf ;] quemadmodum > 

& ratio rc^angul! QKN ad reftangiilum QIN 
ex iisdem (b) rationibus componitur : quare ^ 2. 

eft quadratum MK ad quadratum HI, ut QKN 23. 
ad QIN. Idemque probabitur de ordinatis 
‘fuperioris-oppolitae fectionis IQ^h» [ atque 
de ordinatir MK ) bi ad fe6iiones oppojitat ’ 
MHGi^bQj fpe&antibuT ; eji quippe qua- 1 

dratum llkK ad quadratum hi (c), ut re6ian- ^ ■** 

gulum BKD ad redtangulum p iu ^ Jeu in ra- 
iione (^y compojita ex ratione BK 'ad 'p i y 
quae- eadem ejl {e)'KQ^ad tir ex ratio- 

ne K-D ad 'iuy quae eadem eji (f> KH ad 
Hi i Igitur quadratum» MK ejl ad quadra- » * 

tum hi in ratione compojita ex ‘'ratione KQ^p ,vr 
ad Qi, (sr ex 'ratione KH ad ‘Hi^ feu ut 
redfangulum (g) QKH 'ad QrH } ; i£nde con- . 

flat piropofitura . Vocatur autem quaelibet ^ 
cx hiice oppofitis Senionibus Hyperbola , & 
diametri portio QNl«/«r tranjverfum nun- 
Cupatur . ' . ' 

.V .'‘l’’ ‘ ■ ‘ii ; " 

COROLLARIA. - 



1 ; QI fiat NK ad KM , ut KM ad KZ , ad 
i 3 punctum K diametri NK perpendicula- 
riter applicanda , & ' iuncta QZ y ad ipCam 
producantur rectae Nir y IS parallelae KZ ; 
ipfa NF ex vertice N ducta Latut re(lum y li- 
ve Varameter hyperbolae eriticui haec proprie- 
tas convenit , quod ut quadratum MK meoiae 

C 2 pro* 
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proportionalis inter NK y & KZ , aequatur re- 
flangulo NKZ > quod paramftro NF appli- 
catur f fed cum excelFu rcftanguji FIZ fimiiis 
a 24. Vlf Q^F (a^ jre 6 tangulo ^ ex latere tranfverfo 
Elemf QN ; & re^lo NF comprehenfo; ac fimiliter 
quadratum cuiulvis alterius ordinata? HI 
quabitur re^langulo NIS} eidem parametrd 
NF applicato , fed ( du^la FR;Y . parallela 
NKj lecante IS, KZ in R‘, .Y .) cura cxcef-. 
b per fu redanguli FRS, pariter (b) (irajlis di< 3 o 
eamdeni redlangulo QNF . Nam quia KZ'ad> IS eft , 
frop. ut (c) KQ_ad QT , ratione KN ad. NI. utrin- 
c cor, 2, que adiefta, [erit ratio compnjita ex ratto-^ 
frop. 4. nibus KZ ad IS , ^ KH <td HI^ eitdem ac 
yi. EI. ratio i quae componitur ex rationibus f^Qjld 
' ^ KH ad hi :• fed ratio compojtM ex 

d cor. %. trAiionihus KZ ad IS j & jKK ad -Nf ejl ra^.^ 
prf 22. tio^quam b^het redangiflum ZFTN^(d) ad, re-. 
VI. EI. ^IS ; & ratfo compojtta ex rqtip-^ 

e cor. 2. K^ad Qfy ^ KH ad HIy 'eJi illay 

pr. 22. babet [c) re^angulum QKH *td reflau* 
VI. EI. g^^tm QlHy Igitur ] erit reftangulum ZKN 
* J-* ad reftangulym NIS, ut reftangulum QKN 
t per ha- ^ yj. MK quadratum ad_HI qua» 

nc prop. q^atuin ; unde, ut MK quadratum aequatur 
ZhN, ita HI quadratum: aequatur NI^ * 

II. Item fi fiat , ut NK ad KB , ita KD 
ad KZ , iumfla , ut fupra, QZ , cui occur- * 
rat in F recta NF ipfi KZ parallela, eritNF 
g 16 VI, eadem para meter ; nara [cum JitHK adKBy 
Elem. ffi Kj) KZ y ] ZKN reftangulun^ (g> ae- 
h cor. I, quabitur BKD , adeoque 6c KM (h) quadra-. 
/"’• 2. to , unde etiam NIS aequabitur (1) quadra-, 
i Co^o//. to HI. ... 

III. Si., 
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> TIT. 'Similirer dudla NE parallela DB » 
■fi.. fiat ut NK ad KD , ita NE ad NE , erit 
•hae^ para meter; nam liinfta ^ y ac produ- 
^a t ut Jetet rectas IS y KZ^dem NF pa- 
rallelas in S , & Zi [ oif pafallelaf EK y 
£K ) itemqite KF , KZ , ] erit tara BK ad 
NE y quara KZ ad NF in eadem ratione (a) 
KQ_ ad QN , unde [ BK ad KE efi y ut KZ 
nd NF (b) y & permutando , ] BK ad KZ y 
Ut NE ad NF y five (c) ut NK ad KD j & 
ideo rectangulura BKD y quod idem eft cura 
quadrato <d) MK y aequabitur (e) NKZ , ut 
fupra y t proindeque NF ipjt KZ parallela y 
eji (f) parameter < } 

IV. Du( 5 to Vero ex vertice Coni A in 

plano trianguli per axem recta AO paralle- 
la NK ; cum fit FN ad Np y ut KD ad NK (g)y 
five (h) Ut DO ad OAy itemque NEadN(^ 
tit BO ad OA ; erit [ ex tribu f redis FK y 
NE y prima ad tertiam y /eu ] FN ad 

NQ^in ratione (i) compofita ex [ FN ad NE y 
/eu] DO ad AOy & ex [NE ad NQjfeu] 

’ BO ad AO y videlicet ut rectangulura DOB 
ad quadratum AO (k),; Vnde fi fiat ut qua- 
dratum AO ad rectangulura DOB y ita latus 
tranfverfum QN ad NFy erit haec latus re- 
ctum y feu parameter 4 

V. Immo etiam ducta. AT ex Coni ver- 
tice parallela diametro bafis DB y & conve* 
uiente cum- tranfverfo latere NQ_in T y e- 
rit rectanguluni QJN ad quadratlimv ATy 
Ut tranfverfum latus NQ^ ad fectUm NF 
quippe [ ob triangula KHD y TNA fimilia y ] 
cum fit (0 NT ad TAy ut NK ad KDyfi- 

- C 3 ve 



a cor. t. 
prop, 4, 
VI. EI. 
hluVL 
Elem. ^ 
c ex Aj- 
potb. 
d cor. T. 
prop. 2* 
e 16. VI. 
Elem. 
f per.cor. 
1. hutuS 
prop. 
g Coroll. 
praeced. 
h cor. i, 
prop. 4. 
VI. EI. 
lex num. 
12. pavt 
l.V.EL 
k cor. z. 
pr, 23, 
VI. EL 
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a eor. T, ve (a) ut AO ad OD ; nec non QT ad TA » 
prop. 4. Ut AO ad OB y [ ratio compo^ftta ex rationi- 
VI. EI. hus KT ad & QT ad TAy feu (b) rit- 
b cor. 2. tio redanguli qTKo 2 TA quadratum , ae* 
pr. 23. quabi*ur rattom compojttae ex rationibus AO 
VI. EI. ad ODy& AO adOByCeu rationi y quam(c} 
c cor. 2. habet quadratum AO ad re£langulum BOD ; 
pr. 23. quocir.a ] erit rectangulum ad qua- 

VI. EI. dratuin TA» ut quaaratum AO ad DOB re- 
d Coroll. ctangulum , adeoque ut QN ad NF (d). 
praeced. VI. Denique cuiuslibet ordinatae MIC 
quadratum ad rectangulum Q^N , .vel qua- 
dratum HI ad QJN rectangulum erit , ut re- 
ctum latus NF ad' tran verfum NQ_: Nam 
c cor. I. etiam rectangulum ZKN > quod aequatur 
hnius quadrato MK (e), adQKN eft, ut ZH (f) ad 
propojtt. ( ob eandem astitudinem NK ),&SfN, 
f I. VI. quod aequatur quadrato HI (g)>eft adQIN, 
Flem. ut IS ad QI (h) ; verum hae rationes ZKad 
gCoroU. j aut bl ad IQ^funt eaedem, ac (i) ra- 
1. btitus tio latens recti NF ad NQ_ tranlVerlum ; 
prop. ergo quacrata ordinatarum [ MK , H/ ] ad 
h I. VI. redangula ex diametri partibus fibi correi^ 
Elem. pondentibus [ QKH , QIK ] funt , ut pa- 
1 cor. I. rameter , feu latus reftura [ KF J ad latus 
prop. 4. tran. verfum [ NQ_] . 

VI- EI. VII. [Hinc Jt Hyperbola MKG habeat 
latus retium NF aequale tranfverfum QH ; 
etiam ordinatarum MK , HI quadrata aequa- 
buntur retlangulis QKKy QIH. Huiufmodi 
hjiperbola aequilatcra nuncupatur •} 



rFo.- 
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p R O p O s I T I O V I. 

Q Vcd fi KN communis Se^io trianguli 
per axem, & plani fecantis , per re- 
. ftam MKG diametro bafis BD , vel p. « 

alterius aequ'djftantis circuli diametro cr- 
dinatam , tranfeiimis , conveniat cum utro- 
que latere infra verticem A , ad punfia 
N , Q_^; erunt huius Seftionis QHN ordi- 
natarum MK , HI quadrata , ut rectangula 
partium diametri , inter utrumque terminum 
Q^, N ab ipfis ordinatis fefti , nempe 
Ut QKN ad QIN ; Et eiufmodi Seftio ( fi 
nec Iit bafi parallela, nec ipfi fubcontrarie 
pofita , adeoque circulus non fuerit ) Ipe- 
ciali nomine EllipJIs nuncupabitur , cuius 
pariter latus traiiiverfum eritipfa QN. 



Eadem demonftratione , qua fuperior 
propofitio , haec quoque probatur ; unde non 
intereft hic illam iterare, fed huic figurae 
Ipfa efi a leporibus applicanda . 

COROLLARIA. 

i. 'OT fiatNK adICM,ut KM adKZ,dIame^ 
- »3 tro QN in punfto K perpendiculari ter 
applicatam, & iun^ta QZ fecet in F reflam 
NF ipfi KZ parallelam , cui etiam aequidi- 
ftans ducatur IS, cuilibet alteri ordinatae HI 
correfpondens ; erit NF latut ^re6ium ^ feu 
jarameter huius feftion's : & quarumlibet 
ordinatarum quadrata MK , HI erunt refpefti- 
V C 4 ve 
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vc aeqalia reftangulis ZKN, SIN, quacAinfr ' 
applicata parametro NF y ied ciun defeAu 
rcftangulorum» ( dufla FRY parallela NQ_» 
fecante ipfas KZ, TS in Y, R ) ZYF, SRF 
(iiniliura re 61 angulo QNF fub tranfverfo la- 
tere QN ) & fub re<fto NF comprehcnfo • 
Idque probatur ; ut in Cor. i. prop. praeced. 
permutato in defe£lum illo excejiu rcftan- 
gulorum applicatorum parametro y aequalium i 
quadratis ordinatarum hyperbolae, a di<So 
exceflu fic nuncupatae, uti ab hocdefeAuno- | 
men Eliipfis deducitur. -• 

II. Si pariter fiat ut NK ad KB,ita KD 
ad KZ , iunfta QZ fecans NF in F determina- 
bit parametrum . Vt incor. 2. prop. praeced, 

III. Item fi fiat ut KN ad KD, ita 
NE, parallela BD, ad NF , erit haec latiis 
recftum. Vt in cor. 3. prop. praeced. 

IV. Du<?Ia quoque AO parallela NQ^ 
erit ut AO quadratum ad reftangulum DOB > 
ita latus tranfverfum QN ad reAum NF, 

Vt in cor. 4. prop. praeced. 

V. Et fimiliter dufla AT parallela BD , 
conveniente cum QN in T , erit reftangulura 
QJN ad AT quadratum , ut. tranfverfum la- 
tus QN ad reftum NF. Vt in cor. 5. prop. 
praeced. 

VI. Quodlibet autem quadratum ordina- 

tae ad rectangulum fub diametri partibus pu- 
ta MK quadratum ad QKN , aut HI qua- 
dratum ad QIN eft , ut latus .rectum NF 
ad tranfverfum NQ^. Vt in cor. 6 . prop- 
praeccd. . : 

PRO. . 
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■PROPOSITIO VIi;. 

S I ex eodem Cono ABD per plana invicem 

parallela MNG , SVR duae Parabolae, Ffg. 29, 
aut duae Hyperbolae, vel duae Ellipfes ( aut 20. a i. 
«tiam quovis numero plures ) , fecentur , ea^- 
fum parametri , feu latera recta NF , VT , 

«runt proportionalia diftantiis NA , VA fuo^ 
rum verticum N , V , a Coni -vertice A. 



Nam eft KN ad KD , ut EN ad .para* & 

metrum NF (a); ac fimiliter foret ,- ut VO cor.T.pr. 
ad OD , ita PV ad parametrum VT alteri- 
tis Sectionis priori parallelae Quare cum (b) V 

fit eadem ratio NK ad KD » & VO ad OD prop! a, 
ob rectas NK, VO parallelas, erit quoque yi.ElT 
ratio EN, ad NF eadem, quae PV ad VT (c) ij, 
ac permutando , erit NF adVT, ut EN ad 
PV, five(d) ut NA ad VA. Q^.E. D. 

’ ' prop. 4 . 

COROLLARIVM. F/. £/7 

I N Hyperbolis , & Ellipfibus , quoniam pa- 
riter tranfverfa latera QN , LV [ut fote in- ^ 
vicem parallela ] funt (e) , ut diftantiae a Co- e cor, r,' 
ni vertice NA , VA , erunt etiam refta late- frop. 4. 
ra NF, VT (f) proportionalia tranfverfis QN , VI, EI, 
VL: & ideo .hae Se£Hones parallelis planis f ii. V, 
ab eodem Cono dedu(Sae Jimiler dicuntur . Elem, 
Parabolae autem quaelibet femper finvles funt 
quippe ob diametrum uni ex lateribus Coni 
cquidiftantem (g), femper planis parallelis g ex pr, 
«X eodem Cono deduci poflunt . . 4. ' 

, , " ' PRO- •- ■ - 
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Fig. 32. 
33 - 34 - 



a -2. VI. 
' Hem. ‘ 



h 15. J, 
Hem. 
c 27. I. 
Hem. 

*d 26. I. 
Blem. 
c car. 1. 
& 

cOr.i.pr. 
3. & 



42 SECT. COKIC, 

PROPOSITIO. VIII. 

I N omni Seftione Conica j fi reftum IatU9 
NF pofitum perpendiculare diametro, bi. 
foriam fecetur in R, dufta RT, quae in Pa-* 
rabola aequiaiftet diametro, in reliquis au- 
tem Seftionibus bifariam fecet in C tranfver- 
fam diametrum QN ;dico quadratum cuiusli-' 
bet ordinatae MK fore duplum, quadrilateri 
NRTK fibi correfpondentis, quod refta KT 
eidem 'NF parallela, cum 'diftis - aliis lineis 
concludit. 

Ducatur enim refla FB > in parabola qui- 
dem parallela diametro , in aliis vero Sectioni- 
bus , cum alio termino Q tranfverfi lateris , ter- 
minum F lateris recti con ungens, unde in 
omnibus (a) evadet ipfi RT parallela , ob 
QN in C , ac NF in R^ab ipfa bifariam,. 
[adeoque proportionaltter]hctzs<i dum utra-, 
que FB , RT in parabola aequidfftat diame- 
tro ; ac iuncta NB ab eadem RT bifariam’ 
fecabitur in S , ut NF ab ip a bi ecatur in 
R . Quare triangula NSR , SBT , cora ha- 
beant ad verticem S {b> aequales angulos , 
& alios (c) alternos [SNJ?, TBS ] parallela- 
rum [ NR f TB ] pariter aequales , cum ae- 
qualibus lateribus NS , SB , erunt invicem 
aequalia (d); & communi addito qnadrilineo 
NSTK , erit triangulum NKB aequale qua- 
dri latero NRTK ; Sed ex genefi Sectionum, 
patet , ordinatae MK quaaiatum (e) aequa-^ 
ri rectanguloNKB, adeoque duplo tr anguli 
‘ • NKB, 
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NKB ; ergo idem quadratum ordinatae du^ 
pium eft quadrilateri NRTK. E.D. 

PunAum illud C « quod in hyperbolis, 
&: Ellipfibus bifariam fecat latus tranfver^una 
) Centrum harum SeAionum vocabitur. 
Reda vero QF j five FB dire&rtx ; & 
CR , five RT ( etiam in Parabola ) Subdi^^ 
wehrix poterit appellari . 



C O R O L L A R I V M. 

^ ^'‘''^tmadmodum erdinAtcie MK quadratum 
, duplum eft quadrilateri HKT-K , ita 

^^^Iteriur ordinatae PV quadratum du^ 
flum erit quadrilateri KRXf^ ] ; Excellus 
( igitur ] quadrati cuiuslibet ordinatae PV 
iupra quadratum alterius ordinatae MK ae* 
fluabitur duplo exceffui quadrilateri NRXV 9 
fupra NRTK , ideft duplo quadrilinei KVXT; 

& ille quadratorum excellus (ducta MG diame- ^ 
tro parallela ) eft rectangulum PGD (a) ; Qua- £/^^‘ 
te hoc rectangulum aequatur duplo K VXT . 



propositio IX, 

D Atac cuilibet Coni Seftioni tangentenii . ' ■ 
ducere ad punftum in cius perimetro 
datum. ' ■ 

Vel datum punAum eft in Sectionis ver- . . ^ 

tice N , & tunc ducta NE parallela ordi- • f* 
Jiatis, erit tangens: fi enim ex puncto N 39*57'. 
infra Sectionem caderet , ab una tantum par- . 

$c diametri chordam efficeret j unde diame* 
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<cr bifariam non fecaret omnes parallelas or- 
dinatis intra Actionem pofitas ; quod eft 
contra primam ex fecundis definitionibus ; 
tangit ergo haec recta in dato puncto Se- 
ctionem # ' ' 

: ■ Vel datum punctum extra verticem in 

perimetro Sectionis eft y puta iri M j & tunc 
ducta fubdirectrice RT , ordinetur ad 
diametrum Secjionisy & KT para lela femi- 
parametro NR-, ii que ad fubdirectricem per- 
tingens in T, atque, ipfis KT , MK tertia 
proportionalis FG in drametro ponatur fu- 
pra ' ordinaram j iuncta GM tanget Sectio- 
nem . Ducatur enim recta GT , & ordinetur 
ad diametrum alia quaevis HL, occurrens 
ipfi GM in F; nec non ducatur LV parallela 
KT y fubdirectricem fecanS in V y & rectam 
GT in D ^ Quoniam igitur funt tres propor- 
a 17. lienales KT y KMy Sc KG, rectangulum 
,Wevt. ' GKT aequatur (a) quadrato MK yadeoque eft 
hpr,frf“ duplijm quadrilateri NRT K (b}; fed idem 
ced. rectangulum eft quoque 'dtfplum (c) triangu- 
c ex. pr» li GKT ; ergo hoc triangulum dicto quadri- 
latero aequabitur. Et <juia pt TK ad KG , 
d cor. I. ita (A) DL ad LG j atque ut GK ad KM, 
prop. 4. ita ('e)'GL ad LP > [ erit ex aequo TK 
VI. EI. ad -KMi ut DL ad LP f fed TK efi 
e per i~ ad KM y ( f) ut KM ad KG j ut LP ad 
demeor. LG / ergo etiam efi DL ad LP y ut LP 
( , per ad LG ; unde J quemadmodum proportiona- 
'confiru. les funt TK» KMy KG » ita etiam DL> LP, 
^\‘i.'VL. LG erunt continue proportionales ; unde 
Elem. x^uadratum LP aequabitur- (g) re<ftangulo 
h ^4. I. *GLD, feu duplum (hj erit trianguli GLD# 
Elem. uti 
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liti quadratum qrdinatac, HL duplum eftjqua* 
drilateri (a) NLVR. Sed triangulum GLD a ex 
feniper maius “erit ipfo quadriJatcro NLVR ; 8. 

quia fi LH eft ordinata infra MK, triangu- * 

JLo GKT additur . trapezium ■ KLDT maius - > - 

2 uadrilatero KLVT , quodadrungitur NKTR; • 

vero M fit fupra trianguIo.GKT au- ’ ' 
fertur trapeziqm I K-T d minus quadrilatero “ / 

1 K T u ,quod aufertur ab, ipfo NKTR,; unde 
femper maiusjefultat, triangu Ium G^.P quadri- * 

lineo, NLVR , aut trjai?gulura Gld quadrangulo 
NluR. Itaque quadratum PL maius eft quadrato ' ' ‘ ■ 
HL , & quadratum p 1-maius quadratoii I; unde 
quaelibet punAaPj aut p, praeter j>ui«Sum ■ 

, re£Iae QM/unt. extra Sectipnem ; 
ideo GM eft eius tangens. (^ E. I>. - r • . 

Illa diametri portip KG » quae inter or- 
dinatam , & conoarfum tangentis intercipi*. , , 

twr ) fuhtangens yocatur. . ; / r ' " ’ ^ 

'L ,c P R P I I A R Va; ' ■ ■ < ^ 

*■ * ^ J : i ' r . * ^ * /I f' ' , i * ’ 

If TJInc patet tangentem harum' ^Vtio-' ‘ '• 
4- J. num iq unico punctp cuiitcarum cur- • ' i 
VR .conyenireV. _■ ^ 

II. Producta KT ad direqtriccra FB^ in, ^ 

B ) quoniam cx natura harum Sectionum T 
rcctangulum NKB aequatur quadrato , ordi- 
natae MK(b), <&' hoc quadra'tum„ (c) aequa-, 
tyr reaangulo GKT , erit NKB aequale GKT c 'de- 
& ideo (d) fubtangens GK ad abfdflam a manah»^ 
vertice NK erit , ut KB ad KT > [ ^ inver- ' 

tendo KT ad KB^fUt -HK ad GK : } undetan- .jj 
^ens dati pun<fti M etiam determinabitur, C\ £ietn, 

fiat 
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fiat , ut KT ad KB, ita KN ad KG, & ad 

traeced. l i^omam KB eft ad hT , ut (i) 

b cor. I. converlionem rationis (y) 

tr. *is! Tcilicet ad dimidium pi^ 

y' jll, ’ rametri(nam BT aequatur RF (c), five ( J) 
c 34. I. NR)> ita TubtangensKG adGN, tangetiu > 
ElXi. * ^ vertice curvae interceptam . 

d ex ’hy t «'»'« 5 (<;) 

poth. ad GN i ] dividendo , KT ad TB 

e cor 3 aequalem femiparametro » ferit > ut KN ad 

* NG. - ’ ' • ' . 

- V. Item fi iungatur BR , quae occui> 

f cor,^, diametro in G , erit(Q KG" fubtangens* 
puiutpr. j^g ad ( dimidium RtfrrfW/r/JNR % 

Ut KG ad GN. 

VI. Hinc in Parabola femper fubtangens 
F‘g, 35. KG dupla eft KN abfciflae per ordinatam a 
vertice » uti etiam dupla reliquae NG ,5in- 
_ ter verticem , & tangentis ocprfum cum 

I EI diametro , quia KB Armper aequatur para- 
h* per (?) fitdireflrix FB paralie- 

eamdem diametro adeoque femper KB eft dupla- 
i cor / lemiparametri NR , aut (h) 'KT , unde [ cum. 
trnt r 0 ) ’ 3 etiam GK ' 

VI EI eft dupla GN*, aut NK.'^ ' 

-«•*. * ' VII. At in Hyperbola, & Ellipfi [ o&t 

^ig*. parallelarCTi fiB , J eft QK ad CK , ut fk) 
37 * BK ad KT , adeoque etiam , ut (0 GK ad 
k ror. I. KN » { <^ invertendo y CK ad QK , ut Khl 
prop, 4. ad GK ] . Vnde fi fiat > ut diftantia ordina» • 
VI, EI* tae a centro CK ad eius diftantiam a remo- ’ 
1 ex Co- tiore termino traniverfi QJC , ita diftantia a 
rolLz, r - : . . ver* 
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vertice piroKlmiori KN ad aliam GK > erit 
haec fubtangens quaefita. 

VIII. Vnde rectangulum QKN aequa, 
feitur rectangulo CKG (d) ) propter QK ad ® 

CK , ut rb) GK ad KN. EUm. 

IX. Erit quoque per converfionem ra- ^ 
tionis (c) , QK ad C(^, feu ad CN dimi- 7* 
dium tranfverli lateris , ut fubtangens GK ^ corl x, 
ad GN interceptam vertice , & tangente, pr. 

i X. Et quia, ob parallelas QBjCR »eft(^ y[[ £// 
ad GC, ut(d) BG ad GR, quaefuntut (e) ^^or. i. 
CK ad GN (ob parallelas KB , NR , ) ideo / 

erit QG ad GC, ut QK ad CQ., vel CN, y[, ElT 
cum iftae (f) lint in eadem ratione iplius GK g 

. ^gyfi Qq^ 

XI. Et dividendo erit QC ad CG , ut 

CK ad CQ^^, vel CN \ l & invertendo CG £ gy 
ad QC , ut ad CK ; ] unde erunt con- 
tinue proportionales CK , CQ,, CG , fi ve, CK, _ j- 
CN, CG; (Scre^IangulumKCG aequabitur (g) Ekm. - 
quadrato femitransverfi lateris CN , vel 
unde tangens; invenietur, fumpta ipfis CK, g, ^ 
CN tertia proportionali CG, & iungendo j jj* p/ 
ad punftum M reftam GM. Elem, 

XII. Quoniam QK adCQ,eft,ut GKad i. cor *i“ 
CN(h), &CCLad GQ^, ut (i) KN ad GK, * ^ 
f' cum utraque (k) harum rationum aequetur yj, El, 
Irrationi ] RB ad BG » ) ergo ex aequo per- j y^' 
turbate QK ad GQ^eft , ut KN ad G N (l) , dit Eleni. 
permutando , QK ad KN , ut GQ_ ad GN ; pg^ 
unde eft armonice feAa diameter (m) hyper- g^g jfgg^ 
bolae , & Ellijpfis per terminos tranfverfi !a- deJinitt 
teris, concuruitn ordinatae, & tangentis;, 
adeoque tangens determinatur , faciendo hu*. ' ^ 

iu- 
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iufmodi Seftionem harmonicam y nempe ut 
QK ad KN} ita punctum G ftatuendo , ut 
fit GQ^ ad GN in eadem ratione . 

XIII. Hinc alia eruitur generalis confti- 
tutio pro tangente cuiulvis feAionis CpnU 
cae ad datum pundluni M . Ducta enim or- 
dinata MK} & ex vertice N huic parallela 
NI, quae erit tangens verticalis (a) ; Ii cx 
M ducatur in Parabola MI parallela diame- 
tro , in Ellipfi vero , & Hyperbola iungatur ad 
alium tranfverfi lateris terminum ^ recta 
MQ_, fecans verticalem illam tangentem in 
I , Ii ubique fecetur bifariam NI in E, iuh- 
6Ia ME erit tangens. Nam fi haec ad dia- 
metrum producatur in G , [ erit MK ad EH , 
ut (b) KG ad CH^ adeoque J patet fore in 
parabola GK duplam GN, ut MK (coaequa- 
lis NI, cft dupla EN, & ideo (d) GM eft 
tangens. In hyperbola vero,& ellipfi dudia 
etiam QP parallela ipfi NE quae a refta 
GM produdia fecabitur in O, erit QO ad ‘ 
NE ,' ut (e) QG ad GN ; fcd in eadem ra- 
tione [ QO ad KE ] cft etiam QO ad lE 
( utpote aequalem ipfi, NE> ) vel (f) QM 
ad MI, vel (g) QK ad KN ; ergo QG ad 
GN eft, ut QK ad KN ; unde harmonice 
fcdla eft diameter in G (h), atque in ter- 
minis tranfverfi lateris , & occurfu ordinatae^ ' 
ergo MG eft tangens (i) . 

XI V^. (^laelibet Hyperbolae tangens 
MG femper infra centrum C, fupra verti- 
cem N cum diametro concurrit ; nam [ QG (k) 
e// ad GN , ut QK ad KN : fed ] QK niaior 
eft KN , ergo & QG eft maior GN . 

cft 
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XV. Dufta ex centro C ellip/is i & hy- 
perbolae > recta CX parallela NE , conve- 
n ente cura MQ,in X, patet [ ej}'e CQ^ai 

» ut (aj CX ad HI > promdeque ] fore 
CX medieiatera NI 9 ut CC^ medietas ell 
QN , adcoque aequari NE , vel lE > ac 
iunctis 'CE , XE, tieri pa.allelogramma (T?j 
CXEN j CXIE } QXEC j Quare ad ducen- 
dam tangeniein ex dato puncto M » fuffi- 
ciet iungere ad remotiorem diametri termi- 
num Q_ rectam MQ^, & ex centro ducta CX 
parallela ordinatis > factoque uno ex dictis 
parallelogramrais > iuncfa ex M ad angulum 
E » ( live ducta XE dumtaxat , parallela , 
& aequali femidiametro CN , iunctaque ex 
jM ad punctum E j , ipfa recta ME tan- 
gens erit (c) . 

X/I. Denique, fi diameter NK in qua- 
libet Sectione Iit eius axis , posita in ipfo 
KS aequali XT , ad partem^ fubtangenfi op- 
positam , iuncta SM erit perpendicularis cur- 
vae . Nam cum tangente GM rectum angu- 
lum efficiet SMG i nam cum sit TK , sive 
KS illi aequalis, ad KM, ut KMad KG (d) 
quadratum MK aequatur (e) rectangulo SKG , 
[ & duplum quadrati MK aequatur duplo re- 
iianguli SKQ , addittfque communiter qua- 
drattt SK , KG , erit duplum quadrati MK9 
€um quadrans SKy KG , aequale quadratis SKy 
JCG i cum dupla re^anguli SKG , feu ae- 
quale (f) quadrato SC y ] & ideo cum sit 
MK perpendicularis axi GS , [ protnieque 
duplum quadrati MK cum quadrans Sh , KG 
se quale Jit quadrans SM , MG (g ) ; qmadra- 

D ta 
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SM i MG aequAbuntnr quuiirato ,SG > tt* 
deoque ] erit ^MG triangulum rectanguluoj (a )$ 
cuius nornialis MK eit media [ frofortionaltr J 
inter iegmenta(bj basis SKj KG. Dicetur au» 
tem ipfa KS Subnornulif , quae in Parabola 
fdjmpererit aequalis reiniparaiuetroNR,cu' (c) 
aequatur KT : in bypcrbo 4 vero » & Ellipsi erit 
ad rctfxiparametruin , ut diftantia ordinatae a 
centro CK ad femia^fem tranfverfum CN t 
ita (ci) enim eft & KT ad NR., live eadeaa 
lubnormalis KS aeqalis KT eft ad diftantiarn 
ordinatae a centro CK , ut (e) rectum latus NF 
ad trai fverrum QN, ob trianguiprum TKC| 
fNQ^liiuUitudinein . 

PROPOSITIO X. 

I N Parabola quaelibet recta MD » paralie» 
la eius diametro NK,eft pariter & ip<a 
diameter > .bifariam (ecans omnes illi ordina- 
tas HF , NZ> parallelas tangenti MG ; & 
quadrata pariter eius ordinatarum HD,.NX 
luntiut abfcillae MD , MX a vertice M ta» 
lis diametri, 

Ex vertice N diametri NK j unde geni» 
ta eft parabola, ducta tangente NE, quae 
occurrat ipli MD in I , ducatur quoque NXiC 
parallela tangenti MG , quae ipfi MD oc- 
curret in X , & curvae in alio puncto Z : 
ducantur quoque ordinatae ad diametrum^ 
NK recta? MK^ & ZT, fecans MD in ^V- 
Erit quadratum MK ad quadratum ZT , ut 

NKad.IN} ex retura parabolae XO > 

pa« 
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NKMT 'ad aliad aecjue al- 
tuiii NtVI {a) ? absimilia triangula- GKM , 
N'T4 funt ’ parker' , ut qiiadrata- homolo-' 
goiuni -laterutu^ MK j ZT ('b)* ergo' haec 
triangula funt ut di^^a parallelOgrainma ; fed. 
ftrianguiam^ OkM adquanir NMMT/,*ob enis 
baiim GK 'dti^kin ^ basis huius ;NK (c) ; & 
^rfeAi ‘Utriufque altitudinem' i ei^gb ' etiam 
triaugillum NTZ 'fd':) aeqi*ahitur‘NTV'I : & 
ablatO-commtini-NXVrr eriffriarigulUiit XVZ' 
Aquale’ feimili trangulo XIN -; quare '(e) & 
horiim-lafera tiorno tga XZ. ,‘’XN Vrunfae-* 
qualia’: igii^r bTariam-d!v‘dit in’ 

X ipfafu NZ. tangent! ^iG■ 'para^'elami S?*’ 
itulilet duiSa' qualibet al'^ ' paralie a HDF' 
fiipra NZ ,yqhae" fectt ’ NK'- in;'P , & M 
iri /E-, & ordiriat-i^‘'-ad; priorem' diametrum 
NK HL , >f B V-fecantibus ipfam "MD inR,- 
S ; Cum 'sit- ft?an®uitfrii PLH'-' ad ■ GKM S bi 
s’mile", ut quadratum ad 'quadrritunv' 

KM ) idelt ^,’ut 'fg) NL ad NK , nve^fh) ut* 
ad NKMI '^'-quemadnicdmn <jKM 'a^ 
quatur NKMI , etiam PLH erit-fi/aeduaie- 
NL-KI ariucP^simile triahguluni Pf^B ae- 
quabitur NBiL i' ciim fit ad'-^KM ’par'ier »- 
ut (P} quadi^tum LB ad qp^ratum MK , 
BN iad -r^"j five' (m} ut- 
NKMr’:' qoare 'niderentia triangu* 
lorttW^^PitBr ^^EW'^ Ideft quadnlineumLHiB»^ 
tfeqriabitUr-^diflrtfrentjae* parallelogrummaiuiri 
Jpfis trranguRs ^aequaliufn ISBSI^, v&* NLRT 
Wdft’parallelogramiHb- LBSR^ St ablato com- 
mUht fpatio’LBSi0H , refrirfrteWmt^triahgula| 
DSf DHiv adqd^lV } 'COiri’‘fimilia 
D 2 fint, 
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a ex'pr. fipt » erunt (a) J)Pinolog^ riatera - PF ,"DH^ 
19. ‘p 7 , pariter acquaija* Siiuiliipr j infra NZ 
Eletn» refta hf parallela tangenti MGj quae fccet: 

' ■ NK in p 5T NI in*j atque pr^inatis hj,,fl> 

a^i diametrmn NK » fepantibqs ipfam MD; 
in R j f s [ aequabuntur /wit{ia triaugala 
t> c>e pr. PLH ^ 0^ uequa,litUtetft homologorum {hy, 

tg.’ Vl%' lateruni bLi HL; unde- quem admadam VEH- 
Elem, ajtenfum ejt u^quule parallelogrammo 

et/aw ] oilendeiur triangulum 'pLU aequale, 
NLRI > unde utrinque auctito KblR , erit 
•' ' h p b i* R aequale ip(i N b l Iparaljqlogrammo, 

* ‘ - quod erit aequale triangulq pbf ob eamdem. 
rationem in timiiil?us litteris .upraadduftam » 
[ qua nempe artanguluta, PBF , ojtenfum fuit, 
aequale ^BSl : } quare cupr prpve^tat hp b f R, 
aequale p b f j abjato CQmpxun} p b fd j .reftiK* 
tabit ttiangulum p d R limile •> <& aequale: 
o' #»*. ^ i idcoque- Sg. bomploga kt?ra h d , d f (c) 

j aequalia, ,<;runt ^ Igitur refta.lMP leqat' bU 

Elm - * feriam quaslibet parallelas 'tangenti GM ; un< 
' de refpeAu harum ordinatarum ell qqpquft 
: .r . MO dia ureter. j , i-'w. « 

d cor. o. Qiiia vero propter G>? aequalem (djiNK j 
prop, 9. j^equalein(e)IM,tiiangulafimiliaGRNJRM(f) 
® (» aequantur, add-to utrinque NEMX , pa^alle- 

Elem, logrammum GNXbl <td^datur triangulo INX; 
f ex pr, paj-iterque i sdem triappviis GEN * lE^ > 
* 9 * addito NEMbB, qiiadrilineum^Giyi §5 aequari. 

I tur paraiieiogrammo iNBb,. .du.ipftenfum eft; 
„ PX- d^ aequale (g) triangulum FBF..j etgo e?t Koc 
monrbu^ triangulo y & e* QMbB , ablato trape/jQ: 
, ■ PDbB , erit triangulum DSF aequale parak 

^ ' leicgramntP. CPiJlW , quwd trianguiuniJNX,, 
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'i^Vt Illi [ ^mite t & ] aequale XUZ (a) , ad a ig. VI, 
triangulum DSii' eioein limlle « adeoque (b) Elem. 

& qUadrktUm, XZ ad quadratum Db j five b f e r 
quadratum' NX ad quadratum HD erit « ut eutndem,. 
paralielogrammum GNXM ad GPDMjliVe(c) c t. y[. 
Ut XM ad DM. Q^E. D. • Elem. 

V COROLLARIA. 

'i. T> 1 Inc qUaeciiiriqtie refpeftU dllmetti prt* 

" 'Xj. migertiae KN , eiu que ordinatarum 
di^la (d) lunt, 'ad quanilibet aliam, diame- d tor. 6. 
triim MI> referri pofllirit circa tangentem* frop.g.% 
veiUt<Nl, cuius fubtahges XI pariter dupla & cor.i. 
erit abfdllae MX ; fk circa parametrum , feu pr, 4. 
latu» reftum huic alteri diametro MD detet- 
iHinandumf quod erit tertia proportionalis 
poft quamlibet abfcillam MD * & eius otdi- 
natam DF* ut quadratum cuiuslibet ordina- 
-tae (e) aeqtietur redafigulo Tuae abfeiflae g 
4rt idem latus teftum huic diametro perti- Elem» 
nens « 

II. Notetur autem’ * quaevis triangula 
rupet ordinatis fuae diametro adiaCentia,- 
Cum fubtcnfo latere parallelo tangenti * ve- 
lut PLH * PBF , NTZ j aequari (f) paral- t ex de*- 
'lelogrammis libi correfpondentibUS NLRI ^ mon.hu- 
NBbl , NTVI* &c. i uti etiam IXN aeqtia- iut pro» 
tuf MXNG •, 'ki>H aequatur MDPG , [ et 
cb ttidngutuin p b{ dtquale b N fert bCMCj 
ablata communi tr*apeZiiO bpjfi triangulum 
refiduum j d f f aequatUr M d p G , & fic do 
aliis. • • - 

, ' llL Iteitl flotetUr * triangulum NEO 
-■ P 3 oflen- 
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oflen^um aequale lEM > & bb '.triangulvnt 
DHR aequale MDPG , ablato communi 
^iDHO , triarguluin ORM aequatur OHPG; 
um.e laein triangulum; ORM cum limili 
PLH ,aequarur triangulo GLO : pariterque 
ob hL aequalem HL » quia^fa) trianguluni 
h p L aequatur PLH , erit ORM cum p L h 
aequale GLO ; [ Jid ob;[proppr.l fanem triang- 
ulorum Jimtlium cum quadratu homologorum 
laterum (bj , triangulum ORM cum Jimtli 
PLH ) vel triangulum ORM fum Jtmili p^L& 
ejl ad triangulum GLO i ut fumma quadra-i 
torum OR , LH , vel OR j b L ad qua- 
dratum OL', ] Vnde & quadrata OR, HL» 
auc OR ) hL aequantur, quadrato OL ; aut 
fumptis aliis lateribus homologis, , quadra* 
ta MR, Leii (c) KL , & LP ,..aut Lp qua^ 
Grato LQ aequantur. i 3 ;• 

Iv^. Similiter ob triangulum XVZ aequa* 
le MXNG extenfa tangente GM » ut lecet 
ordinatas TZ in Y » atque BF in A , iunfto 
MXZY , evadit triangulum MVY aequale 
ZNGY ; Sicuti ob tViangulum- DLS aequale 
MDPG , addito utrinque MDtA , fit trian- 
gulum MSA aequale FPGA : & limiliter 
[ cumjit triangulum {di { 6 ) aequale MdpG% 
utrinque addito Mdia] oftendetur triangu- 
lum M I a* aequale fp Ga. * . “ 

V. Hinc triangulo MVY , & huic ae- 
quali trapezio ZNGY j adtiito triangulo fi- 
miii NTZ , erunt triangula MVT , NTZ ae- 
qualia limili tr angulo GTY ; axleoque [que- 
madmodum njtendimuf (c) quadrata OR^Eff, 
aequari quadrata LO»] etiana quadrata .VY> 

. & TZ 
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Si TZ aequantur quadrato TY ; Sicutl addi- 
to PfB tr angulo ad irlanguium MSA i vel 
ad huic aequale trape/iiim i? PGA ; erurti duo 
similia triangula Pi B j MbA aeqUalid liraili 
triangulo GBA ; Unce & qiiadiata Bh j SA 
aequantur quaara^oBA :& nmiliter aliis ho- 
mologis lateribus acccpns j erunt quaarata 
MV j leU KT i & NT aequalia quacrato. 
GT j ilee non quadrata PB « & Mb ) (eu 
KB aequalia qUadrato GB ; & fic de ali’S. . 

VI. Rurlus, quchiam triahguium PLH 
aequatur NLRI* ablato communi NLHAij 
fit triangulum PNAt aequale A.HRI i addi- 
toque fimili triangulo HRD* erUrtt triangula 
PNiEi HRD aequalia ADI triabgulo fimili j 
urtue quadrata homologorum laterum NA^& 
HR aequantur quadrato At : item quadrata 
PA , HD aequalia erunt quadrato AD ; quod 
cum aequale fit (a) reftangiilo FAH y cum i 
quadrato HD * [quadratu PA , HD aequa- 
lia efunt re6iangUlo cum quadrato HD « 

eontmuniterque ablato HD quadrato , ] erit PA 
quadratum aequale FAH rediartgulo. Et (i- 
militer, ob triangulum hpL aequale MLRI » 
& addito litrinque Nlhx , triangulum pNs 
aequale erit IRhEmnde adiedlo triangulo h Rd, 
erunt duo triangula p N ae j hRd aequalia fimili 
triangulo aeld ; adeoque quadrata homologo- 
irum laterum d h , p x erunt aequalia quadra- 
td X d , feu reclangulo fx h j cum quadratg 
dh (b); unde quadratum px erit redlangu- 
lo f X h aequale ; & X p erit media fc) pro- 
portionalis inter fxj & xh ^ ficut PA (d) 
inedia eft proportionalis inter FA » & AH 
. 1' : D 4 VII. Ea- 
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zey Co- VIT. Eadem ratiene, quoniam quadratt 
roll. 3. OR j LH aequantur quacrato LO (a.)f fea 
b 6 . II, re<?tanguIo bOH (b) cum quadrato LH » [4- 
Blcm, hiato lommuniter quadrato LH y ] eit qua- 
dratum OR aequale reflangulo hOH * & i- 
deo cft OR media proportionalis inter h O ». 
C 1’j.VI. & OH (c); fimiliterque, produfta- ordinata 
Elctn. tB ad aliam curvae partem in O, cum lint 
d tor. 5. quadrata SA, & LB aequalia quadrato BA (d), 
huutfpr, hoc eft re6ianguIo <t>AI’ cum Bb quadrato (e^> 
e 6 . II. erit reel‘angulum 4 >AF aequale quadrato SA, 
Elem. Ipfaque SA media proportionalis inter A 4 >, 
f 17. l^l. & Ab (0 • 

Elem, VIII. Quare fi duae tangentes NE, ME 

conveniunt in E, & uni earum NE paralle- 
la <tA fecet aliam tangentem in A , erit re- 
Aangylum ex tota fecame in partem e- 
xternam Ab , ad quadratum AM portionis 
interceptae cx tangente AM inter contaftiim , 
& fecantem, ut quadratum parallelae tan- 
gentis N£ ad quadratum reliquae tangentis 
EM ; quippe [ ob Jimilta triangula GHE , 
MSAi ejl HE ad EG , ut SA ad AM, feti 
K£ quadratum eJl ad EG quadratum , ut qua^, 
g 22. F/. dr^itum (g^ SA ad quadratum AM ; unde J 
Elem, jsi£ quaaiatum ad quadratum EM ( quod ae- 
quatur EG quadrato ) ell , ut quadratum SA , 
hex Co- ( icu reftangulum ^Ab illi (itj aequale ) ad 
yo/l. 7. quadratum AM , Sic etiam fecantis AHF pa- 
rallelae tangenti ME reftangulum F^EH , eft 
i ex Co- iiN, ut quadratum Pa£ illi 

roll 6 ' J^c^langulo aequale (i) ad quadratum ^N,. 
five ut G£ , vel ei aequalis EM quadratum> 
ad quadratum £N* 

PRO- 
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PROPOSITIO XT. 

I N Parabola AND, cuius bafis AD', dia- 
meter NB latus reftum NF , quaelibet re- 
ftae diametro parallelae ME , HG funt , ut 
reAangula partium bafis AED, AGD ; & e^» 
tiam bafi produfta, fi extra parabolam agan- 
tur parallelae diametro em, gh, erunt hae 
quoque , ut rcAangula AeD, AgD« 

Nam ut quadratum BD aequatur re^an- 
gulo £NF, ita quadratum alterius ordinatae 
HP , vel h p aequatur reftangulo parametri 
NF in abfciflram NP ', feu Np (a^- ergo dif- 
ferentia quadratorum BD , & PH , feu (b) 
BG illi aequalis , quae eft (c) reAangulura 
AGD , aequatur re^langulo eiusdem NF in 
differentiam abfcilTarum NB , NP , quae eft 
PB, aequalis (d) HG ; & fimiliter differen- 
tia quadratorum BD , p h , five illi (c) aequa- 
lis Bg , quae eft redangulum AgD ( 0 , ae- 
quabitur reftangulo eiusdem NF in Bp , feu (g) 
g h , quae eft differentia BN ab Np ; Simili- 
ter ortendetur , reftangulum AED aequari 
NF in ME; & reftangulura AeD aequari 
NF in m e ; ergo hae lineae parallelae diame- 
tro, ME, HG , funt(h) utreftangula AED, 
AGD, quia illae lineae in eamdera parame- 
trum NF duftae , illis reflangulis funt aequa- 
les ; ac fimiliter [ quia e m m HF ejl ad gb 
in NF , ut Aed ad AgD , J em, g h (i) 
erunt , ut leAangula ipfis correfpondentia 
AeD s AgD ♦ Qt E» D» 

CO* 
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C O R O LX A R I V M. 

P Ro^Q^h HP ad aiteraiTl diametri partenl 
in L » quae fecat ME in I > reftangulum 
quoque AED ad EIH erit 5 ut refta ME ad 
MI ; quippe eodem modo* [ <7»6 ] NF in ME 
dat rc( 5 iangulum (a) aequale AED» & eaciem 
in MI dabit, rc6iangulura aequale LIH». 
[ quare .reflangulum AED efi ad re^langu-^ 
Ium LIH , ut reflan^ulum ex ME in KF ad 
redungulum ex MI in earkdeni NF , feu ut (b) 
ME ad MI]: Et fimi liter produfta hpin l» 
feeanteem in i» reif^artguluin AeD aequale 
Nf in em» ad reftangulu n I i h , quod pa- 
riter aequabitur , redangulo NF in mi» erit 
lU (cj c m. ad mi * / 

' P-R O P O a I T I O XII. 

* I ' . 

I N EUipfi» &■ oppofitis 'hvperbolicis Seiflio- 
Ilibus V quaelibet re< 4 a MC per centrum C 
extenfa, ad alteram partem occurrit Seftioni» 
in S ; atque in centro bifar‘am dividitur; 
& ex eius termmis M , S curvam tangentes 
MG > bP funt parallelae » & aequales , 

Ordinata M*' ad pr'oremd'ametrumNQ, 
fumptaqiie CF aequali CK » ordinetur ad al- 
teram eius dian eiri partem Ib. IiimFia SC ; 
quoniam differentia quadratorum NC, CK , 
ideft (d) reiflangulum NKQ_acqtiabuur feidif-. 
ferentiae aliorum quadratorum CQ^» CF iU 
lis rejpe^lve aequalium « ideft .re^angula. 

nfq. 
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NFQ_;(a) ; 'ipfaturaque ordinatarum MK , SF a 
quadrata funt didUs rediangulis - propoxtiona- II. EI. 
lia (b|; ergo haec -quadrata pariter aequalia h prop,^, 
erunt. Vnde quia ‘aequatur. IS » & CK & 6. 
aequatur CF » & anguli alterni 'parallelarum 
MKC >.S 1 C 1'unt aequales (c) » erit quoque c 27. /. 
CM bafis trianguli CKM aequalis CS bafi. Elem. 
trianguli CFS (d),' & angulus MCKerit ae- d 4. L 
qualis SCI; unde licut ille cum angulo MCF. Elem* 1 
duos redlos complet (e), ita hic cum eodem idem e 1 3. !• 
efficit ».adeoque CS cit indiredlura ipsi MC (f) Elem. 
ob angulos SCFjMCF binis rectis aequales . Igi-. f 14. T* 
tur ipfa MC produfta incidit alteri parti feftio-* Elem* 
nis in S , & ipfa MCS biCariam dlvifa eft in cen- 
tro C . .Quoniam .vero duftis tangentibus MG> 

SP i redlangulum GCK aequatur quadrato fe^. 
niidiametri CN(g)j & similiter reftangUlura gcor.iT* 
PCF aequatur quadrato CQ^ ; sicut CN ac* prop. g* 
quatur CQ_, [ ^ <quitdrntum CK aequale eft 
quadratu CQ^\ Ha feftangulum GCK aequa- excoria* 
bitur PCF; citque CK(h> aequalis CF ; ergo ftru6i. 
etiam CG aequatur CP ; & propter CM (i) \ g^f 
aequalem CS, & angulos aequales Ck) MCG^ ptonftr, 
SCP , erunt ( 1 ) horum triangulorum bafes MG, jj 15, j; 
§P aequales , atque etiam (m) parallelae Elem. 
propter alternos angulos MGC , SPC { late- j e 
ribus aequalibut MC , CS oppofttos ] , pariter Elem. 
aequales . Q^, E • D . - . m 28. I., 

‘ Elem. 

'COROLLARIA. 

r 

. • • • ' t 

X 

J. ^I^Rodudla [ ordinata ] SF ad alteram Ic- 
X dionis partem in £, erit FE- aequalis 
SF» adeoque (nj & aequalis KM fibL-paral*' n 34. I* 

Ic- Elem, 

i 
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6o S.ECrr COKTC. 

a I, lelae; uhde iuadla M£ parallela (a)^e^it j ^ 
Elem, aequalis ipliKF* i - .. ' > 

II. Et duAa per centrum C ordinati* 

. , MK, EF parallela CH, bifariam fecabir ip* 

iam EM in Br & iic omnes alias huic pa* 
'ralleias» iungentes terminos aequalium ordi- 
natarum ad diametrum NQ^. Nam [ oh fa* 
rallelogramma CBMK , CBEF , ] • eVadet 
b ^ 4 . T. (n; aequalis CK, & BE aequalis CF, 
Elem, ■ fmt latera oppofita parallelogrammorum,- 
& [ cum ] polita iam fuerit CF aequa- 
lis CKj [ ertt etiam BE aequalis BM ]. Uft- 
de ip.a quoque CH erit diameter, cui ME,^^ 
TL ordinari poliunt parallelae priori diame- 
tro , &. bifariam in B , R ab ipia HC • divi- 
dentur . '' - . . : 

Dicitur autem haec alia, dianieter pcutn 
^ , tiariay & priori coniugata . In Ellip» qui- 

dem ab iplo eius perimetro determinata ad 
punfla H, I , exilkme CI aequali CH, cum 
& ipfa ordinetur diametro N(^, adeoque ab 
et.ccr. 6. bifariam feceiur in C. Et quia (c) qua^ 
tro^m 6. dratura ordinatae HC ad reiflangulum partium 
diametri QCN , adeoque ad quadratum CN 
cft, ut latus reftumNV ad tranfverfum NQ, 
’ etiam quadruplicando [ primae rationis] ter-, 

minos, quadratum HI a<l NQ. quadratum e- 
rit, ut ad N Cl_[Jeuut reilangulumld) 
Elem* tdem quadratum HQj quare (e) 

^ Q * m quadratum aequale e'ft o^edanguU 
Elem * ^ lecundaria diameter coniugata > 

f II. FI* media (f) proportionalis inter parame* 
Elem* * ^ primariam -diametrum tran- 

:i\?eri'am NQ^ Io Hypeibeia vero determi* 

nao« 
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nanda '* pariter eft media quaedam proportio- 
nalis HI inter latus reAum NV j & tranfver- 
luin NQ_> atque itaidifponcncia per centrum 
C aequiaiftans ordinatis diametri NQj>ut in 
ipfo punfto C bifariam partita mandat : Sc 
haec exit fccundaria diameter priori NQ_co* 
niugata y [ at^ue idcirco duae . Hyferbolae 
Lt i H Ab 'diametro HI tamquam tranfver* 
fa de/criptae » coniugatae .frioribur appellati» 
tur Et vicijjtm Ji Jit media proportio- 
nali/ inter latu f reitunt'HXy tranpoer- 
fi/m HI HyperbolArum '1 / , HA by atque ita 
per’ centtum C idi/pona/ur ^ ut ibi. btfariam 
partita -Jit i & aequidijiet ordinati/ diametri 
HI i eiiit , 0 ^ Jicundaria diameter priori HI 
fontugata ^ NM» QS diametro, 

tranfuerfa Qji\ 4 ef 6 rtptae > erunt prioribus 
cottiugatae m ’ > ■ t ’ v 



P R O P O S.I T I O 





1 ^4 Ellipsi etiam ordinatarum ad fecunda- Eig. 43« ! 

. riam diametrum HI quadrata ; RT- 44^ \ .... 
funt ut re^langula ,pa?tium eiusdem diametri v.; j 
HBI > HRI ) ideft ut differentia, quadrati HC, 
a (quadrato BC (a) > ad differentiam' eiufdem a ' 5« .T 7 «i 
quadrati HC ab. RG quadrato. .dt in .hyper- Elem» ^ 
bpla qqa^rata BM.V''^RT .oidinataruni. ad ; .71 i 
fqcundartam di8mctifunri,HIIfunti, iit.iiimma^ 
q^Jadrati HC^ ,& quadrati BC ^d funiraani' • ■ l ^ i 
cwfdqmi quadrati HC , i quadrstfi RC. • r 1... t 

li.) !... ai 

. -.!• -Pximum patet/, quia ordinatis, MK , .-A .' > 

TjS.jad prioremi. diametrum ^NQ i cum fi^ i 

rc» 
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«eAanguIum 'NCQ_* feu.quaarattim QN j 
zprop.6, redangulum QKN > ut. (a>-quadratuihf 
b 34. I. ad" quadratum. KM ?,feu*:(b) CB j '^pcrmu-^ 
Elem. tandoj tdtOin quadratam CN ad totuinqua^' 
draium GH eft » ut rc6fangdlain QKN , eX‘ 
pr ino [totof]. ablatura. adf.i|«adratum CBV’' 
cx ‘feeundd ablatum ; quaxe rcllquutrt qtjaJ’* 
^ 5 ’ dratum GK »' feu BM aCUtb (c)^ 

Elem, rv.6lungul.o QKH ejfk tt roium qui^dnuum CK j • 
ad reljquuiu reiSangulUiJt HBf ,- [ quod- 
d 5. II, ablato CE ‘quadrato aequat <d) totum 
Elem, dratum CH> ] e.l > '-ut 'totura quadraniiTLi 
e 19, r". CN ad ', ttium- quadraiu^uV.CH ' ^e) 

Elem, dsm modo par' ter ' ofandetur , ctic qua* . 

draium RT- ad reAaugmu.n HRI in ca^m- 
raiione qdadrati GN ad CH quadratum' ; 
eigo quadratum Et*J ejl ' '-ai redunguluttit ^ 
Hbl t ut quadratum KT ad r^tlanguluot i 
HKI ) & permutando ] quadrata jp;a BM y 
& RT .fftht, ur fe^fengiflaOpSrtiUiu' Idcun* ‘ 
dariae diametri HBI y & HRI , quae funt 
f I. jv JT.' d:lferenfiae (f ) quadratorum &G 'i< RG 'ab eo-T;‘ 
£/fw»-. .. dcra CH quadrato. '■ lil r;-n‘ 1 

g ex pr, '■■! ■ Secundam autembilendltur) quia in hy* I 
5. perbdla , cum Iit (g) re^langalum QKlNf 

K’ T. .KR' quadratum MK 1 ieu iBC y )ut trarti Vedupti» 
Elem, ktus ,QN jM. reftmw N/ ,'five [ ttb quaap 
i 17 . yiy dratum J^^.JUi^re^iaMgul^m(^l}^QNf^itft;eI.l(jd 
Elem, ut., .qtudrat um ! i^N ^ i adr. quadratura i (i) ^ HI - ; > 

kpojico- quae 'medl^'(i{)|ffop©rtioftalis elt- inter 

rol.i,pr, dc iiw ..fun»ptii60fdbquadrupli^‘y<.'ttV‘3 

12.6*17. quadratum GN ad GH quadratum ; etiam 
VI. EI. IpiOitti (l)antecedeatipm«ad' fumnaamfi c^fe- 
1 12. V. quentium i jjmupe^QKK^cumXN: qi|adratoV‘‘’ 
Elem, -jX quod 
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.S^.TKOTSTS,' 6f 

qiiod eft CK ,lfeu BM quadratum (a) ad Tum*. 

jnam conj'equentmm ,• ideit ad ■<^uadratuin BC a 6. I[, 

cum -CH quadrato ,■ in eadem ratione er t. Elem» 

unius antecedentis ad fumn conTequcns , ncin< 

pe ut CN quadratum ad CH quadratum : & 

quia eodem modo »'RT quadratum ad .fum- 

mara quadratorum RC , & CH in eadem ra- ^ ^ ^ 

tione quadrati CN kd quadratura- CH' olle • ' / 

probabitur j' igitur- [ JBM quadratum tji ai - -- 

quadratum BC cum CH quadrato $ ut- qua-* 

dratum RT ad quadratum RC cum CH qua- •; •’ 

drato i 0* permutando,] quadrata BM, RT 

funt ) ut fumma qiutdratotum BC , CH , ad • ' - 

fummara quadratorum'- RC , & -CH . Q. E. D.‘ 



C O R O L l A R'I Av [ 

> ' T 

J, "pAtet in Ellipfi , quadratum cuiuslibet' 
L ordinatae' BM ad> rediangulura partiiinv 
fuae . diametri fecundariae HBI efle , ut- tran- 
fverfum [ Utut j QN ad reftutn NV , cum' 
fit, ut quadratum CN ad quadratum CH (b>, 
vel QN quadratum ad HI quadrarum ,-quae 
funt , [ ut quadratum QH ad reSangulum^ 
vel] in eadem ratione [ QH ad{^) 
Kr]. i ■■ j ■ 

ll, Vnde polita HX quarta proportionali 
ad NV , HI., QN ,,'cr:t ipfa HX latus re- 
ftnin coniugatae diametri HI ; \ nam ( ^a/<r 
HX ad QH eji ,'ut{ei Hlad Hf^] permu-^ 
tando , HX ad HI erit , ■ ut QN ad NV 
adeoque oidlna^e BM quadratura >ad te^lan-. 
gulum HBI , dt quadratum -alterius -ord na- 
tae TR ad .reftang-uimij HRf ed» ut (fKHX 

ad 






Fig. 42‘ 



b’ex bac 

V 

c pojl, co» 
Z.pr. 12. . 
d ex I* 

VE EI. 

e ex con- 
Jiru6l. 

fCdU i.* \ 
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a cor. 6, 

frop. 5. 

fig. 44. 

b ex bac 
pr>p. 

C p r>jl cor 

2. pr.ii. 
& 

lem. 

d ex I. 
VI. EI. 
c Vti. 
S c bo l. 



. ■ i .• 
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2, 
2 , 



<54 SJECr. COKTC. 

ad diametrum conjugatam HI : [lam vero ia 
ellipji quxnio eji cuiufvit ordinatae BM qua- 
dratum ad reiiangulum HBl fub diametri co- 
niugatae fegmentit > ut data reCla ad dia- 
metrum eamdem HI > reda illa parameter » 
vel latus rcftum illtur diametri nuncupatur ; 
quemadmodum 'fimtle quid de parametro y Jeu 
redo latere primariae diametri eji alibi (a) 
demonjiratum ; ergo HX efl parameter y jfiu 
latuT redum diametri contugatae HI. ] 

III, In H/perbola vero MB quadratum 
ad funimain quadratorum BCy CH eB) ut 
NC quadratum ad (b) HC quadratum» live 
ut [ QH quadratum ad quadratum Hly vel 
ut QH quadratum ad redangulum Q^V (c)» 
aut ut ] QN ad N/ (d) J feu pariter fumpta 
HX quarta proportionali polt N / > HI , 
QN , ut ipfa HX ad HI » adeoque ipla HK 
erit latus re6Ium (e) » leu parameter diametri 
illius fecundariae HI : quae pertineret ad bi- 
nas alias HyperbolaS) diametro tranfverfa 
HI deferiptas » velut Ii, H A h : quae duae 
Hyperbolae priotibus. NM » Q^ contugatae 
appellantur . 

[Scbolium ad boc Coroll. J 

J 

f Ex eo quod in Hyperhola Jit MB qua- 
dratum ad fummam quadratorum BCt CH, 
ut reda HX ad HI , non video , cur tnferat 
nojler QtzxiASi^yeamdem HXparametrum ejiey 
feu latut redum diametro coniugatae HI cor- 
refpondensy feuy quod idem ejt y diametrum 
t.raufve/fam mediam proportiona- 
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tvm intef comugatam HI , & re^ctm ill.trti 
HX . Ciieferutn id ahtude liquet ex diElis ; 
eji entm quudrutuvt QH ad quadratum HI ^ 
ttt (a) HX ad HI : fed ut HX ad HI , ita 
eJl (b) rcliangidum IHX ad HI quadratum ; 
ergo quadratum QN. ejl ad quadratum Ht y 
tit re ft angulum IHX ad idem HI quadratum y 
quare (c) QH quadratum aequale eJl re6lan-^ 
gulo IHX ) ideoque QK media ejl proportio* 
lialiy inter diametrum Hl.y & HX : eji vero 
etiam medta inter eamdem diametrum (d) HI y 
& eiufdem parametrum ; igitur HX eji pa* 
rameter diametri coniugatae HI.] 

IV. Et qtiia ordinata AR » intra tinam 
cx his coniugatis Hyperboiis , ad diametrum 
HI, habet quadratum fuum AR , ad re^ian* 
guium IRH, ut rectum (e) KX ad traniver- 
lum HI ; erit ergo quadratum TR, aut LR 
ad fummam quadratorum RC, CH , ut qua- 
dratum AR ad rectangulum IRH , cunu. 
utraque ratio fit eadem j quae HX ad 

V. Et petmutando LR quadratum ad 
quadratum AR, ut fumma quadratorum RC, 
& CH ad reftanguium IRH ,'quod eft ipfo- 
rum differentia (g_) ; ac dividendo ,‘LR'qua- ‘ 
dratum , dempto AR quadrato ) ideft (h) re- 
dlangulum TAL , ad quadratum AR erit 
ut quadratum HCcum quadrato CR , dempto 
IRH reflangulo [ >id redangulum IRH ] , ideft 
[ ut quadratum HC J cum eodem quadrato 
HC(ij» adeoqtie ut duplum quadrati HC ad 
ipfum IRH re<5tangulum : atque iterum per* 
mutando TAL rectangulum ad duplum qua- 

- E • dra- 



a ex Co* 
rolL 

b i.Vl. 
Piem, 
c 9 . V. 

EI em, 

d p ojl • 
corol. 2, 
prop. IZ. 



e (or, 6, 
prop. 3 . 



f ex Co* 
roll. 3. 

g6. II. 
Elem. 
h 5 . II. 
EUm, 



i 6.' tl,- 
EVetnl 



Digitized by Coogie 




66 SECT, COKTC, 

■> 

drati HC[fr/V, ]ut quadratum AR ad IRH* 
a cor. 6. live ut {aj HX ad HI, nempciUt (bj CN quadra-' 
frop. 5 . tum ad CH quadratum , live ut duplum quadra- 
b exCo~ tiCNad duplum quadrati HC ; idcoque illud 
roll. 3 . rectangulum TAL aequatur (c) lemper duplo 
cprof.g. quadrato CN ; unde ubique cft eiu^dem^ 
^^.£ 7 . quant' tatis. 

VI. [ lam vero Ji ordinata TL motu Jt~ 
bi feniper parallelo ferri concipiatur fupra 
diametrum CR , punCio R abeunte in H , re- 
{lae TA i AL degenerant in redas aequa~ 
les OH f TH i & TAL redangulum abit 
^ in quadratum HT ] . Hinc ex termino H 
diametri HI ducta ad iplum ordinata HY fe- 
cante unam ex prioribus hyperboHs , velut 
EQS in Y , erit quadratum ipiius HY duplum 
i per ha- quadrati CN . ut etiam hinc conftat, quia(d) 
ncprop, eiFet ordinatae HY quadratum ad fummam 
quadratoium HC > & CH , ut MB quadra- 
tum ad fummam quadratorum BC, CH, i- 
deft [ quadratum ordinatae HT ej!et ] ad 
cex hac duplum quadrati CH , ut quadratum CN ad 

/ rop. quadratum CH (c)i adeoque ut duplum CN 

9* • quadrati ad duplum [ quadrati ] CH , ideo- 

Elem, que (f) HY quadratum aequatur duplo qua- 
drati CN. 

VII. ( Ex didis liquet in Ellipjt , Jt 
43* ex eodem perimetri pundo M. ordinentur MK , 
MB ad diametros coniugatas N^, HI t fo- 
re redangulum KKQjtd quadratum MK , ut 
g ex cor, quadratum MB ad redangulum HBl ; eji 
6, pr. 5 . quippe redangulum KKQjld quadratum MKy 
h ex cor, ut (g) ad KV : fed in eadem {h) ratione \ 
!• eJi etiam quadratum MB ad redangulum 

HBl 
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tfBT i Et‘go re (i Angulum KKQ^eJf ai qua- 
drutuM MK i ut quadtatum MB ad tedun- 
^ulum HBI,] 

VIII. [ Demum quemadmodum tn Pfyper- 
hola (a) ) ita & tn Ellipjt diameter trUnfver- 
Ju QH ejl media proportionalif inter coniu- 
^atani HI i eiufque latut redum j feu para- 
metrum HX. Ham HP" ad QH eJl yut (h) Ht 
ad HX : fed ut NK ad QH , tta eji (C) re- 
dangulum QHV ad quadratum QH : (sr ut 
Jil ad HX j ita eft (d) quadratum Ht ad 
redangutum IHX ; igitur redungutum QHV' 
(Jt aa quadratum Q^ i ut quadratum HI 
ad redangutum IHX : Sed redangulum Q^f^ 
aequatur {t) quadrato HI; igitur etiam qua- 
dratum Q^ Aequabitur {i} redUngula iHXi 
adeoque ertt QH media (g) proportionalti in- 
ter HI j & HX.} 

PROPOSITIO XIV* 

Q Uaeciiroque alia recta MCiii ElUpfi, & 
Oppofitis hyperbolis j per centrum C 
“'ducta y eft diameter y bifariam fecans 
quaslibet NZ % HF ipfi applicatas paralle- 
las tangenti GM« 

Per Verticem N prioris datae diametri 
KQ^ agatur tangens NT y fecans ipfam CNi 
in I y & tangentem MG in E y illalque ap- 
plicatas HF yhfin^y&aey alteram lu- 
pra NZ ductam ex vertice N y alteram in- 
fra ipfam. Ducantur quoque ad priorem dia- 
metrum ordinatae MK y TZ y HL y FByLhy 
£ 2 fb 



a pofli co. 
l.pr. 11. 

b ex co- 
rol, 1. 
c I. FI. 
Elem. 
d per 
earndem. 
e pajl cri. 
l.pr. 12. 

&i'j.FI. 

Elem. 

£ 14. 

Elem. 
g 17 * 
Elem. 

Fig. 45. 
46, 
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fb concurrentes cum CM ad puncta V, R , 
S,Sj & cum tangente MG in punctis Y, 0 , 
A , a . Quoniam CK ad CN eft , ut CN ad 
aror. II. CG(a), erit quadratum CK a‘d quadratum 
pro;;. 9. CN , feu triangulum (b) CKM ad fimi- 

^“nt , ut 

is/ew. CKM triangulum (c) ad CGM triangu- 
^ }‘ Ium , quae funt aeque a!ta ; quare trian- 
LLem. gula (d) CNI , CGM funt aequalia; & horum 
vF’ fublato a triangulo CKM [ m hy^ 

tlem. ferboU nempe ablatis CHI, CGM a trian. 
gulo CKM i & in EJhfJt ablato CKM a tri- 
angulis CHI , CGM] , erit trapezium NKMI 
aequale tr angulo GKM ; eft autem hoc tri- 
angulum ad ala fimilia NTZ ,.PLH, PBF, 
pLn , pbf , ut quadratum KM ad quadrata' 
e pr.rp. homologorum laterum TZ, LH , BP , Ln, 
VI. EI. hf(e;,iioc eft ex natura Eliipfts , & hyper- 
f fr. 5. holae (f)) ut rectangulum QKN ad rectan- 
& 6 . ^ correfpondeniia QJN , QLN , Q_BN, 

gy& 6 . O-hN) QbN, nem;e (g) ut differentia qua- 
II. EI. hiati CN a quadrato CK ) ad differentiam 
li 19 VI. ernsdem quadrati CN a quad atis CT , CL, 
Elem. CB » CL j C b j /ive ob analogiam (^h_) triangu- 
lorum limilium, cum quadratis laterum ho- 
mologorum , ut differentia trianguli CNI a 
triangulo CKM , ad differentias eiusdem CNf 
a triangulis CT^ , CLR , CBS , CLR,Cbs; 
hoc eft , ut trapezium NKMI ad trapezia».- 
NTV^I , NLRI , NBSI, NLRI, Nbsl; ut 
igitur triangulum GKM aequatur NKMI , ita 
KTZ aequabitur NTV^I , & PLH erit aequa* 
le NLRI , ac PBF erit aequale NBSI , ac 
caetera triangula caeteris trapeziis aequa- 

bun* 
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STHOPSIS.' 69 

buntur. Itaque ex NTZ, aequali fpatio 
NTv^I, ablaio NTV^X, remanebit XVZ ae- 
• quale triangulo libi limili XIN, quorum la- 
tera (a.) homologa XZ,& XN erunt aequa- 
lia. Similiter differentia triangulorum PBF, 
PLH , nempe trapezium LBhH, aequalis cum 
fit differentiae trapeziorum iliis aequaliiinu, 
NBSI , NLRI > ideft trapezio. LBSR , fi ex 
his duobus trapeziis LBxH , & LBSR , au- 
feratur commune fpatium LBSDH > remane- 
bunt aequalia fimilia triangula SDF > RDH , 
quorum homologa latera DF , DH aequalia 
erunt . Item triangulo p h L [ quod oh aequalia 
homologa latera bL y LH y aequatur {\o) Jibi 
Jimtli triangulo PHL ] & illi aequali tra- 
pezio NLRI > addito LbsR , evadet fpa- 
tium hpbsR aequale Nbsl, idelf trian- 
gulo pbf huic trapezio aequali, & ablato 
communi fpatio p b s d , remanebit triangulum 
hRd aequale fsd fibi fimili , unde & eo- 
rum homologa latera h d , df erunt aequa- 
lia . Ig tur CM ell diameter bifariam fecans 
omnes ipli applicatas NZ , HF , h f tangen- 
ti MG parallelas . ^ E. D. 

Porro in Ellipfi fieri poteft, ut ordinata 
fb ad priorem diametrum NQ^ cadat ultra_. 
centrum C verius & tunc, dufla alia 
verticali tangente Qj , conveniente cum MC 
in i, erit quoque triangulum pbf aequale 
trapezio s i , ( quod ad trapezium NKMI 
ert , ut [ dt^ereutta jmiltum triangulorum CQ^ 
C b s' ad dtjf erenttam triangulorum Jtmilium 
CHf , CKM yjive ut (c) quadratum CQj dem- 
eto C b quadrato , a^ quadratum CH , dempto 
E 3 qua^ 



a ex ig. 

VI. EI. 



b ex tg, 
VI. EI, 



Fig. 47* 
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a 5. VI, quifdratoCK ijtve( 9 )nt]rc 6 i^ngul\im 
Elem, ad QKN , fiye ut (b) quadratum f b ad qua- 
b fx fr, dratumMKjaututtrianguiumrcjpbfadfimile 
6 . GKMi quod vidimus aequari NKMI ) ; addito- 
c ig.Vl, que utrinque s b C) erit fpatium p C s f aequa- 
Elcm. le triangulo QC i , leu CNI huic aequali ; & 
ablato C d p , triangulum dsf aequabitur 
N p d I » quod aequatur ,d R h triangulo j pro- 
pter pLh aequale NLRI , & commune fpa- 
tium LpdR utrinque appofitutn ; Ergo ae- 
qualium, fimiiium triangulorum d s f,& d R h 
hoiuologa latera fd» & dh pariter funt ae- 
qualia . E. D» 

COROltARIA, 

Fig. 45, 1 . "\7Ti oftenrmn efl triangulum CGM ae- 
46,47, V quale CNI ; ablato communi quadri- 
lineo CGEI in hyperbola , & CMEN in Ellipfi » 
remanet triangulum lEM aequaie GEN, & 
utrique addito NEMX » ut triangulum IXN 
aequale trapezio MXNQ - 

II, Pariter iisdem triangulis lEM* GEN 
addito fpatio NEMSB, remltat GMS8 ae- 
quale NBSI j cui oftcnlum fuit aequale trian- 
gulum PBf i hoc igitur ert aequale GMSBj 
& utrinque ablato PD$B , relultat trian- 
gulum DbE, ( vel huic aequale DHR ) ae- 
quale trapezio MDPG , Similiterque iisdem^ 
triangulis IEM^ GEN» addito NbsME»re- 
fultat N b s I » quod vidimus aequari triangulo 
P b f , aequale G b s M » & ablato p b s d , rema- 
net tr'angulum dsf aequale trapezio M d p G, 

III. Hinc patet > ad quamlibet aliam dia- 

. nie- 
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metrum MC ordinatarum quadrata XZ,DF» 
i f eiie , ut reftangula partium diametri mXM, 
iuDMj mdM: 1'unt enim illa quadrata, ut 
' 'triangula fimilia XZV , ( ^eu XNI , ) DfS, 
dfs (a), quae V'diiiius aequari (b) trapeziis 
MXNG , MDPG j M d p G, atque adeo elTe, 
ut d rferentias trianguli CMG a triangulis li- 
mifibus eXN, CDP, C d p, quae lunt ut 
diila reftangula , nempe ut differentiae qua* 
djati CM a quadratis homologorum laterum 
CX , CD , Cd : quare XZ quadratum eft ad 
ouadrata Db, df , l'eu quadratum NX ad 
^Jadrata HD, hd, ut rcftangulum mXM, 
al mDM , m d M . 

W, Hinc quaecumque oftenfa funt cir- 
tangentes, & circa parametrum diame* 
.tr primigeniae QN,ad quamlibet aliam dia* 
metrum per centrum G deduftam , referri 
.pofunt ad eamdem elfentialem proprietatem 
eiu; ordinatarum hic demondratarn „ nempe 
ut tangens MD dividit diametrum QN , ut 
fint continue proportionales (c) CK , CN ,, 
CG , & GCK aequetur quadrato femidiame- 
tri CN (d) , atque harmonica evadat ratio 
QK ad KN , ut QG ad GN (e) ; Tk; tangens 
NI fecat diametrum mCM , ut CX , CM > 
CI fint continue proportionales, & reftan- 
gulum XCI aequetur quadrato femidiametri 
CM ; nee non harmonice lecta fit eadem^ 
diameter , nempe raX ad XM fit, ut ml 
ad IM . 

V. Atqie parameter huius diametri CM 
determinabitiL- j fi fiat ut roftangulum partium 
ipfius inDM aa quadratum ordinatae DF , ita 

B 4 ca- 
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7i * SECr. COHTC. 

eadem tranfverfa d'ameter mM ad aliam Ii. 
neam; haec enim (a) parameter erit,feu Ja» 

• tus re<?Ium, quod le habet ad tranfverfumj 
( ubi quadrata ordinatarum funt, ut reftarv 
gu.a partium diametri ), ut quadratum ov 
d natae ad reflangulum iph correlpondens ej: 
dia‘‘*etri partibus, 

VI. Qiuecumqpe pften^a Tunt in Paraao- 
la (b) de aequalitate triangulorum cum xj«a- 

;• dr. lateris corre: pondentibus , etiam hiige H:., 
'• perbolis > & Elliplibus , ob eandem ratio., 
nem hic re )etendam , con/en unt ; Nim- 
bum quod ORM aequatur OHPG, [ obDHL 
. aequ.ile (c) MOl^G ] ; unde dtio li.nul tr-» 
angula PHL y QRM toti GLp aequantur ; 
non tam^n quod qiiad;ata HL y OR lint ac* 
qualia quadraro LO , [ qusm4i>n)dum vid'-< 

• mus (d) iu P.trubol.t] , quia d anecri NIC > 
MDuic non unt parallelae', ut in Paraboli ; 
^ ideo triangula DHR , PLH non lunt fi* 
milia. Idem dicendum , .de triangulo IV^SA 

- aequali trapezio rPGA , ac de triangulis PBP t 
MbA [ aequ.dibus triangulo PBF , Qr quu., 
dnliaeo PPG A , Jeu J aeqUalibus GAP j Sc 
. fic de aliis, 

VII. Qiiod vero fit re^angulum Tecan- 
^_tis in partem externam» tangenti, Si. cur- 
vae interpolitam , au quadratum tatgentis, 
puta ad AM quadratum, ut .'angentis 
paralleiae iecanti NE quadratum a.1 quadra- 
tum alterius cont‘guae tangentis EM (& lic 
etiam 1 A.H ad quadratum EbN, aut fap "h 
ad xN quadraiu.il , ut ME quadratum ad qua*, 
dratiim EN ) cEaiu in hyperb^ajct Eilipfi 

obtN 



/’ 
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STKOPSTS, 75 

obtinet , idque etlamfi ex dnabns oppofitls 
hypcrbolis tangentes dijftae forent >' invicem 
conven entes , infra generatim (a) demon- 
ftrabitur . 

PROPOSITIO XV. 

E X quolibet pun<SIo H in perimetro Hyper* 
bolae, autEllipJiSj inter binas diametros 
CN , CM > fmnpto ( vel etiam extra ipfas 
in Ellipil), fi agantur HR , HP tangentibus 
NI ) MG parallelae , ufque ad ipfas diametros 
produftae in R, J*; quadrilaterum PHRG 
aequabitur triangulo GGM j aut CNI. 

Nam quia DHR aequatur trapezio DM 
CP(b^ Utrovis dempto in hyperbolaex trian- 
guloGPDjvel hoc utrivis addito in Ellipfi, 
refultabit quadrilaterum PHRG aequale tri- 
angulo CGM : [ tam uero inyrimts tribus figu- 
ris triangulum CNI equatur trianguloCGM (c); 
igitur quadrtlineuni PHRC aequabitur etiam 
triangulo CHI. Ad reliquas autem figuras 
quod fyedat , ducta ad extremitatem n dia~ 
metri n CH verticali tangente ni^ quae oc- 
curret diametro ML in punllo Vj eritque pa- 
rallela alteri tangenti verticali HI j cum u- 
traque. aequtdiftet ordinatis (d) ad diametrum 
H CH; aequalia erunt triangula CGM,C « i (e); 
efi autem triangulum C ni aequale, trian- 
gulo (f) fibi fimili CNI ob C n aequalem CH \ 
ergo aequantur etiam triangula CGM , , CNIj 
ideoque quadrilaterum PHKC ‘^aequale erit 
etiam triangulo G-K/. J Q; i 

• * PRO» 
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rig. 48. 

49* 50, 



rig. 60. 
6 u ^4« 



rig. 60, 

a tor, 6, 
fr, 20 . 



COROILARIA. 

, • C 

I. T Tinc fi ex alio pun^lo A perimetri Hy- 
Xn pcrbolici) aut Elliptici) agantur ii> 
sdem tangentibus parallelae ATj AL adip- 
fas diametros produftae in T , L , etiam qua- 
drilaterum LATC aequabitur eidem triangu- 
lo [ CHI i vel ] CGM, adeoque ipfk qua- 
drilatera PHRC > lATC erunt aequalia i 

II. Convenientibus AT > PH in K , dif- 
ferentiae cuiulvis ex diftis quadrilateris ae- 
qualibus ab alio PKTCj nempe trapezia 
KHKT ) PKAL , erunt aequalia . 

III. Et convenientibus etiam AL» HR 
in Z ) addito t hy^erbola ] , vel dempto 
[ iu Elltpji ] a dialis trapeziis AKHZ> fiet 
AZRT aequale HZiP . 

( Sfbolium. J 

[ Quod in fecundo huiur propofitionit co- 
rollario tam in Ellipjt y quam in Hyper- 
bola demonjlratur y etiam in Parabola , dr 
oppojitif JHyperbolif habet locum ; nempe Ji 
tangentibus HD y MG agantur ex pundts H > 

K parallelae HSy KQ^y HP y KG, quarum 
duae K Q^y HP conveniant in punSio R y 
quadrilaterum liSQ^ aequabitur alteri 
ROPR . EJlo imprimis punifum concurfus R 
intra Parabolam HHKM • Quoniam^ triangu- 
lum bPH aequatur (z) quadmatero hDSHy 
utrinque addito iO P b y erit triangulum 
i OH aequale quadrilateris bDSHy tOPhy 

- - feu . 
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Jiu quadrflutertf gOPHy iDSg: fei idem 
triangulum i OH aequatur ettam ('a) quadrt- a per i» 
latero i » vtl quadnlaterit g SQK > dem Cor» 
i DS g ; igitur etiam quadrilatera g OPH » ' 

i DS g aequakuntur quadrilatertt g SQK y ; 

iDSgy ideoque quadrilaterum g OPH ae- 
quaU erit g SQK » & utrinque addito g HKK y 
erit HSQR aequale quadrilatero KOPR. ] . 

f Sit deinde fundum concurfut R extra j 

faraboUm HKHM‘ Qai^ triangulum ,H0 i « 
aequatur (b) quadrflatero i DQK y utrinque ^ 
addito iOPby erit triangulum HP b tiequa'* i”"* 
le quudrilaterir i OP b y i DQK y feu qua^ . • _ 

drdateris KOPRy bDQ^: fed triangulum 
HP b aequatur (c) etiam quadrilatero HSD^ b c per U 
•vel 'quadrilaterir HSQRybDQR; igitur dem Cor, 
etiam quadrilatera KOPRy bDQK aequantur • ^ 

quadrtlaterii HSQPi y hDQRy t deoque qua- 
drilaterum KOPR aequabitur alteri HSQJ ^ . ] . ? .1 

[ In oppojitis demum Hyperbolis ejl quadri- Fig, 6q» 
laterum KOCQ^aequale (a) triangulo CHDy ^ perba- 
& quadrilaterum HSCP aequale {c)ejl trian- i,-»* . 
gulo CGM: fed triangulum CHD aequatur Q-pJf, g 

/>«»r ^uMIaieruKt 

KOCQ^aequabttur quadrilatero HSCPy un- fipggigj. 
de utrivif addito CQfiP y refultabit quadrila- i 

terum KOPR aequalA HSQPi, } ' - . “TT* : 

PROPOSITIO xyi. . vV.ii 

r ‘ > 

I N omni SeAione .Conica fitduae taatgentcs Fig. 

eiusdem Seftionis > vel hypcrbolarmn op- 52. .jj, 
pofitarum ME, NE «conveniant in E, ^'.54».'5;5* 
quaepiam reda j uni tangenti ME. pa* .^ 6 , 

. lal- ■ 



i 






/ 
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7<5 SECr.^COHlC. 

rallela , fecet curvam in H , F , & aliam tair- 
gentem NE in JE , erit* reftangulum FA.H 
ett^.VT. ad quadratum Ni£ > ut 'quadratum ME ad 
Eleni. EN quadratum. ' 4- ; ■ 

h6.II.E- < ■ ' ■ ' 

lem. Ducantur per pun6ia cpntaftus M , N 

c ig.VI. diametri MD, NK , lecantes iplam HF in 
Elem. . D ) & P » tangentem NE in I , & ME in 
d'co>*',' 2 . G , atque parallelam ipli NE per H duplam 
]^r. IO. > in R > K i Erit quadratum JE.D ad triangu- 
&cor:z. Ium iEDl' j ut quaaratum (a) HD ad triangy^ 

Ium HD‘R alteri fimile ; unde differentia 
eFtg.ji. antecedentium) nempe (b) reftangulum IvEH, 

52. ( nam HF bifariam dividitur in D a aia- 

ff/g-. 54. metro' MD ) cui eil ordinata, iitpote paral- 
tangenti ME ) ad trapezium I^EHR , 
g in fig. [ quod eji differentia ^ 'confequentium ] erit , 

51. j< 5 . ut unum antecedens , [ nempe quadratum 
h in fig. AD ] ad ' unum confcquens , triangu- 
54. Ium ADI ]', five ut quadratum ME ad tri- 
57. anguium EMI, quod pariter eft ,(cjut 
i in Fig, quadratum ad ADI : eltque lAHR aequa- 
53 * 55 * le ’ triangulo APN ,( nam’ PHK aequaturCd} 
5}^,^,.. : ’ NKRI , in Parabola (e) ,& quibusdam aliis (f) I 
figuris ; unde ablato (g), Vel addito (h)NA- 
^ HK , fuperfunt aequales lAHR , & APN ; 

1 in Fig. In Elliplt vero , & Hyperbolis (i), ob qua- 
dril.neum CRHP aequale (k) triangulo CNI , 
m in Eig. ablato {\) veF addito {m) GIAP, aut' CRH- 
55. AN In} refultat lAHR aequale APN j ; et 
Fig. triangulum EMI aequatur ENG (o) ; ergo [ ciim 
ojienjhm fit re(l angulum FAH efie ad tra^ 

« pr. «IO. fezmm lAHR , ut quadratum ME ad trtan- 

^.curi'l. gulud- EML 'i ettam } ' FAH ad 
pr. ^ trian- 
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triangulum , ut quadratum ME ad : • ' " 

triangulum ENG & permutando , reftan-^ •* ' - } 

gujum FvEH ad quadratum ME, ut trii^ngu» * • • 

Ium -^PN ad triangulum ENG , five (a) ut a pr, 19%‘i 
quadratum MN ad EN quadratum ; unde^^*£^* 
iterum permutando , reftangulum ; FiEH ad ^ 

quadratum ^N eft , ut quadratum .ME ad 
quadratum EN. ^ E. D. , , . .. ‘ \ 

.... I ...... t # *i 

COROLLARIA. : C ^ 

( « 
I. "pNYfia MN iungente contaiftus , quae . h 
JL/ fecet HF in V , erunt, F.^ > 

continue prpportionales , ideft rciSan- bejf4.cS* 
gulum F.(EH aequabitur MV quadrato , quod 22. FI. 
pariter ad quadratum wEN eft , ,ut EM qua. Elem» 
dratum(b)ad quadratum EN[ ob Jtmilia trU c ex bae 
angula VKJE , M.HE , vel ] ficut dicftum pnp, 
reftangulum F.<EH eft (c) ad ^EN quadratum , d ex gi, 
[ ideoque MV quadratum (d) aequatur reClan- V. E/. 
gulo FjEH\ ] •'» t -t T ■ .;j. ;r r 

II. In Parabola etiam quadratum MP Fig. 
aequabitur reftangulo F.E;H ; nam [ ob pa. 52: - 

rallelas M.G , VP , ejl ME ad EG , ut VJE 
ad JEP ; unde] ut ME aequatur EG ob pro- • n 
prietatem tangentis (e), ita V^E aequalis erit ^ 

./EP j unde (f) utriufvis quadratum aequatur 
redangulo F^H.. , . ... * «r. 

. III. Si plures fecantes Invicem paralie-. ** 
lae FH , fh cum aliqua tangente NE cpn-„ Elg* 59» 
currant in jE , ae, reflangula FiEHjfaeh 
erunt , ut quadrata partium interceptarum 
tangentis N.^, Nx: nam illis aequantur (g)*g etcfOfi 
quadrata JEV j «Uj quae \^ob Jimilitudinem i, 

trian^^ 
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nt SEcr.eOKIC. 

triangulorum l^/EF" y N <e « ] , funt ipfis qua- 
dratis NiE , Nse (a) proportionalia . 

(^oniam HF bifariam feifla ifl D 
a fuo diametro y eXhiber reftangulum FiEH 
cum quadrato HD aequale (b) quadrato DiE 9 
fubftituto quadrato JEV -diAo reftangtilo (c) 
aequali-, erunt quadrata , & HD fimul 
fumpta , aequalia quadrato . 

V. Quoniam in Parabola VM aequatur 
(dj 1 redartguluffl VHP cum quadrato 
aequatur quadrato JEV (e) , nempe redangu- 
lo FiLH (f)y ideft redaUgulo FHdE cUm qua- 
drato Hi£(g) ; quare utrinque cempto EU£, 
quadrato , redangulunt VHP aequatur re- 
danguloFHdE; & ideO(h)l'H ad HP , ert ut 
f ablato, ] HV' ad f ablatam] HM t (ive (t) 
ut reliqua VF ad reliquam PM y feU [ 
mutando ] e(l FH ad HV , ut PH ad HM$ > 
ftve uc PK ad KN« 

PROPOSITIO xvn. 

S t redae HF , TK binis tangentibus MA , 
NA Convenientibus in A , parallelae, 
fecent quamlibet Conicam Sedlortem , aut 
duas oppofitaS Hyperbolas inH, F,K,T, 
ipfae autem conveniant in R , five intra , 
five cytra Sectionem , erit rcftangulum HRF 
ad redangulum KRT , uc quadratum tangen- 
tis MA ad quadratum tangentis AN , 

Dudis> per contadus diametris ME , 
Kt, ad qUas ordinantur ipfae IH,TK tan- 
gentibus parallelae, adcoquc bifariam fecan- ' 

tur 



/ 
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tiir in E, L, agatur KO parallela MA, & 
HS parallela AN, fecantes diametros in O, 
S , quas etiam fecant produftae tangentes in 
G, D, & produftae, fH, TK in P, Q^. 
Manifeftum cft utique , efle [ quadratum HE 
ad quadratum RE , ut triangulum HES ad 
Jihi Jtmile REQj quare dividendo ^ ejl dif- 
ferentia quadratorum HE , RE ad quadratum 
REy ut differentidjimilium triangulorum HES y 
REQ_ad triangulumREQj,& fermutandoidiffe- 
rentia quadratorum HE^ RE ad differentiam 
milium triangulorum HES^REQ^ut quadratum 
RE ad triangulum REQ^ vel ut quadratum 
HE ad Jtmile triangulum HES ; igitur etiam 
erit ] re«ftangulum HRF > qudd (a) eft diffe- 
rentia quadratorum HE, RE, ad trapezium 
HSQR, quod eft dilferentia fimillum trian- 
gulorum HES , REQ^ ut quadratum HE ad 
triangulum HES, vel ut MA quadratum ad 
fimile triangulum AMD, vel ad ANG (b) 
ipfi aequale: trapezium autem HSQR» quod 
aequator alteri KOPR(c)erit ad reftangu- 
lum KRT paritet, ut triangulum KLO ad 
quadratum KL, five ut triangulum ANG ad 
quadratum AN(d) ; ergo ex aequo, re 61 an- 
gulum HRF ad KRT eft, ut quadratum MA 
ad AN quadratum. £. D. 

COROLLARIA. 

I. Ql duae aequidiftantes chordae HF , XZ 
. fecentur ab alia KT in R, V, eritre- 
Aangulum HRF ad ZVX , ut KRT ad KVT ; 
quippe alternatira HRF ad KRT cft, ut ZVX 

ad 

V 



a 5. 5 , 

ILEI, 



b pr. 10. 
&cor. i, 
pr. Iq. 
ccor, 

& 3. pr. 

Sebo l, 
eiuf. 
d pr. tgi 

yi. Ei\ 
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ad KVT ) nempe ut quadratum tangentis MA f 
prioribus fecantibus parallelae > ad quadra- 
tum AN parallelae alteri fecanti KT (a.) . • 

■ II. Si reftae HF ) KT concurrentes 'in 
R.fint parallelae binis' aliis XZvYH conve- 
nientibus in I ) tam HRF ad KRT , quam XTZ’ 
ad YIH erunt in eadem ratione quadrati fb) 
MA tangentis, ad quadratum tangentis AN; 
Vnde [ ut IHRF ad KkT , tta cjt XIZ ad 
TIH , & ] pemnliando , FiRF ad XIZ erit > 
ut-.KRT ad VIH. 

III. In parabola eadem te^langula HRF, 
KRT lunt etiam, ut paramctri, diametrorum 
MEj KL , ad quas illae rediae ordinantur; 
nam cx concurfu R ciufla RB diametris pa- 
rallela, rcflangulum HRF aequatur reflan- 
gulo parametri ad diametrum ME pertinen- 
tis , oufti in RB(cj, & limiiliter rcflangu- 
‘lum KRT aeqUatUr reftangulo ex du6Iii pa- 
rametri pci linentis ad aliam diametrum NL 
in eamdeni R B (d) ; ergo talia redtangula lunt 
ut didiae parametri (ej . 

IV. Vnde [ cum huiuftnodi reflangula 
HRF , KRT Jint etiam , ut quadrata (f) tan- 
gentium MA , AH ; J colligitur (g^ , para- 
metros variarum diametrorum parabolae elTe, 
ut quadrata tangentium ipfarum vertices ^ 
& invicem concurrentium ; nempe ut MA 
quadratum ad AN quadratum , ita latus re- 
ftum diametri ME ad latus rc6Ium alterius 
diametri NL . 

V. In' Ellipfi vero , & Hyperbola tan- 
gentium quadrata funt in ratione compolita 
diametrorum durarum ex contagibus , ^ 

> ipia- 



Digitized by Coogie 




4 



STKO P STS, St 

tp^irlim parametronim illis refpondentium ; 
aoeoque funt j ut [re^iangula ex illarum dta^ ^ 2 

metrQrum du£lu{a)in fuar parametror $ <vel 
ut ] quadrata lemidiametrortim (b)coniuga- yj 
tarum , quae ipfis tangentibus Aint paralie- ‘ 
lae ; ideoque in hac ratione (c) pariter funt orolz 
veftangula e)c partibus fecantium has leftio- ^ 

nes diftis tangentibus parallelarum i id ^ ex hac 
qhod in Ellipli patet , quia per centrum 
iplum [ C ] du6Hs f FB , DT ] parallelis 
tangentibus [ NE , ME ] , earum redangu- Fig* <^7* 
Ia [ fCB f DCT ] erunt ditiarum femidia- 
metrorum coniugatarum [ FC f DC ] quadra* 
ta , ipfis tangentium parallelarum [ NE , ME ] , . • 

quadratis (d) proportionalia . In Hyperbola ■ 
aeque ac in Ellipli hoc idem demonftrabitur 
in Coroll. 2. & 3. fequentis propofirionis . 

f 

PROPOSITIO xvni. 

S T ad terminos cuiufvis diametri Nj 
Sedlionis Ellipticae, autHyperboUcae , Fig. 
agantur tangentes QR , NE, quae erunt pa- <53. 
rallelae , utpote ordinatis aequidiftantes , & 
alia tangens MG illas fecet in R , E , re* 

Aangulum ex Q^R in NE aequabitur quadra- 
to 1'ecundariae femidiametri CB > priori ON 
coniugatae* 

Nam ex proprietate tangentis MGj or- 
dinata ad diametrum MK , erit QG ad GN, 

Ut QK ad KN (e); unde QG plus GN in . 

Ellipli , feu QG minus GN in Hyperbola, tr a’ 

«xit ad GN, ut QK piUs KN in Eilipfi, feu ^ 

E xni- 
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minus KN in hyperbola , ad KN : [ Sed QG 
plttf CH in Ellipjf , vel QG mtnut GH m 
HiperboUyeJl dupla CG : item plut KH 
in Ellipjfi feu minut KH in Hyperbola^ 
efl dupla CQ_^; igitur dupla CG ejl ad 
GH y ut dupla C^ad KH y ] & fumptis 
antecedentiuni medietatibus y erit CG ad GN , 
a 12. F". ut CQ_ ad KN ; unde fumma (a) anteceden- 
Elem, tium QG ad lummam con eqiientium KG c- 
rit y ut primum antecedens CG ad primum 
confequens GN ; eit autem ob limilia trian- 
gula [ QGR y KGM y CGL , HGE ] , QG 
ad KG , ut QR ad KM , & CG ad GN, ut 
b \6.VT, CL ad N£ j ergo funt in eadem ratione 
Elem, QR , KM , & CL > NE , adeoque (b) re6tan- 
c :^ 4 . /. gultim ex QR in NE aequatur reAangnIo 
Elem. KM in CL^ ideit , duAa MH parallela CN, 
Apojl co. quae ex lemidiametro CB fecabit CH aequa- 
i.pr.ii. lem KM(cj,eritQR in NE aequale LCH ; 
c cor, 6. fed reftangulo LCH aequatur femidiametri 
pr.^.&6. CB quadratum ; eft enim primariae 1'emi- 
f cor. 8. diametri CN quadratum ad femidiametri co- 
prop. g. niugatae CB quadratum , ut tranfverfa QN 
g cor. 1 . ad fuam parametrum (d) , fcilicet [ ut (c) re~ 
prop.i^, {iangulum QKH ad quadratum KM , vel ] 
VI. EI, ut reftangulum CKG , quod aequatur QKN (f}y 
h ex pro. ad quadratum KM , feu in ratione (g) coin- 
34 -/. EI. pofita ex CK ad KM , five (h) ad CH , & 
i cor, 2. GK ad KM , hoc eft CG ad CL , ideoque 0) 
prop. 2^. ut CK in CG ad CL in CH , [ ergo CH 
VI. EI. quadratum ejl ad quadratum CB , ut rellangu^ 
It cor. rt. Ium KCG ad reCi angulum LCH J; fed KCG 
prop.g. aequatur CN quadrato (k); ergo LCH eft ae- 
J 14. V. quale ( 1 ) quadrato CB j .ideoque ctiara Qf<. 
Elem. in 
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jft NE ) qtjod Vidimus aequari LCH < ae- 
quatur quadrato coniugatae lemidiaraetri CB 4 
E. D. 

COROLLARIA. 

I. l^Er coitfaftiim M du< 5 ia alia diametro 
1 MCS i dudaquG tangehie SA , quae 
Jjarallela erit MG i conveniente in A cunl 
alia tangente NE > quae diametro MS occUrret 
In I, dudlaque cx centro CD parallela ME« 
qtiae fit femidiameter fecundaria coniugata 
lemidiametro CM y erit pariter re^anguluin 
SA in ME aequale quadrato 1 'eniidianietri 
CD ob eamdem rationem « [ undt reitan-i 
gulum QR in NE eji ad re^f angulum SA irt 
ME i ut CB quadratum ad quadratum^ 

CD.] ipr‘dp.^, 

II. Duflls QS , NM 1 GI ) qilae(a)in- 
vicem parallelae erunt ( ob aequalitatem I.Elem. 
triangulorum (b) NEG y MEI , adeoque c- b ex pr. 
tiam NGM y NMI y & ob aequales redas 14. 

NC y CQ y & MC y CS ) y crit [ QC ad CGj C pr. 4, 
ut(c)SC ad Cii & componendo i QG adCCy VI. EI. 
ut Sl ad IC ‘ fed GC eJl ad GH y ut (d} IC d ex pr, 
ad IMi igitur exaequo eJl]QG ad GNy ut i.Vl.El. 
SI ad IM ; unde & QR(e)ad NE i ut SA e cor. i. 
ad ME y [ & permutando QR ad SA , ut prop. 4. 
NE ad ME J j & ideo redangulum QR in yi. EI, 
NE ad redangtflum SA in ME erit ( in ra- 
tione (f) compojita ex aequalibus rationibus f cor, 1,^ 
QR ad SAi & HE ad ME y /eu] in duplio prop, 23. 
cata ratione NE ad ME ; Vnde QR in NE yi.El, 
ad SA in ME , kted quadratum CB ad qua» - 
F X dra- 
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84 SECT. COKTC. 

M. ex cor, dratumra)CD erit} ut quadratura NE ad qua* 
1. dratuni ME (b). 

b cor. I. IU. Et ideo fi duae chordae } tangen- 
frop. 20. tibus NE t ME parallelae , invicem conve- 
yi. El. niant > erunt ipraniin re< 5 Iangula } ut qua- 
c ex pro. drata remidiamctrorum CB , CD ipfis aequi- 
17. dillantiuin } cura lint ut (cj quadrata difta-r 
ruin tangentium . 

Fig. 85. [ Qu.ire Jt per centrum C Elltpjis } 

86 , aut Hyperbolae traie^la Jit diameter TH^pa- 

rallela cuivit chordae SK ) quam fecat in F 
chorda altera per centrum tradu 6 la QH ’ 
ent re£iangultm QFH ad reftangulum SFRy 
ut quadratum QN. ad quadratum TH ; nam 
d ex cor. re^angulum QJ N. cjl ad re 6 iangulum SER y 
praeced. (d) quadratum femidiametri y aequi di flantit 
chordae > ad quadratum femidiametri 
TCy aequtdijl antis alteri chordae SR : fed 
quadratum femidiametriyuequtdijlantis chordae 
QN . , tdem plane ejl cum quadrato QC , quip- 
pe diameter parallela chordae QN y coinci- 
dit cum eadem chorda QN per centrum tra- 
du 6 la ; ergo reJtangulum QFN eJl ad re- 
Clangulum SFR y ut quadratum QC ad qua- 
dratum TC y i>el ut quadratum Q^ ad qua- 
dratum TH ,] 

V. [ Cum in huius propq/itionif demon- 
Fig. 67. quadratum CB ojtenfum Jit aequa- 

68 . reCiangulo LCH y erunt tn (e) continua pro- 
di. VI. redae CHy CB y CL } quare Ji ex El- 

Elem. lipfeos y aut Hyperbolae quolibet pundo M > du- 
da M.H parallela primariae diametro NQj feu 
ordinata ad femiconiugatajii BCyagaiur tangens 
ML i haec ita tu L occurret femiconiugatae BC ^ 

. . ut 
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■ut {int continue proportionales CH > CB j 

Cl.j 

PROPOSITIO XIX. 

I N axe Parabolae NK ponatur NF infra 
verticem aequalis quartae parti fuae pa- 
rametri 5 atque ipfi NF ponatur fupra verticem 
aequalis NP > 6c clueatur PV parallela ordN 
natis : duifta ex F ad quodlibet curvae pun- 
dum M refta FM,du61aque tangente OMG, 
ac diametro MX , axi NK parallela , erit 
angulus XMO aequalis FMG ; et ipfa MF 
erit pariter aequalis quartae parti parametri 
ad diametrum MX pertinentis. 

Dicatur' autem punftum F focus Para- 
bolae ; & punftum P eius fublimitas , & re- 
61a PV Linea fublimitatis . 

Ordinata ad axem MK , erit quadra- 
tum MK aequale re<5tangulo KN in (a) qua- 
druplam NF ) quae elt (b) parameter axis ; 
ergo quadruplum reftanguli KNF cum qua- 
drato FK aequatur quadratis MK > & KF , 
ideft (c) quadrato FM : fed ob NP aequalem 
NF > quadratum PK eft pariter aequale qua- 
druplo reftanguli KNF cum quadrato FK (d; ; < 
ergo quadratum FM aequatur PK quadrato; 
unde FM aequatur PK , five aequatur FG: 
Nam ob NK aequalem NG (e) , & NF aequa- 
lem NP ) erit FK aequalis PG , adeoquo 
[ Htrinque adieEia PF, j PK aequatur FG . Eft 
igitur GFM triangulum aequicrure , adeoque 
angulus FMG aequatur MGK\fj>ftve exter- 
F 3 no 



Fig. 



a cor, r. 
pr. 4 . 
b exbjp. 

c 47 . f. 

Flem, 
i pr. 8, 

II. EI. 

\ 

e cor. 6. 
pr. g. 

f 5 . I. 
Elem. 
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a 27. I. no parallelarum XMO (a) . Qiiod erat primo 
Elem. demonftranctum . Et produfta diametro MX 
ad lineam lublimitatis P/ in V , erit MV 
b ;}4. Z. aequalis PK (b), ideoque aequalis MF i Atque 
Elettif ordinata NX > tangenti MG parallela , <& 
ex axis vertice dnfta tangente ND , quae [ e, 
rit Qrdin4tite KM parallela j tdeo^ue ficuti 
fubt angentem KG bifecat m H » ita etta^ 
bifariam fecabit MG in D> iunfta DF , im 
DG quadratum aequale re^angulo FGN ; 
cum fit enim MP aequalis PG ) ut KN ae- 
C (or* quatur NG(c), fitque MF aequalis GF , & 
prop. 9. angulus PMP aequal s FGP , etiam reliqui 
^ A* anguli horum triangulorum aequales erunt fd), 
Elem. ^cleoque GPF cft angulus re^us , quippe ae. 

qualis con'equenti MPF » ergo [ (um DK 
perpendiculariter injijtut re£iae QF ^erit FG 
c 8. VI. ad GP(e}, ut GD ad GH, ad^oque ] GD 
Elem. quadratum aequatur [reff angulo ] FGN (f)>five 

f 17, Vlf aequatur MF in MX» quia FG aequatur MF , & 

Elem. GN eft aequalis MX \g ) , at GD quadratum eft 
g 24* Z» quarta pars quadrati MG > vel XN > quae 
Elem, jpfius GD funt duplae ; ergo or.dinatae XN 
quadratum eft quadruplum rcftanguli FM in 
MX; Sed [idem XN quadratum J aequatur 
redftangulo fuae parametri in ablcUranu, 
h cor, r, MX (h) ; ergo FM erit quarta pars diflac 
pr. 10, parametri* Q. E* D. 

COROtEARIA. 

Fig, <59, J. ^^Vm ex Catoptrica ita refleftanttir ra- 
7 ®* dii J ut angulus incidendae XMO 

aequetur angulo reflexionis FMG ; patet > 

om-" 
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omnes radios axi parallelos y ex remotiflj- 
mo luminofo corpore y velut e Sole y de- 
fcendentes ( qui velut paralleli habentur y 
multo magis , quam direftiones gravium 
eiusdem loci in centrum Terrae y iplb So- 
le multo proximius )y &in parabolicum fpe- 
culuin MN m incidentes y nempe XM , xmy 
X lu &c. y in punftum illud F reflefti debere y 
adeoque ibidem ex eorum cohcuriu ignem 
excitari ; & ideo pun<ftum illud focur appel- 
latur . 

II. Viciflimy fi lumen aliquod in hoC 
foco F fpeculi parabolici pofitum fuerit y e- 
mittet radios FM y F m y F m > qui refieXi 
in lineas MXy mxyiux axi parallelas exten- 
dentur , unde in magna aliqua dillantia eam- 
dem inteniionem 1'ervabunt y quam habent 
prope ipium lumen y vcluti in MX : unde 

, carafteres a lumine remotiflimi legi poterunt y 
& difiantium locorum liiperficies commode 
'illuftfari . 

III. Liftea FD y coniungens- focum ad Fig. 6p. 
concurfum tangentis verticalis axis cum alia 
laterali tartgente y cft huic ipii tangenti per- 
pendicularis : oftendimus enim angulum.. 

FDG redum efle. 

iV. Etiam MV portia diametri MX a 
fuo vertice M ad lineam fublimitatis P/ > 
eft quarta pars paramciri fibi correfponcen- 
tis ; nam FM aequalis FG > aequatur PK> 
adeoque eft aequaris MV : & ubilibet dufta 
F m aequatur axi parallelae m u ad didam 
lineam lublimitatis extenfae : undequaeubet 
TM ad MV eft ut FNadNP. 

F 4 Y. Q^e« 



% 
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F’ff. 70. Quaelibet XM cum MF aequatur al- 

a cor. 4. teri xm cum mF ; aequatur enim XV (a), 
b ^4. U bve TP(b), propter MV aequalem MF (c) : 
Eletn. [ ob m u aequalem m F , ejt etiam x m cum 
C for. 4. aequalis xu^ vel TP ; igitur XM cum 
MF aequatur x m cum mF.] 

VI. Sumptis in perimetro parabolae, hinc 
inde ab axe , binis punftis M, B ( aut ex 
eadem parte M, b ),& iundlis ad focum F 

Fi<T. Ti. reftis Mh » BF ( feu bF ) » duftifquc tangentibus 
* MG , BH convenientibus in L ( aut MG 9 
b h , concurrentibus in I J , erit angulus 
MFB duplus contenti a tangentibus GLB 
( live MFb duplus G I b ) . Nam quia ollen- 
, , fum eft aequicrure triangulum MFG , aut 

« BirH ( vel b F h (d), ) externus angulus KFB (c) 

»<: prop. jjypjyj interni FHB ( <& KF b duplus F h b j, 
® ** nec non MFK duplus MGF ^ unde KFB plus 

) fciljcet MFB , aequatur duplo FHB 
cum duplo MGF; five HGL , quibus (f) ae- 
* quatur duplum GLB ( at KFb minus MFK» 

amaem . lyjp 5 ^ aequatur duplo F h b , minus 

duplo MG F , five h G 1 , quibus aequale eft 
duplum Glb): quare angulus ex ramis ad 
focum duftis MFB , aut MFb , duplus eft 
anguli a tangentibus contenti GLB , aut Glb, 

VII. Quod fi pun^U M , B fint in ea- 
Fig. 72. dem refta linea cum focoF, tangentes ML, 

BL in anguium reftum MLB convenient ; eo 
g 13; I, qnod anguli B 1 K> & KFM fint duobus (g) re- 
Elem, ftis aequales , & eorum medietas fit angu- 
lus ille MLB a tangentibus comprehenfus . 

VIII. Hinc ipla refta MB erit paramc-' 
ter diaiiieiri LbK bifariam fecantis MB illi 

, or- 
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ordinatam» Circulus quippe triangulo MBL 
circumfcriptus habebit centrum in R , quia 
reftus angulus L erit in femicirculo ; quare 
-JMB erit dupla radii RL, & RLeft dupla (aj ^ 

RS y five ( dufta tangente SH parallela MB ) p^op. 9 . 
elt dupla FH(b)» cui aequatur FSj uti often- ^ 34* 
fa fuit FM aequalis FG (c) ; ergo MB eft Elem, 
quadrupla FS : Sed haec eft quarta pars pa- c ex huc 
jrainetri ad diametrum SR pertinentis (d) ; ergo 
ipfa MB eft eius parameter. ^ u"* 

IX» luntfta LF erit quoque perpendicu- pni^t-bu* 
laris MB : cum enim oftenfae fint aequales frop, 
LS , SR > FS (e) » angulus LFR erit (f) reftus , for, 8, 
quippe in femicirculo circa diametrum LR oatuf pr, 
defcripto ; &idco quadratunilJF aequatur (g) * 
rediangulo MFB . Elem. 

X. Ipfe autem reftus angulus MLB a 
tangentibus comprchenfus eft in refta PV f^EElm 
fublimitatis eiusdem parabolae « quia FS ae- , . . 
quatur SL j ut FN aequatur NP ; unde pun- 
ftura L ad reftam PV pertinet > cuius eft ta- 
lis proprietas (h) . , .h cor. 4 *' 

huius pr, 

P R O P O S I T I O XX. 

I N axe tranfverfoiEllipfis ,> &.HyperboIa- 
rum oppofitarum ) determinatis reftangu*. 
lis C^N ) N VQ_ aequalibus quadrato femia- 
xis 1’ecundarii coniugati GB , feu quartae (i). i poJi,co, 
,parti reftanguli pertranfverfura Q^, & per 2 . pr, i?» 
latus reftum NS comprehenfi , ad quodlibet.^ . ‘ 

punftum curvae M iunftis reftis FM y VM 
cx utroque pundlo.F y V ,> comprehendent : . , , 

cum tangente CM£~ angulos aequales. Vo» . 

ccn- . ^ : 
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centur haec duo punfla F , foci diftarum Se- 
nionum . 

" ‘ Verticales axis tangentes QE, MO con- 

veniant cum alia tangente MC ad punda E, O ; 
ergo renanguium ex QE in NO , quod ac- 
a fr, i8. quatur (a) quadrato CB > aequabitur re- 
'b id. K/.- nangiilo QFN » aut ideoque (b) e- 

£/m. rit EQ, ad Qf j ut FN ad NO j & EQ^ ad 
Oy ) ut VN ad NO : [ ReiJi vero y fe-u 
-aequaUt funt anguli EQ ^ , OHV ; J unde 
iunftis EV > OV , & EF j FO erunt trian* 
€ 6 . f'r,,gula EOy t OVN (c; limi lia ; item EQF, 

• Elem, ONF' lim lia erunt ; quare angulus EV^Q ae- 
d'for; 6 , quabitur NOV ; & quia NOV' » cum N /O (d) 
P’’* complet unum renum ( exiftente redo an- 

■ LEleni. gulo ONV^ in eodem triangulo ), erit EVQ, 
• ' cum NV^O re^o aequalis ; ideoque OVE 
e ex I?. re6tus(ej angulus erit. Similiter ob angulum 
J, Eleml aequalem NOF , qui cum NFO (f) re- 
f cor, 6 . complet , etiam angulus EFO cft re- 

• j>r. 32, /. ; unde femicirculus liiper dLiametro EO 

. Eleni',^ ‘ deferiptus per punfta V , F tranlibit , reftos 
g ex 31. angulos EVO > EFO(g) comprehendens : Sc 
III, EI, pcrpunftum O dufla AO parallela VEj quam 

•fecet in I rc^a, VM > erit angulus AOV re- 
h 2't. f. ftus , utpote (h) alterno parallelarum EVO 
Elem, aequalis [ in EUifJi : i» Hyferhola vero ut~ 
»} 27. I,- fote binor re(iox.{\) cum relio El^O complent j * 
‘Elem, eftque AO aequalis OI > quia ordinata MK» 
kfor. 13. cum ntQGadCN)UtQK(ic)adKN)erit etiam 
frof, g, EG ad GO y ut EM ad M .0 : [ fed ejl £K ad 
] cor, I. OAyut ( 1 )£G ai CQy&Ef^ail OyutEM adMO-;] 
frop, 4. -quare di EV ad OA^ ut EV ad JO j, unde OA 
yi,El, ae- 
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'aequatur 10 : Angulus ergo OVI (a) aequa- 
bitur O VA in triangulis OVI > OVA aequa- 
libus ) & Umilibus [ ob ttequalia latera cir- 
ca angulos (b) re6los y ad pun6lum O conjli- 
tutos 3 : Sed OVA aequatur (c) angulo OEF> 
quippe cidera arcui OF infiftunt in eodem 
^ circulo ; quare , & angulus OVI aequabitur 
OEF ; & ex punfto H ubi concurrunt VO, 
EF , iunfla ad M linea HM > erit tangenti 
EM perpendicularis > quia ob aequales angu- 
los HVM ) HEM y circulus (d) per pun^la 
H j V > E > M delbribi polTet , exiilente (e) 
■angulo HME reAo , quia oppofinjs ed an- 
gulo refto HVE [ in Ellifji : in Hyperbola 
vero in eodem fegmento eji cum HVE redo] ; 
unde & redus erit HMO : qui cum oppo- 
natur alteri refto HFO > etiam (f) per pun- 
^la M » H » F , O trandre poterit circulus ; 
quare (g) angulus VME aequabitur VHE ,& 
angulus FMO (h) aequabitur FHO , cum fint 
in eodem circulari fegmento r ied VHE (i) 
clt aequalis [ in ellipji ]i aut idena cuml HO 
[ in byperbola] ; ergo anguli VME , FMO, 
quos rami y ex focis V » F ad idem Seftio- 
nis punftum M duAi cum tangente compre- 
hendunt ) funt aequales. Q. ^ D. 

COROLLARIA. . 

I, T TInc radii ex punfto V in perimetrum 
'Xx Seftionis Ellipticae,, aut Hyperboli- 
cae NM incidentes , rcfletluntur ad aliud 
•pun^lum F in Ellipfi ; aut inHyperbola ita 
refle^entur inR,ut in Ipfum pttn^umF fint 



a 4. 1. EI, 



b ex de- 
monjlr, 

C 21. IIL 

Elem, 



d ex 21. 
III. EI. 
e ex pr, 
22. -m. 
El. inEl- 
- l ipfi y & 

. expr.zi, 

III. El. 
inHyper, 
f ex pr, 
22. III. 
Elem. 
gzi.lll. 
Elem, 
h ex ea- 
dem pr, 

i 15. U 
Elem, 
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SECT, eoHic. 



Hem. 
e fer ha- 
> nc frof. 



collimantes j \;feu verfut MfrodufU ^ tendant 
ad focum F ; nam ] ob angulum reflexionis 
RMY aequalem angulo incidentiae VME » 
a ex hac adeoque(a^ aequalem angulo OMF, ipli ad 
frof. verticem oppolito j [ erunt anguli RMT s 
RMO aequalet angulis OMF , RMO : fed 
b ig. l. illi duobus {^) re6its aequantur \ ergo & ijli y 
Elem. quare lineae RMy MF in direilum {c)funt 
C 14. I. fojitae^ tdeoque radii RM verfus M frodu- 
Elem. £ti > tendent ad focum F ]. Et vicillim ex 
' punfto in fe<ftionem MN incidentes radii j re- 

fieftentur in .alterum focum V in Ellipli ; at 
• in Hypcrbola, ob angulum ZMY(d) aequa- 

lem verticaliter oppoiito VME, aaeoque (e^ 
& angu’o incidentiae FMO , reflefteiur FM 
in MZ , quae collimat in punftum V ; Et 
ideo punfta haec foci appellantur , quippe 
luminis in uno iplbrnm politi reflexi radii 
ab Elliptica curva in aliud reflexi colligen- 
tur ; & in Hyperbolica reflexi radii luminis 
irradiantis ex uno foqo imaginem referent in 
altero . Idem de obie^Iis per fpecula Ellipti- 
ca) aut Hyperbolica videndis intelligi debet. 

II. Determinari poterunt foci Elliplis , 
aut Hyperbolae , li fuper quamlibet tangen, 
tem OE y verticalibus tangentibus NO y QE 
interceptam y velut diametrum circulus deferi- 
batur y axem fecans in F y & V y quae pun- 
^a erunt foci quaeliti y propter angulos in - 
lemicirculo reftos OVE y OFE. 

HI. Item , fi ex vertice B fecundarii a- 
xis' inclinentur hinc inde in Ellipli fuper a- • 
xem tranfverfum reftae BF y & BV y lingu- 
lae aequares fenuaxi- tranfverro CN<« leu • 

CQ,» 
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. STKOPSIS* 

ca» erunt punfta F » V ipfi foci : tunc c- 
rim reftangulum NhQ_, aut QVN > cum 
quadvato CF , feu CV , adaequans (a) quadra- 
tum CN , vel BF(b))aut BV, ideft quadra- 
tum BC cum (c) quadrato CF , aut CV , 
dabit ip‘um reftangulum NfQ_, aut QVN 
dl6H femiaxls fecundarii BC quadrato aequa- 
le» ut contingit in focorum deterniinatione . 

IV. InHyperbola fi reftae BN , iungen- 
ti terminos utriufque axis » aequalis pona- 
tur ex centro CF » aut CV in axe tranfver- 
fo > erunt punfta F , V foci quaefiti ; Nam 
re6tangulum QFN » quod cum (d) quadrato 
CN complet quadratum CF » aequabitur (e) 
quadrato CB , quod cum (f) eodem CN qua« 
drato complet quadratum BN . 

V. [ Hinc Joci F y F a centro C aequidi~ 
Jiant ; nam in Hjfperbola redae CF » CF 
aequantur eidem (g) redae BK ; ergo etiam 
mutuo funt aequales . In Ellipji vero quia 
BF ) BF aequantur (h) eidem redae CN » 
utique ipfae » Jicuti & ipfarum quadrata ae- 
quari debent : ejl autem quadratum BF aequa- 
le (i) quadratis BC , CF » & quadratum 
BF aequale (k) quadratis BC » CF ; igitur 
quadrata BC » CF aequantur quadratis BC » 
CF ) & utrinque ablato BC quadrato » erit 
quadratum CF aequale quadrato CF » ideo'>^ 
que aequabuntur CF , CF . ] 

PROPOSITIO XXL 

S I cuilibet ramo FM » ex foco F ad ali- 
quod punAum M Ellipfeos » aut Hyper- 
bolae duAo } agatut ex centro G paralleU 

CI, 



a 5. II, 
Elenu 
b ex con- 
Jlrud. 
c 47. I, 
Elem, 



d 6 . II, 
Elem, 
e ex con- 
drud, 

f 47. I, 
Elem. 
g ex cor, 
4 - 

h ex cor, 

. 3 - - 

1 47. r. 
Elem, 
k per e* 
amdem , 



^ 6 , 
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94 SEcr. COHTC. 

CI ) cum tangente ME conveniens in I < 
erit GI aequalis femiaxi tranfverfo CQjaut 
CN. 



Du^la ex alio foco V refla paral- 
lela iisdem hM , CI , & tangenti occurren* 
te in D j & iunfla VM , quam fecat CI 
in T ) duftifquc verticalibus tangentibus QE j 
a pr. 20. NO , Quoniam angulus VME aequatur (a) 

b 27. I. MO 5 five (b) Vl)M ob parallelas huic ae- 

Elem. quali, erunt (c) latera VM « VD aequalia, 
c 6 . 1 .El. utpote angulis aequalibus oppofita ; eftque 
[ ob parallelas' KD , C/, FMy] MI ad ID» 
d 2. yi. ut (d) MT ad TV , ut FC ad C/ , quae_> 
Elem. fiint (e) aequales ; ergo [aequamur etiam MT^ 
e cor. 5. ID y adeoque ] triangulorum Mv^I , DVI , 
pr. 20. latus commune VI habentium , caetera la- 
tera MV y VD , nec non MI , ID aequalia 

{S.I.El. funt ; unde (fj <& anguli MIV , DIV aequa- 

les erunt , adeoque refli : & quia pariter 
’ • refli funt VQE , VNO y circulus circa dia- 
g ii.llt. metrum VE dclcriptus y per punfla (g) Qj I 
Elem. tranfibit ; & circulus circa diametrum VO , 
h per e- jrcr punfta ("h} N y I pariter fe conferet . 
amdem. Quare angulus QIV (i) aequabitur QEV' y 
V 11. III. quippe ad idem circuli Tegmentum pcrtiite- 
Elem. bunt : Sed QEV aequatur OVN y qui pari- 
kii.III. ttr aequalis (k) erit NIO , cum in eodem cir- 
Elem. culi fegmento , per punfla N y I , V, O tran- 
feiintis , uterque confiftat ; ergo angulus 
' QIV aequatur NIO*; & ft alteruter addatur 
•" angulo NIV in Ellipfi y vel ab ipfo fubtra- 
" , hatur in Hypcrbola y fiet angulus QIN ae- 

' ‘ qualis redo VIO. Quare circulus fu per dia-r' 
t - me- 
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metro QN defcriptus per punftum (a) I tranfi- a 
bit ) eritque radius C1 aequalis femiaxi CQj Elemi 
aut CN . Q. E. D. 

COROLLARIA. 

I. T Tinc habetur ) quod- in Ellipli fumma 
inclinatarum ex focis ad quodlibet 
punftum curvae, & earum differentia inHy- 
perbola , aequatur integro axi QN. Nam quia 
[ FP' eji ad VC, ut(h)FM adCT, &] FV b cor. i. 
cftdupla(c)VC, erit FM dupla CT; & cum fit frop. 4. 
quoque [ DM MliUt{A)yD adTI^Jitque] VI.Elt 
DM (e) dupla MI , erit VD , five(f) ipfi ae- c cor. 5. 
qualis VM dupla XI : quare FM , & VM pr. 20. 
in Ellipfi efi dupla CT , cum XI , hoc eft d cor. j. 
dupla GI , vel CCL.> adeoquc aequalis QN. prop. 4. 
InHyperboIa vero differentia VM ab MF VI. EI. 
eft [ differentia duplae Tl a dupla TCifeu] e ex de” 
dupla differentiae XI a CX , hoc eft dupla monflr, ' 
CI , feu CQ^, & propterca aequalis axi buiur pr, 
tranfverfo QN . f ex de- 

II. Rurfus fi per centrum C agatur tan- monfir, 
genti parallela CP , utrumque ramum fecans huius pr, 
in P , R , erunt MP , MR eidem femiaxi 

CN aequales . Nam in parallelogrammo S ?4* 
CIMP (gjeft utique MP aequalis CI ; & duda 
etiam CS parallela ramo VM> refultabit quo- h ex hac 
que CS(h) aequalis femiaxi ; & in parallelo- prop, 
grammo RCSM erit (i) quoque CS aequalis i J4. f, 
MR ; unde utraque MP , aut MR $ aequa- Elem, 
tur femiaxi CN . , k in hac 

III. Qiioniam oftenfa(lc)cft CI, aut CS» prop. 
aequalis CN » & iuii^a VI fit (l) perpendi- 1 per e- 

cu- mdem . 






Digilized by Googie 




g 5 SECT. CONTC. 

cularis tangenti • quemadmodum eidem fc • 
a per e- ret (a) perpendicularis FS ; colligitur , quo i 
amdem . fi circa diametrum QN circulus defcribatur 
ad quem terminabunt illae lineae CI , C i 
aequales CN ) ciufque periphcria fecetur i 
qualibet tangente MG in pun<'lis I , S , iun • 
dae CI ) CS evadent parallelae ramis ad 
contaftum du< 5 Us FM $ VM « utpote aequa» 
les femiaxi ( nec enim tales parallelae pof • 
funt occurrere tangenti extra peripheriam cir< 
culi ) quia alias non forent aequales femia< 
xi } ) & fafUs angulis reftis GW , GSF $ il. 
lae perpendiculares IV y SF ad focos in jix<; 
determinandos fe extendent ; Vnde patei: 
modus alius determinandi focos harum Se<> 
Aionum • 

IV. Du( 5 Iae ex focis F ^ V in aliquam 
tangentem GM perpendiculares FS, VI con- 
tinent re6Iangolum aequale quadrato femia- 
b fr. 20. xis fecundarii CB, nempe re^tangulo (b) NfQj 
aut NO in QE. Nam extcnfa SF ad circu- 
lum in X , iurfta XC erit in dircdfium al- 
teri radio CI ; nam ob angulum reAumISXj 
Cft arcus XSI (c) lemiperipneria aequalis femi- 
Elem. peripheriae QIN ; & ablato communi [ J 
® NI , eft arcus XN aequalis QI , & (d)angu- 

Eleni, xCN aequalis QCI , circa quos angulos ^ 
cum latera XC , CF lateribus CI , CV fine 
f aequalia , etiam bafis I X (c) aequatur bali 

El.tttEl- VI, unde reftangulum FS in VI aequatur reAan* 
Itp- > & gulo SFX , adeoque etiam (f reftangulo NFQ_. 
tor.i.pr, V. duda ad tangentem perpendiculari 
36. ///. MH , erit harmonice Icftus axis ab utroque 
Elem. iti foco , a perpendiculari | & tangente } nem» 
fijlperk» -- - pe 
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•pc erit (a) FH ad HV, ut hG ad GV. Nam a ex 4. 
concurrente FS cum MV in Z , ob angu- def. Cee. 
los (b) rectos FSU , MSZ aequales , aiquo h^erbi~ 
FMS> SMZ ( qui aequatur (c) VME ) pari- ni prof. 
ter (dj aequales, lateri MS communi trian- c ex ij. 
gulonim MSf, MSZ adiacentes, erunt(e)& l. Flem. 
latera FS, SZ aequalia: unde I S ad VI eft , d pr. 
ut SZ ad VI; ied prinia ratio eadem e(l zo. 
cum (Q ratione FG ad GV , fecunca (gj cum e 26. T, 
altera Svl ad Ml , ftve tH ad FIV i ergo Ele»r 
cft IG ad GV, ut FH ad HV. iexpr.^, 

VI. C^tadrata autem FS, VI ,& IS erunt yi. EI. 
femper eidem quantitati aequalia , nempe_^ g per e- 
quadratis . NV , & VQ_, five NF, & FQ^. amdem . 
Nam iuncta Fl, erunt quadrata FS, SI ae- 
qualia (h) quadrato FI; ergo addito VI qua- h 47. I. 
drato, lunt quadrata FS, VI , & IS quadra- Elem. 
tis VI, &: IF aequalia; haec autem ex Iu- MnSchl. 
pradictis (i) lunt aequalia duplo quadrati IC gener. 
bilecantis bafim VF trianguli VIF , cum du- nnm. V. 
pio [ quadrati ] femibalis CV ; & duplum^ k 10. U. 
quadrati CI , five CC^ una cum duplo CV El.inEl- 
quai.rati aequatur binis quadratis (kj inaequa- lip., csrg. 
lium partium VQj FQ, five VQ^ VN, aut II. EI, in 
iplis NF, NV, five NF, FQ_quadratis ; er- Hjper. 
go quadrata FS, VI, & IS, niice quadra- 
ns aequantur, ideoque funt Icmper eiusdem.» 
quantitatis . 

PROPOSITIO XXII. 

I N Hyperbola fumma angulorum MFB , ' 

MVB, quos reftae ex utroque foco ad Fig, 77. 
bina curvae punAa inclinatae , continent ; in 78. 

G El- 
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a pr. 52. 

/ Elcm. 

b ex pr. 
20. 

b pr-^ 2 . 

f, Ele»h 



d 15. r. 

E! em. 
c ex pr» 
3 2./. £/. 
f j/er pr. 
20 . 

g I. pitrt. 
pr. . 32 . 
f. Elem. 
h per e- 
amdein . 
i 15. /. 
Elem. 
k p>':J2. 
/. £/e»/. 
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Ellipfi vero eorum differentia dupla eft an- 
guli MLB a tangentibus eorumdem punfto* 
rum comprehenli. 

Angulus enim MFK externus aequatur (a) 
internis^ angulis MVF , FM/ ; ergo MFK 
cuiu M/F aequatur duplo M'/F cmn ipfo 
FM/^ qui pariter duplus (b)eftauguli VMG ; 
ergo MFK cum MVF duplus evadit anguli 
MGF» qui (cj aequatur ipfis MVF, VMG, 
Eodem modo probabitur angulus BFK, cum 
BVF duplus anguli BHF; quare totus angu- 
lus MFB, cum toto MVB aequabitur duplo 
anguli MGF ^ five (dj HG£, cUm duplo BHF, 
five GHL , quibus aequatur duplus anguli 
externi (e) MLB , a tangentibus comprehcnfi , 
In Ellipli vero qma angulus GMF, five (f) 
VMI j aequatur (g) MGV cum MVF ; ergo 
addito utrinque MGV, erunt anguli GMF, 
MGV , idelF externus (h> MFV , aequales 
MVi cum c.uplo MGV : eodemque modo ex- 
ternus BFV aequabitur BVF cum duplo BHF, 
five duplo (i) LHG : quare totus angulus 
VllB aequatur toti MVB cum duplo MLB, 
qui (k) ipfis MGV , & LHG aequatur; Igitur 
excelfus anguli VIFB fupra MVS eft aequalis 
duplo anguli MLB a tangentibus comprehcn- 
fi . Q. E. D. 

COROLLARIVM, 

R E61a MFT per focum tradufla, & duftis 
tangeptil^us MF, TE convenientibus in 
E, erit angulus MET in Hyperbola fenaper 
obtuius, in Ellipfi lemper acutus ; nam angu- 
li 



Digilized by Googie 



SrKOPSIS, 99 

Ii a ramis MF > TF ad focum F direfte con- 
•venientibus > [ ^ 4 refia FK in Hj- 
ferbola j vel FF" in illipji ] contenti y 
funt duobus (a) reftis aequales j unde medie- ^ pert^. 
tas anguli MhT > [ /eu potius Angulorum /• Flem. 
'MFK KFT in Hyperbola ,vel MFV ^ FMT 
in FJlipJi ] eft reftus > quare eius fuinma 
cum medietate anguli MVT maior eft re^io , 
ciufque exceflus fupra medietatem MVT eft 
minor re<fto ; quare angulus MET aequalis 
fummae ex dimidio MfT» & dimidio MVT 
erit in Hyperbola obtufus;&in Ellipfi, cum 
fit MET aequalis differentiae ditiarum medie- 
tatum , erit acutus . ^ 

PROPOSITIO XXIII. 

D Iftantia focorum FY eft media propor- Fig. 

tionalis inter latus tranfverfum QN , <&: 80. . 
QG fummam tranfverfi , refti NH in Hy- 
perbola > eorurave differentiam in Ellipfi. 

t 

Quia enim reflangulumQFN aequatur (b) b ex pr. 
quadrato femiaxis coniugati CB, live quar- 20. 
tae parti reftanguli ex tranfverroy & reftcr 
QNH ) fcu QNG , polita NG aequali NH ; 
utrovis addito in Hyperbola [ ad fefntaxit 
tranfverfi CH quadratum ]> & fubtrafto in 
Ellipfi a femiaxis tranfverfi CN quadrato, 
refultat(c)CF quadratum aequale aggregato c 6 . 11 . 
quadrati CN, & quartae partis QNG inHy- Flem, in 
perbola, eorumquc differentiae in Ellipfi; Hyperb. 
& quadruplicando terminos, erit quadratum & 
diftantiae focorum FV aequale fummae qua- El.inEl- 
drati QN , & re^Ianguli QI<fG in Hyperbola , {ipfi. 

G 2 ideft 
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, Elem. 
b 2. II. 
Elem. 
c 17. yi. 
Elem. 



dfojl co. 

2.fr. 12 . 

c T. VI. 

Elem. 



Fi^. 81. 
82. 
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ideft (a) reftangulo NQG ; in Ellipf! autem 
[ idem FV quadratum aequabitur ] eorum- 
deni differentiae > quae pariter (b)ert NQG 
reftangulum. Ergo Vt* diftantia focorum elt 
media (c) proportionalis inter axem tranlver- 
fuin QN , & QG > quae fumma eft in Hy- 
perbola, in Ellipfi vero differentia eiufdem_. 
tranfverfi lateris QN a reftoNH,feu NG.. 
Q. E. D. 



COROLIARIVM. 



Q Voniara quadratum axis coniugati ABae- 
quatur(d) rcftangulo QNH , live QNG» 
quadratum d ftantiae focorum F V 
aequale oftcnfum eft reflangulo NQG; erit 
quadratum AB ad quadratum Vf , ut QNG 
ad NQG, ideft ut(ejreftum latus NG ad 
QG lummara tranfverfi lateris, & refti in 
Hyperbola , & eorum differentiam in Ellipfi : 
eodemque modo, [ feu in eadem ratione J 
erit quoque quadratum femiaxis coniugati CB 
ad quadratum diftantiae foci a centro Ct 
aut CV. 



PROPOSITIO XXIV. 

I N Hyperbola, & Ellipfi ex quolibet pun** 
Ao R dufla tangente RG concurrente 
cum binis diametris coniugatis CN, CA in 
punctis G , M , erit reflangulum GRM aequa- 
le quartae parti reftanguli ex tranlVerfa dia- 
metro RCS , per contactum du^la , in eius 
parametrumj live aequale quadrato femidia- 
i 1' " « me- 
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metri CH parallelae tangenti > quae eft co- 
iiiugata ad diametrum RCS . 

Ducatur enim tangens HK eidem Ellipfi , 
vel ad coniugatam Hyperbolam , & ordinen- 
tur HF > RE ad diametrum AB ) item HI y 
RO ad NQ,, nec non AL ad CH , & AD ad 
CR. Cnm Iit CH ad CL , ut CK ad CA, fi- 
vc ut (a) CA ad Cl* , erit (b) triangulum_ 
KCF aequale ACL; unde etiam (c)HCI ae- 
quabitur ADC. Similiter autem erit RC ad 
CD , ut MC ad CA, five ut (d) CA ad CE, 
& triangulum ADC [ in Ellipji ] aequa- 
bitur (e) RCE , vel (f) RCO ; [ in Hyper- 
bohi vero -i cnm Jit MC (g)ad CAy ut CA ad 
CE , erit MC ad CE , Jeu triangulum (h) MKC 
ad RCE , in (i) ratione duplicata MC ad 
CAi vel ut {V) idem triangulum MRC ad Ji~ 
mile ADC; unde etiam triangulum ADC (I) 
aequabitur RCE , vel RCO J : ergo triangu- 
la HCI, RCO aequantur; eftque GOR ad 
RCO , ut (m) GO ad OC , hoc eft ut (n) GR ad 
RM, (Ive ut CE (o)ad EM , Aut ut (p) triangu- 
lum REC ad RME; ergo GRO triangulum 
ad HCI , aequale RCO erit , ut idem CHI , 
quod aequatur RCE, five ADC, ad RME: 
luntque GRO, HCI, RME triangula fimilia, 
quorum homologa latera GR , CH , RM e- 
runt (q) proportionalia : ideoque reftangulum 
CRM aequatur (r) quadrato femidiametri CH , 
feu quartae parti re^languli ex diametro 
tranfverfa RS in fuum latus re6lum. £. D. 
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SECT. COKIC. 



EUnEl‘ 
lip.i&tn 
h y per b. 
corol. 1 . 
frop. 3 (5. 
III. EI. 
b per ha- 
ne prop. 

c ex cOr. 
7* pr . 5. 



F’?. 83. 
84. 



d ex Jem^ 
prup.n. 



COROLLARIA. 

I. ✓^Irculoxirca triangulum CMC circum- 
fcriptb, cuius circumferentiam lecet 
CR in Pj erit RP medietas lateris re<51i ad 
diametrum RCS pertinentis ; Quia rcAangu- 
lum GRM aequabitur (a) CRP reflangulo , un- 
ae CRP erit quarta (bjpars reftanguli ex RCS 
in luum latus replum « adeoque ex femidia- 
nietro RC in medietatem re61i lateris > quae 
erit PR. 

II. Si circulus hic in figura hyperbolica 
non fecaret ^ fcd tangeret femidiametruin 
CR, coincidente punfto P cum C, unde PR 
aequalis elfet CR ; foret hyperbolafcjaequi- 
latera , ob medietatem lateris redi aequalem 
medietati tranfverfae diametri . 

PROPOSITIO XXV. 

I Nclinatae ex focis F , V ad quodvis pun- 
Aum R curvae Ellipticae, autHyperboli- 
cac, continent rectangulum VRF aequale 
quadrato femidiametri CH coniugatae diame- 
tro RCS per punAum R diiftae , five quartae 
parti re<?>anguli fub tranfverio RS, & eiuS' 
refto latere contenti . 

DiuSa enim tangente RG concurrente,* 
cum axeNQ^inG,& cum axe altero coniu- 
gato AB in M ; diuJlaquc ex centro CI pa- 
rallela VR [ quae conveniat tum tangente 
GM] inl,iunfla It erit ipfi tangenti (djper- 

pen- 
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pehdicularis : [ ejl vero etiam axis coniuga^ 
tus AB perfenduulani tranpverfo axi N^:] 
quare ob angulos rc(51os MIF , MCi j tranfi- 
J-et circulus per punda M, I, F, C, fuper 
diametro (a)i M ddcriptus ; adebque(b) re- a ex 2r. 
^langula iGCj IGM erunt aequalia» unde III. EI. 
PG ad GM erit) ut (c) IG ad GC» live ut b ex lor. 
KG ad GV ob parallelas CI , VR ; ergo FG V (d) i.^d.III. 
aequabitur MGR ; unde etiam per punfta V » Elem. 
R, M, F tranfire poterit (e) citculus, unde c i6.FI. 
angulus F\1R aequabitur GVR ( clTent enim Elem. 
in figura 84. in eodem fegmento, & ih figu- d i6.Fl. 
ra 8^. uterque cum PVR illi oppofito» huic Elem. 
ccnlequenti, duos re61os (f) compleret ): fed e ex cor. 
& angulus FRM aequatur (g) VRG ; ergo tri- i. prop. 
angula hMR, GV^R aequiangula funt» & (h) ^6. II f. 
limilia, ideoque IR ad RM erit) ut (i)GRad Elem. in 
RVj& re(flangu!ura VRK aequabitur(k) GRM: Ellip.^& 
fed hoc (I) aequatur quadrato femidiametri ex'^yin. 
coniugatae CH» quae tangenti aequidiftat , ELinHj- 
feu quartae parti figurae ex tranlVerlo RS, perb. 

& eius parametro contentae; ergo etiam il- fzi. III. 
lud redangulum VRF ipfi aequatur. Q. E, D. El.f&i^. 

I.El. 

COROLLARIA. g pr. 20 . 

. h 4. FI. 

R T Tinc VR (m) eft ad femidiametrum RC . Elem. 

■ XJI ut medietas parametri ad hanc dia- iperea- 
luetrum pertinentis » ad RF» quia rctflan- md. pr. 
gulura VRF aequatur RC in femiparame- k \6.FI. 
trum; id enim eft quarta pars rcdanguli to- Elem. 
tius diametri RS in totam parametrum . J propof. 

II. Ex terminis diametri RS iundlae ad ‘ praec. 
focum RF , SF pariter continebunt re^langu- m i6.FI. 

. . G 4 Ium Elem. 
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Ium RFS aequale quadrato femidiametri co- 
niugatae CH , leu quartae parti figurae re- 
(5fanguli ex ipfa diametro RS in luam pa- 
a ff, 4 . raipetrum; quippe FS (a) aequatur VR, uim 
i. Elem, fint bafes triangulorum FCS > RCV aequalia 
latera FC, CV , & SC i CR circa aequales 
angulos ad verticem C liabcntium j Vnde 
RFS aequatur VRF . 

III. Quadrata RF , & RV cum duplo 
quadrato coniugatae femiaiametri CH « ae- 
quantur quadrato QN in Ehipfi ; in Hyper- 
bola vero eadem quadrata P1 , & RV dem- 
pto duplo quadrato leiukaametri coniugatae 
CH , eidem quadrato axis QN aequantur . Nam 
h eor. i. aequatur aggregato (bjiplarura RF , & 
fr. ii. in Eliipii j in Hyperbola vero aequatur 
earumdem differentiae ; ergo quadratum QN 
aequatur ipfarum quadratis y addito in £lli> 
p(i , & dempto in Hyperbola y duplici reftan- 
gulo ipfarum « quqd idem efl) ac duplum 
quadratum CH ,* [ quipfe in Elltfjt quadratum 
QK , vel quadratum fummae regiarum FR y 
C 4 . 11, KV y ejl aequule (c) quadratit partium FRy 
FUm. Ry plus duplo re^ anguli ex iifdem partibus 
Aper ha- FKVy fea. aequatur quadratis F R y Ry. plus {d) 
nc prop, duplo CH quadrati ; in Hyperbola vero fum- 
c i,or. I. pta RO aequali Ry y ut (ei) Jit FO par tranf- 
pr.ii. aterfo axi QKy quadrata FRyROy vel FRy 
f 7 . II, RV Jimul fumpta aequantur (1) quadrato FO y 
Flem, ] Ius duplo re£l anguli FRO ; quare hoc duplo re- 

{languli FRO utrtnque ablato y quadrata FRy 
RO y vel FRyRV Jimul fumpta y minus duplo, 
redunguli FRO y vel FRV aequabuntur qua- 
drato EO y vel QH. ,1 

IV. Rur- 
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IV. Rurfus in Ellipfi fumma cx reftan.» .. 

gulo quolibet VRF , & ex quadrato fuaefe- . 
midiametri tranfverfae CR > in Hyperbola . , ; 

vero eorum differentia , femper eiufdem eft - ' , 

quantitatis, nempe aequatur duplo quadra- > 

to femiaxis traniverfi CN, ablato quadrato 
diftantiae foei a centro CV , vel CF. Nam 
vidimus efle QN quadratum aequale quadra- > 

to fummae in Ellipfi, vel differentiae in Hy- 
perbola , reftarum VR, FR, ideft quadra- 
tis VR, & FR plus, .vel minus duplo re- 
ftangulo VRF ; At quadrata VR , & FR 

dupla funt quadrati CR,& quadrati CV(a); aexSch, 
ergo duplum quadrati CR cum duplo' qua- general, 
drati CV , plus \ aut minus duplo reftangu- mm, 
lo VRF , aequatur quadrato QN ; & omnia 
dimidiando , quadratum CR cum quadrato 
CV , addito , aut dempto reftangulo VRF , 
aequatur dimidio quadrati QN , -quod efl du- 
plum quadrati femiaxis CQj quare hinc inde 
ablato quadrato CV , erit [ quadratum CK 
cum re^angulo VRF \in Elltfjt aut i minus 
reCl angulo VRF in Hyperbola , aequale dupla, 
quadrati CQjminus quadrato CV ^feu erit j 
iumma , vel differentia quadrati CR, & re- 
ftanguli VRF, aequalis differentiae .dupli .. ' 

quadrati CQ_ab ipfo CV , vel CF quadrato . 

V. Et quia r'ef51angulum VRF aequatur (b) b ex hat 
quadrato coniugatae femidiametri CH, erit jprop, 

in Ellipfi fumma quadratorum CR, & CH, 
in Hyperbola vero eorum differentia.. , 
aequalis fummae, aut differentiae quadratorum 
ex utroque femiaxeCQ, & CB. Nam pari- 
ter fumma , aut differentia quadratorum CR , 

CH 
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a ex cor, CH aequabitur dupIo(a)CQ^quadrati‘, dem- 
fraeced. pto quadrato CV^: fed quadratum C^dem-» 
b ex fr. pto quadrato CV^ in Ellipfi (b) aequatur re- 
5. II, F- Aangulo QVN , fcu(c) quadrato femiaxis CB ; 
c pr, 20. Sc »n Hyperbola CV quadratum j dempto 
d ex ea- QVN y fcu fd^CB quadrato aequatur (e)qua- 
dem pr, drato CQ_» [ boc eji CI'’ quadratum aequale 
c ex pr. eJi quadratis CBfCQj ; ergo in Etiipfi [ </«•* 
6,11, El, pium quadrati CQ, dempto CV quadrato ^ 
hoc eji CR quadratum cum CH quadrato* 
aequabitur quadratis CQ^j & CB ; in Hyper- 
bola ' vero [ duplum quadrati CQjt dempto 
"■ Cy. quadrat a ^ fea ] differentia quadratorum 
CRi '6c CH, aequabitur [ dupln quadrati 
, . demptis quadratis CB , Cj^ /eu aequa-* 

hi t ur quadrato CQjt dempto CB quadrato ^ 
vel } differentiae quadratorum CQ^, & CB . 

VI. Hinc quadruplicatis terminis * axi- 
um QN, & AB quadrata limul fumpta 'in £1- 
lipff aequantur quadratis quarumlibet coniu*' 
gatarum diametrorum RS, & HT ; & in 
Hyperbola quadratorum ex axibus differentia 
aequalis erit differentiae quorumvis quadra* 
torum ex <iiametris coniugatis- 

'VII.’ Vnde Hyperbola aequilatera, cuius 
f cor, 7, 'tranfverfus (f) aequatur pararaetro , Sc 
prop, 5, habet axem coniugatum , Confequenter libi 
gpojicor, aequalem ob proportionalitatem (g) harum 
2,pr,iz, f*5®**^ linearum , [ nempe- tranfverji axis ,• 
contutati t atque parametrii} habebit quasli- 
bet- alias traniVerfas diametros fuis coniuga- 
tis aequales cum parametris iisdem aequa- 
libus ':iNam ubi aequalis elt differentia qua-> 
dritorum ex axibus , & ex 1 binis coniugatis 

dia- 
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diametris , fi in illis ett nulU, pariter in bis 
nulla efle potefi." 

■PROPOSITIO XXVI. 

I N Ellipfi 1 & Hyperbola quaelibet dlarae- p. g . 

ter HT ell media proportionalis inter axem g|^‘ 
tranfverfum NQ., & rectam ipfi HT paral- . - 

lelam RS per aliquem focum F traductam. > 

Ducta enim tangente RG. j &• ex alio . . . - 
foco V iisdem HT, R6 parallela . . . :> 

frodu 6 ia feset in Xr diametrupi KCM i cui - 

ordinatur RS , ] iungatur RD » qUae £ 0^ RE . a 
ad ED i Ut,,FC adCF,] bifariam fe.cabitur 
in E a diametro HT , cui eft ordinata , fi- 
cut FV bifaria® W <livifa eft.in cgntro C ab a cor, 5. 
eadem diametro ipfis FR , VD parallela : frop.io, 
l.tatn Dcro ob FO furallelatu VX i cji FO •- ' 
ad XV, ut <b) OC ad CX , ut FC ad CV ;-er* b 4. Kf. 
^0 Jicutt aequantur FC y C^ (c.') etiuM de- Flent, 
quari debent FO ^ XK, itemque OCr CX ; c cor, 5. 
unde ■parallelae XO , DX in pari 'd, centro prop, lO, 
dtjlantia ordinantur , diametro KCM , quae 
idcirco invicem (d) aequabuntur^ adeoque A pr. 5. 
aequale f etiam j & (e) parallelae erunt illas < 5 .i ♦ 

fungentes XO y DR i harum autem^ -^reda* e 3^. *• 
rum medietates funt, XCi , DE i itemque^ Flenu . 
COy ER; ergo hae .quoque^ aequales^ erunty 
& mutuo parallelae ,/ quas (UfH iungant XD , 

C£, ORyfequitur, has, quoque . aequales (f) f ex ear 

cQcf ta" mutuo parallelas. Itaque FO y quae eji dew» 
differentia FR ab OK , eJl etiam differentia . . 

FR aCE ;ffcuti XK, quae differentia eJl XD. , ■ [ 
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ab VD y erit quoque differentia CE ab KD 
Jed FO ojlenfa eji aequalis Xy ; ergo etiam 
differentia FR a CE aequabitur differentiae 
CE ab VD ; ] erit ergo CE media arithme- 
tica inter ipfas ER, VD,five inter ER, & 
- FS,quae ipfi VD aequatur, nam in pari a 
centro diftantia utraque ad curvam inclina- 
a 15.’ J. tur aequali angulo NES , aut (a; REQj & (b) 
Liem. QVD i quare dupla CE, quae eft media, 
b 21. I. aequatur lummae extremarum RS; at CH 
Elem. eft media, geometrica inter CE, & CG(c}, 
c cor. 5. ipfaque CG parallela FR , aequatur TemiaxE 
fr. 18. tran .verfo CN (d);ergofunt quoque proportio- 
d ex pr. nales R$ dupla- CE , HT dupla CEI , & 

2I0 dupla CG i Vnde patet propolitum. 



-COROLLARIA* • 



e 17: r/. 
Ele»u , 



•( ■ 



I, y^Vadratum (e) igitur diametri HT ae«» 
•V^-quatur reftangulo ex reda ipfi pa» 
l - ^^rallela RS-per focum duda, & ex 
j dxe tratnfverfo QN . 

ri.- Vnde fi plures lineae [ ZPy SR ] 



per focum truducantur f [ Jintque ipfis aequ f 
V ^ di flantes diametri BLy Tfi\ eritZP in 
f I. VI. adSRinQKjwl ZP(f) ad SR , ut (g) qua. 
Elem." dratum BL ad quadratum TH ; unde ] erunt 
% ex coi. fingulae , [ ZPtSR ] ut quadrata diametro- 
!• rum BL ] iplis.aequidiftantium . ' 

f •‘III. Eft SR ad MA< latus redum fuac 
'S'-! '1 diamettr MK, cui ordinatur, ut ipfa dia- 

h tor, 9 * meter MK ad axem -tranfverfum NQ^: nam 
prop. 13. HT quadratum (h) aequatur AMK; fed & ae- 
i ex hui quatur(i-)‘RS in QN , ergo AMK eft aequa* 
prop. le 
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le RS in QN, & ideo cftRS ad AM, ut (a) a i 6 .P 7 , 
MK ad QN. Elem, 

IV. Cum RS a diametro MK bifariam 
fefta bt in O , erit OR quadratum [ ad re- 
£{angulum KOMy ut (b)' parameter AM ad b ex corm 
iranfverCum latus MK ) vel ut (c) reitan- 6 . prop, 
gulum AMK ad quadratum MK : fed redanr 5, & 6 , 
gulo AMK aequale ejl (d) quadratum diame- c i. VI^ 
tri comugatae HT igitur OR quadratum e- Elem. 
rit ad re 6 i angulum KOM f ut quadratum HT d cor. 8, 
ad quadratum MKjVel ut quadratum HC ad pr. i^, 
MC quadratum > adeoque permutando , erit 

OR quadratum ] ad quadratum HCj ut re> 
^angulum KOM ad quadratum MC; &cum 
fint RS, HT,NQ^(e) proportionales, adeo- C hac 
que & earum dimidiae OR, CH, CN, erit p*"op.' 
OR quadratum ad quadratum CH, ut (f) ^ 22. 

CH quadratum ad quadratum CN , ideoque l^EEl, 
re6Iangulum KOM ad quadratum MC, uc 
quadratum HC, fivc ut redtangulum VMF 
huic (g) aequale ad quadratum CN. gexprn, 

V. Et permutando erunt reftangula KOM, praeced, 
VMF , ut quadrata femidiametri CM , & 
fcmiaxis CN , five ut integrorum MK,N(^, 
quadrata . 

VI. Reftangula NFQj SFR , cum fint, ut 

QN quadratum ad HT quadratum (h), [ Jeu hcor. 4. 
ut QH quadratum ad (i) reii angulum QH prop. 18. 
in SR J erunt, (k) ut SR; & femper i cor. t. 
re^angula [ ^FP , SFR ] ex portionibus, k i. VI, 
linearum [ZP , SR ] per focos traieftarum Elem. 
erunt, ut iplaemet integrae lineae; [ ««« re- .. . . 

{langulum ZFP eJl ad rellangulum SFR y ut . 

CB quadratum, ad ( 1 ) quadratum CT , vel 1 cor. 2. 

ut prop, 18. 
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ut quadratum BL ad quadratum TH: fcd r- 
tiam ZP ejl ad SR y ut quadratum BL ad 
a ex cor. quadratum TH (a); ergo reSangulum ZFP 
a. eji ad redaugulum SFR y ut ZP ad SK . ] 

. ' ■ ' VII.- tM erit 'ad quartam partem para- 

metri MA pertinentis ad diametrum MK, 
ut eadem diameter MK ad aliam MV ex al- 
b ex pr. tero foco inclinatam; quippe VMF (bj ae- 
praeced. quale GH quadrato , aequatur (c) MK in quar- 
cpq/i co. tam partem fui parametri . 

2.pr,ii, 

PROPOSITIO XXVII. 

j,. QUmma inclinatarum ex focis ad idem pun- 

Jg* «7. ^um Hyperbolae « earumque ditferentia 
• in Ellipfi , nempe' FR > plus , aut minus 
• VR dt,ad CO diftantiam ordinatae RO a 

• • centro y ut focorum di.lantia VF ad femia- 

xem tranfverfum GN . 

Nam tangenti TRG duftis ex foco F, 
& ex centro G parallelis FH > CM y con- 
currentibus cum VR in H, M > duftaque CI 
parallela VR, atque ordinata ad axem RO; 
d pr. 20. ob angulos FRI , VRT (d) aequales , etiam 
c 27. /. RFH , RHF aequales (c) erunt ; quare^ 
Elem. HR (f) aequatur RF ; unde VH erit fumma 
f 6. l. in Hyperbola , & differentia in Ellipft , 
Elem. diAarum inclinatarum FR , VR ; eftque VH 
ad VF , ut VR ad VG , five ut CI aequa- 
gfr. ai. lis (g)CN , ad CG , vel ut (h)CO ad CN 
htor. II. f qu a CO , CN , CG funt proportionales); 
frop, 9. ergo VH ad VF eft, ut GOadCN, & per- 
juutandO', -VH funun^^} vel differentia incli> 

na- 
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ratarum a focis , eft ad CO diftantiam or-* 
dinatae RO a centro , Ut diftantia focorum 

-VF ad femiaxcm CN. E, D, 

> 

COROLLARIA. ■ 

' 

I, T Tlnc fummac I aut differentiae » indi. 

Jrl natarum ex focis [ VR , RF , & f^£ , 
BF ) ad varia puuCia t R , 6* £ ] curvae 
hyperbolicae , aut ellipticae > funt ut di- 
ftantiae ordinatarum a centro ( CO j CR ] 
cum fint iilae [ imltmturum fummae , aut 
differentia^ ] ad has diftantias in eadem (a) 
condanti ratione VF ad CN . 

IL Vnde fi inclinandae fint ex focis ad 
diverfa curvae Hyperbolicae » aut Ellipticae 
punAa > lineae [ VR $ FR , & V£ , F£ ] , 
quarum fummae ) aut differentiae fint in ali? 
qua data ratione « acceptis in tali ratione 
diftantiis a centro ( COj CK & ordina., 
tis ad axem reftis [OR ) K£ ] t inclinatae 
ex focis ad harum ordinatarum terminos , 
fatisfacient quaefito * 

PROPOSITIO XXVIII. 

* a* - 

I N omni Seftione Conica^ ordinata ex -.-foco 
ad axem FM j duflXque 'tangentibus MG< 
NO > erit ipfa FM medietas lateris reifti, & 
NO aequalis NF, • ' \ , 

Efto NX latus reftum , eritCb)in Pa^ 
rabola NF eius quadrans , [ /eu HX quadru- 
fla erit HF cftque FM media propijrtio.r 

na- 



a ex bae 

■frop. 



Lig* Sg. 
90 . pl. 



bfr. ig. 
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Iialis inter abfcilfam NF 9 & ipfum NX[_/>a 
inter KF , & quadruplam KF ] i MF qua- 
a cor. I. dratum (a) aequale FNX ; ergo FM e(\[du~ 
prop. 4. pia KF , feu ] medietas eiusdem parametri 
b cor. 0 . NX; nam inter i. 4. mediat 2. Quia_, 
pr. g. vero etiam GF (b) dupla eft FN > eft uti- 
C ex de- que GF aequalis FM » quae eiusdem FN 
monjlr. eil (c) dupla, [ cumque Jit GF ad FMy ut 
d cor. 6 . KG ad NO, ejl ] etiam NG aequalis NO ; 
frop.^.i tinde NF aequalis GN , aequatur NO^ 

<!r 6 . In aliis autem feftionibus reftangulum 

e I. VI. QFN ad quadratum MF elt , ut traniVer- 
Elem. . Ium (d) latus QN ad reftum NX, five ut (e) 
f ex pr. QNXrectangulumad NX quadratum; & per- 
20. mutando QFN ad QNX , ut quadratum MF 
g 14. V. ad NX quadratum ; Sed primum (Q eft quar- 
Elem. ta pars fecundi ; ergo & (g) tertium eft quar- 
h ex pro. ta pars quarti ; adeoque MF eft medietas 
20. NX , ut illius quadratum fit quarta pars hu- 
i cor. g. rus . Quia vero QFN eft pars (h) quarta QNX, 
prop. g. aequabitur reftangulo ex medietate tranfverfi, 
nempe CN in parametri medietatem MF : qua- 
re cum fit ^N aequale etiam re<ftangulo 
CFG (i) ; erit CN in MF aequale ipfi CFG ; 
icor. II, unde CF ad CN , five (k) CN ad CG erit , 
pr. g. ut-MF ad FG , fcilicet ut ON ad NG ; fed 
etiam FN ad NG eft in eadem ratione CFad 
CN , aut CN ad CG , quia dividendo , e- 
tiara terminorum [ continue proportionalium 
CF , CN , CG ] differentiae [ FN , NGJ 
funt , ut ipfi termini proportionales , [ nem- 
; • pe ut CF ad CN , vel ut CK ad CG ] ; 

1 ex pr. ergo ON eft aequalis ( 1 ) FN , cum ad NG 
g.V.El. utraque habeat 'eamdeia rationem. Q. E. D. . 
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COROLLARIA. 

I. TN Parabola GF acuatur (a> FM >, In * 

JL aliis autem Sarionibus inaequalis eft > 
in ratione tamen GN ad NO > fivc(bj adNi'' butuspr, 
huic aequalem j eltque GN ad NF > ut GQ^^ ex hac 
ad QF (c) ) quia fecatur harmonice diameter 
ab ordinatae > & tangentis occurfu cmn Aiis cco»-. 12. 
terminis; ergo GF ad FM eft etiain> ut GQ 
ad QF. 

II. Et quia in Hyperbola GQ_ eft minor ^ 

QF ) inEllipli vero illa maior ifta > ideo GF 
femper minor eft in Hyperbola ordinata FM» * 

inEllipli vero maior. 

III. Iun<Ta FO » erit angulus NFO femi- 

re(Tus(d), ob latus NF aequale ipft NO » dror.ii. 
[ & reiium angulum FHO pr. 2Z. 

r/. [ Htne Jtcutt FK e (i aequali r NO> f. £/, 
4 ta & F Q^aequari debet QE ; nam quadra- - 
tum femiaxity trojtfverfb FLO^conuigati ae- Fig. 90. 
quatur tam rcdanguhy (e), QF in NO, 91. 
quam (0 redangulo QFH ; igitur te6lan~ 
gulum QE in NO aequabitur vedangulo e ex pr, 
QFHy erttque (gj proinde FQ^ad QE , ut 18. 

NO ad FN: fed NO aequatur FN, ergo f ex pr. 
etiam FQ^aequari debet QE . J 20. 

g 16. VI, 

PROPOSITIO XXIX. Elem. 

I isdem poiitis: ordinata ad axem quavis a*^ Fig. 89. 

lia Tito, fccantc tangentem GM in A» 90. 91. 
iun^a ex foco, ad curvam, ze&a FH erit ae- 
qualis BA. .. ^ . 

- H Re- ^ 
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Re<ftangulum enim TAH ad quadratum 
tangentis AM eft, ut quadratum NO ad 
quadratum OM ; fed NO aequatur NF (a); 
ced.yr. ergo eit etiam ut quadratum NF ad qua- 
dratum OM , vel ut quadratum FB ad 
quadratum AM , ita re^langulum TAH ad 
h g. V. idem quadratum AM ; quare (b) illud re- 
Elem* flangulum aequatur FB quadrato ; & u- 
trinque addito quadrato BH , erit TAH 
■ reftanguJum, cum quadrato BH aequale^ 
utrique finiul fumpto quadrato FB , & 
c o. i . gj|. quadratum BA (c) aequabitur qua- 
^lem. ,.pj. ramus ex foco FH ae- 

" A 7 * quatur ipfi BA ordinatae , ad tangentem GM 
iLiem. extenfae. Q. E. D. 

f Scholium , ] 

Fig. gi, , r Eodem ferme ratiocinio liquet ^ ramum 
etiam Fh ) duiium ex foco F umus Hyperbo^ 
lae THH ad fer metrum alterius oppojitae 
h Qj y aequari ordinatae b a y ad tangentem 
a M extenfae i nam ob parallelus FMy EQy 
e ex 4. ab yeft FG ad MC y ut (e) GQ^ad GE , ut (?) 
VI. EI. 0 ^ ad Ea i ideoque fumma antecedentium 
f ex 2. F eji ad confequentium fummam aM , 
VI. EI. ut (g) unum antecedens FG ad fuum confe^ 

' g ex 12. quens MG > vel ut alterum antecedens GQ^ 
V.Elem. ad fuum confequens GE y vel denua ut borut^ 
h per e- antecedentium (h) fumma FQ^ad fummam fuo^ 
amdem , rum confequentium ME ; itaque eji F b ad a Af> 
i cor. 4. ut F^ad ME: fedF^Jt aequalis QE (i); 
pr. prae- -ergo ejt quoque F b ad a My ut QE adMEy 
ced. & Fb quadratam ad quadratum aM , ut 
• - ' qua% * 
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fuaJratam QF. ad quadratum ME : fed etiam 
re(d angulum t ah ejl ad quadratum tangen- 
tis a My ut quadratum QE ad (a ) quadra- 
tum ME; ergo quadratum F b eji ad quadra- 
tum a M y ut rettangulum t ab ad tdem qua- 
dratum aM’ quare Fb quadratum aequatur 
rtFlangulo tah \ & utrtuque addito quadra- 
to t> h y erit t a b reFiangulum y cum quadra- 
to b b aequale utrtque Jimul fumato quadrato 
F b y & b b y tdefi quadratum ba (b) ae- 
quabitur F h quadrato (c) ; ergo ramus ex 
foco F b aequatur t^Jt b a,\ 

COROLLARIA. 

I. TJInc conflat y reftangulmn TAH y ex or- 
XJ. dinata axi > ad tangentem GM pro* 
tcn!a y in e us partem externam > aequari 
quadrato BF , diftantiae foci ab ordinata . 

II. Hinc quaelibet SeAio Conica deleri, 
bi poterit, fi in triangulo rediangulo BFM 
produftis lateribus GF , GM , & duftis qulL ui- 
libet ordinatis BA,baipfi MF parallelis , ex 
fixo punfto F ad ipfas inclinentur FH , Fh 
ditflis ordinatis aequales > erunt enim pun^a 
H , h ad parabolam , fi latus GF iit (d) ae- 
quale FM ; ad Eilipfim autem fi GF fit (e) 
maius FM; ad Hyperbolana vero ( & etiam 
ad eius (f) oppofitam), fi GF (g) minus FM. 

III. Vbi tangens. MG ex termino ordi- 
natae ex foco FM duAa, concurrit cum a- 
xe, fi agatur GBK parailela ordinatis, dice- 
tur haec quoque in Ellipfi , & Hyperbola , 
( Ut Iq Parabola (b) iodicavimus ). Ltnea 

' H 



a ex tr. 
* 



b 6 . IL 
Elem. 

t 

c 47. L 
Elem. 



d eor T. 
pr. prfc, 
e cor. 2. 
fr. prfc. 
f exSch, 
huius pr, 
g cor. 2. 
pr. prpe. 
h pr.ig. 
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a fr. 29. , ad quam ex quovis curvae pun* 

b 34* *• to H dufta HKaxi parallela, uti etiam MP, 
^lew, gjjj. fgnaper ramus pH ex foco ad quodlibei 
C cor. X, punftum H duftus , ad ipfam HK > ut FM 
ad MPj five ut FNj aut NO ipfi (a) aequa** 
^I. tl. jjg ^ . quippe in eadem ratiome [ f Af 

dcK eor MP ^^elFM ih) ad FG y HO (c) ad 

dem cor. ^ j etiaui (d) AB ad BG , adeoque &: 

^ ex pae ^ cum fint illis aequales (e) . 

0“'** etiam j fi ex foco ad lineam 
fubliiuitatis ducatur quaelibet inclinata linea 
pHSj duftoque alio ramo FL, agatur ipQ 
Figt 9^ jS parallpl^ PK ad eamdem fiibliinitatis Iit’ 
neam terminata y iq qualibet Seftione , erit 
FH ad HS, ut FL ad LR, duftis enim axi 
( ex parallelis HK,IP, cum fit FH adHK, ut(Q 
fraecedy ad LP ; & ob fimilia triangula KHS , PLR j, 
d Pi, HSj ur ^g) LP lk, eritexaet 

El«m% ^uQ fp[ hjJj ut fL ad LR, 

.PROPOSITIO XXX, - 



Fis Qt conta^lu Hyperbolae i aut EUipfis, 

"5* i3 ducatur tangenti perpendicularis MPad 
axem tranrverfum terminata, & ex centra 
. C in eamdem tangentem agatur perpendi** 
cularis CS , reiftangulum ex PM in CS ae* 
quabitur quadrato femiaxis coniugati CA, 
feu quartae parti figurae reflanguli ex trant. 
(Verio latere in iuum re^um , 



Ordinentur ad utrumque axemMK,MR, 
Similia erunt triangula HCS, PMK : ob ae« 
quidifiaotla cnlrq latera SC, MP, angulu; ^ 
. MPK 
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(a) aequatur SCP ^ adeoqUd ^ CHSj 
quia Utervis ( atigulorurH SCP j CHS ] cum 
HCS (b) reftum complet j funtque anguli fe* 
fti MKPi HSG pariter aequales: igitur cft 
MP ad MK* ut (cj CH ad CS ; quare PM irt 
CS aequatur (d) CH iri MK, five in GR il- 
li (e) aequalem : at ‘HCR aequatur (f) CA 
quadrato ; ergo pariter PM in CS eidem qua» 
drato minoris fcmlaxis aeqUatUrj feu quar-» 
tac(g) parti reAanguii ex axe traurverfo id 
fiiam parametrum * £. D« ' 

C O R O L L A R I A. 

1 . /^Voniam etiam re<^ai1gulum eX Verti- 
Calibus tangentibus eidem 

^^quadrato mirioris femiaxis (h) ae- 
quatUr, etiam huic aequale erit reaangu* 
Ium ex ih CS ; unde QE ad CS ericj 
tit O; PM ad No. 

li. Et ob fimilitUdiriem(k) triahgulorum 
[reCiaHgulorUm'\ EGQj CGS< PGM, OGN ^ 
[ quibut communi f e fi angului C i J cUm fit 
ad QE, t?t GS ad CS, ut GM ad MPj 
tit GN ad NO; fintque confequentes propor^ 
tloriales , [ uempe QE ad CS , i4t ( 1 ) MP ad 
KO , J etiam antecedentes proportionales e* 
tunt j nempe QG ad GS, Ut GM ad GN; 
unde reflangula QGN^ jWGS erunt (m^ ae» 
qualia. 

III. Similiter [ obfimiiia tnemordtd tfi* 
dttgulu f cfi QG ad CE , ut (ri} GS ud GC ^ 
Ut GM ad GP i ut GH ad GO : Sed latera 
Si^ i GS i GM i GK y quae funt anttctdemed 

H 3 ra* 



a t* 
Elenu 
b cor. 
pt*. ji. 
Ii Elem, 
c 4. yt* 
Elefti, 
di( 5 .K/. 
Eleiti, 
e 34.' t* 
Plent. 
f (or. 5* 
propi iS. 
gpnfi cor 4 
l.pr.ilt 

h pr* iS. 



1 164 yt. 
Elem. 
k 4. p-t» 
Elein. 



1 ix cor, 
praeced 4 

m r^.VI, 

Elem, 

n A, Vt4 
Elem, 
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a. cofoll, rationum termini^ proportionalia {z) runt* 
praeted. erga ] & reliqua latera GE , GC , GP', g6 
[ quae funt earumiem rationum termini cvn-^ 
, ] proportionalia erunt ^ adeoquere- 
b i<5.n. dangulum EGO (b) aequabitur CGP. 

EI em. 

PROPOSITIO XXXI. 

r*a ' quolibet punfto M cuiufvis Senioni» 

95* O Conicae ciufta ad tangentem ME perpen- 
do* 97* dicularis MP, cum axe conveniat in P, & 
ex aliquo foco F dufto ramo FM, in ipfum 
ex P ducatur perpendicularis PD, erit por- 
tio MD aequalis femiparametro axis . 

In Parabola id manifeftum eft, nam du- 
fta diametro MR axi parallela , & ordinata 
ad axem MK, triangula MPD, PMK aequalia, 
c ex ht- & finiilia erunt , quia [ reflis (c)y feu aequa" 
potheji , Itbuf angultt PAfEj PMS^ ablatis utrtnque 
d ex pr, aequalibus (d' DMF t RMS ^ fuperejl J an- 
19. gulus DMP aequalis PMR; (huic vero ae~ 
e ex 27. qualis ejt alternus (e) MPK ; ergo angulus 
I. Elem. E>MP etiam ] aequabitur MPK , unde cum [ i» 
triangulis MPD, MPK ad D,&K reaangulis] 
f ex 26. eadem Iit hypotlienula MP, etiam latera (f) 
I. EI. homologa liM, PK aequalia erunt; led KP 
g cor. 16, futnorraalis aequatur medietati lateris re- 
pfop. g. (gj , ergo eidem aequalis erit MD . 

In Ellipli autem, & Hyperhola, duiSIa 
ex centro ad tangentem refta CT ;parallela 
ramo FM, & CS perpendiculari, feu pa-, 
rallela MP , erit angulus ICS aequalis PMD 
utervis enim cum CIS , aut f ME huic aequali 

re- 
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(a) complet; unde in triangulis /'b) a cof. 5 . 
fimilibus ICSi PMD» c(t IC ad CS» ut MR pr. 3^. 

ad MD» & reftanguluin ex IC in MD ae- I. £ 1 . 

quatur (C) CSin MP; fed hoc (d) acqUatur b 4. FI. 
quartae parti rcftanguli ex axe QN in fuam LUm. . 
pavametruin j ideft CN in feiuiparametrum j c i6-Ftp 
ergo & illud; quare cum Iit IC aequalis fe- Elem. 
miaxi GN (eJ> MD aequatur femipararaetro . dper pr, 
Q.E. D. * praeced, 

. e pr. 21, 

COROLLARiVM. 

» - Fig. 96, 

D Vflo etiam ramo VM» & in ipium ex 
P dn^Ia perpendiculari PR , erit MR 
aequalis femiparametro ; nam [/ta re 61 h {i) f ex 
feu aequalibut angultt PMG j PMI in Elli‘ potheji , 
pjiy aut PMG i PMT in Hj/perbola i auferan- 
tur aequales (§) anguli DMG > RMI in. g pr, 10, 
Ellipji , aut DMG , RMT in Hyperbola , 
etiam rejidui DMP y RMP aequales erunt : 
re6li vero (h) funt angult D , & R ; ergo e- potheji, 
Jtiam (i) aequantur reliqui DPMy RPMy j p, \ 
ideoquc ] triangulorum MPD) MPR latera g2. 

omnia funt (k) aequalia , nempe MD iph MR, j. Elem.i 
& PD alteri PR , ob aequales angulos DMP, p 2.6. I. 
RMP , nec non DPM , & RPM , [ communi, ^ig,yy, ■ 
lateri PM adiacentes ,] 

PROPOSITIO XXXIT. 

R EAangulum ex diftantiis centri Ellip/is , , 

aut Hyperbolae a concurfu tangentis MG ^ 

cura axe , & concurfu perpendicularis MP 9 ^' 
cum eodem 3 nempe GGP , aequatur quadra- > 

H 4 * to 
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to diftantiae cuiufvis foci a centro CF > auf 
C/. 

z eor. 5. Eft enim VG ad GF, ut Ca)VP ad PF; 
irof.zi. ergo conjponcixio in Ellipfi > & dividendo 
in Hyperbola , erit VG plus , aut minus GF 
ad Gr > ut VP plus , aut minus PF ad PF : 

[ fcd VG y plut GF ttt Ellifjt e fi aequalir 
b cor, cum dupla. FG y vel aequali t (h) duplas 

pr. 20. dupla FG ) vel aequalir duplas 

c per /- CG : item FG > minut GF in Hyperbnla ae- 
dem cor, re 6 iae VC^ plut'GG ) mimt GFy feu (c) 

redae CF , plut CG > mhmt GF » feu aequa- 
tur duphte CG ; igitur dupla CG efi ad GF ^ 
d fer i- minut PF ad PF % ] ideft 

dem.cor, CG ad GF » ut dupla fd)CF ad PF ; 

ac fumptis antecedentium medietatibus, erit 
. CG ad GF , ut eit CF ad PF ; ac demum 
eadem antecedentia ad ditferentiam termino* 
rum in Ellipfi, vel ad fu minam in Hyperbola, 
comparando , erit CG ad CG minus , aut 
plus GF , ( quae erit CF ) , ut ipfa CF ad 
CF minus , aut plus PF , ( quae eft CP ) . 
c 17. VT, Quare GCP (e) aequatur quadrato ipfius CF , 
Elem. aut VC , cura (int continue proportionales 
CG , CF , CP. Q. E. D. 

COROLLARIA. 

I. TTTnc quadratum femiaxis CNad quadra* 
tum dillantiae foci a centro CF' eflj 
ut CK ad CP ; nempe ut didam ia ordinatae 
'•ad axem MK a centro ad diftantiam con«* 
cuxfus perpendicularis MP .cum axe ab eo- u 
. j • ' dem 
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dem centro ; nam CN quadratum aequatur (a) a cor. 1 1» 
GCK. & CF quadratum vidimus (b) aequa- pr.'^'. 
ri GCP ) quae re^tangula funt , ut CK (c) b in bac 
ad CP ; [ ergo in hae ratione efi etiam quA- prop, 
iratum CH ad CF quadratum ] , C i. VI, 

II. Vnde CK ad CP eft feitiper in ea- Flem. 
dem conflanti ratione CN quadrati ad CF 
quadratum , i^icumque iumptum fuerit pun- 
dum illud M. 



PROPOSITIO XXXIII. ' ^ 

Fig* 95* 

I N omni Se 6 lione Conica fi tangentes BE » 
de concurrant in E » refla ex E duAa ) 
fecans SeAionem in A » H , & reflam iun- d ex j. 
gentem contaflus BD in I, erit harmonico fecund, 
^vifa in his pundiSy nempe refultabit £H defin. 
ad HI, ut(d) EA ad AI. 

Ducatur per punflum E diameter bife- 
cans chordam BD in K , qui & bifecabit a- 
lias illi parallelas ex punflisA, & H duflas, 

AM,HS, in punfHsL, R, quae concurrant 
cum una tangentium EB in O , & P . Erit ergo 
[ut (e) KEad EL , ita PR ad OU& HR ad AL,^c cor. i.' 
adeoque etiam erit J ut (f) quadratum RE frop, 4 . 
ad quadratum EL , ita quadratum PR ad VI. El. 
quadratum OL , & quadratum HR ad qua* f pr. 22 . 
dratum AL , & refiduum reflangulum (g) VI. El. 
HPS ad AOM; fed haec reflangula funt, g 6. IT, 
ut (h) quadrata tangentium PB, OB; ergo^ Elem.^& 
quadratum PB ad quadratum OB eft pariter, • tg.V.EI. 
ut quadratum RE ad quadratuxa.EL, five ut h cor. 

' . . . L qua» pr, 16, 
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122 SF.Cr. 'COHTC. 

(Juadratum PE ad EO quadratum. Eft ita*> 
a def. 5. que tangens EBP harmonice (a) fefta , cum 
fecund. h't PE ad EO > ut PB ad BO ; quare etiam 
dejin. ab lifuem parallelis PR, BD, OM !e6la (b) 
b ex pr. erit EH harmonice ; eriique HE ad EA, ut, 
IO. yi. HI ad IA . Q. E. D. 

Elem, 

C.O R O L L A R I A. 

. j 

I. "1 TIciflim fi ex pun6Io E alicuius tangcn- 
V tis EB agatur EH fecans Conicam 
, ^ Sciftionem in A^, & H'; «& fiat, Ut HE ad 
^EA , ita HI ad TA , & iunfta BI occurrat fedio** 

' ni in D, iunda ED erit pariter tangeris: nam li' 

tangens ex E ad illam partem duda non occur- 
reret fedioni.in D , fed in alio pundo [T] ip- 
• . fam tangeret , ex hoc alio contadu duda re- 

■ da [TE ] ad contadum B, fecaret AH in. 
alio pundo [ y ] diverfb ab I , cuius partes. 
[ Nyj yA ] forent pariter in ratione HE 
c ex hy- ad EA [ /eu (c) HI ad IA-,] ob harmonicam 
potheji, ipfius divifionem . Eft autem impoflibile , quod > 
HA fecetur in eadem ratione HI ad IA iri a- 
iio pundo [ y ] diverfo ab I , ergo tangens 
ex E duda ad partes D , non alibi curvam > 
; atangere. poteft, quam in ipfo D< 

II. Pariter; fi( ex pundo E extra Sed io- , 
* nem Conicam duda fecans EAH , harmonice ; 
. " in illis pundis , & in I feda fit , duda ex 1 
pundo E diametro, & ex I ad ipfam diame- 
trum ordinata BID, iundae EB,- ED erunt 
tangentes ; nam fi alibi tangerent , iungens - 
contadus ip/am EH harmonice fecaret cxtr» 
pundum 1, quod ei\ ioipo&bile^ . . 

- - III. Si- 
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III. Similiter fi binae fecantes ex E du<JiaC) 
EAH, EMS in punftis aliis T, X, & in prae» 
cedentibus fuerint harmonice (eftae, dufta 
re^la IX feftionem fecante in B, D» lunftae 
EBjED erunt tangentes > ob eamdem rationem. 



PROPOSITIO XXXIV. 



E X concurfu E tangentium ED, EB j du- 
Ais binis fecantibus Seftionem Conicam 
EAH y EMS in pun 61 is A>H} & M, Sj 
iunfla MA , & SH , aut erunt parallelae 
iungenti contaftus BD ( ut in figuris propo- 
fitionis praecedentis) y aut in unum y idem* 
que punAum T ipfius regiae BD concurrent» 
five intra , five extra SedHonem . 



Fig. lou 

102.I0g* 



Si enim AM fit parallela BD y erit EA 
ad Aly ut (a) EM ad MX ; Atqui EA ad AI ~ ' 
eft > ut EH ad HI ( quia harmonice fefta eft 
EH y eftque EH ad EAy ut HI ad AI ), & 

fimiliter» ut EM ad MX » ita ES ad SX j b ex pr^ 

ergo [ EH ejl ad HI , «/(b) ES ad SX , & ii.V.El, 
permutando yt EH ad ES y ut HI ad SX, feu c 19. V» 
ut (c) reliqua EI ad reliquam EX , vel ut (d) Elem. 
EA ad EM ; quare permutandoy ] EH ad EA d cor. 1,’ 

cfty ut ES ad EM, [ & dividendo y HA ad prop. 4« 

AE y ut SM ad ME ] : unde etiam HS paral- VI. El. 
lela (e) eft AM , & BD . Si vero non fint paral- e pr. 2-, 
lelae , fed HS concurrat cum BD in T , du- Vl. EI. 
ftis per A , & M reftis YAZ » FMG paral- f cor. tl 
lelis HT y convenientibus cum TI in Y , & prop. 4. 
F , ac cum iunfta ET in Z , & G , erit HT VI. EI, 
ad AZ , ut(f)HE ad EA » five Cg)HI ad IA, g ex pr^' 

vel praeced* 
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a expr.4. Vel ut fa) eadem Ht ad AY j ob fimilia triangii-» 
VI. EI. la TIH ) lAY ; quare erit AZ(h) aequalis 
b prop.g, AY . Similiter erit MG aequalis MF j quii 
V.Elem. cum Iit SE ad EM > Ut(cjSX ad XM , erit 
c ex pr. quoque ST ad MGj ut eadem ST ad MF ob 
praeced. (imilia triahgula TXS , MXF ; ergo iunft$ 
d ex cor. TM erit in direflum ipfi(d)MAj quoniam in 
2 . pr. 4. triangulo YTZ redae YZ , FG parallelae iil 
yi.El. eadem aequalitatis ratione fecantur : undd 
eadem linea debet elTe TMA , alias iundi 
linea AT , fi non ttanfiret per M ; bifariam 
fecaret FG in alio pundo diverfo ab M ; 
quod cft abfurdnni « Itaque redae HS , AM 
conveniunt in idem pundum T redae BD« 
Q. E. D. 

COROLLARIA. 

^ r * 

Ijg. 194. t. QT redae fecantes EAH . EMS fint mfw 
105. . nities proximae t redae AM , HS i 

( utpote arcuum injintte parvorum AM j HS 
' ‘ chordae ] infinite parcae > convenient cum_. 

partibus infinitefimis fuae curvae > adccqutf 
‘ prrodudaead pundum T redae BD conVenien*. 

tes , erunt ipfius Conicae Sedionis tangen- 
tes. Quare fi quaelibet liriea EAH ex con- 
‘ • carfu duarum tangentium E , fecans Sedio- 

• nem in A j H , deducatur , atque ex pun-' 

> ' dis A * H aliae tangentes ducantUr> convew- 
nient ad pundum T redae BD iungentis prio- 
* " res contadus ; fcu duda una tangente AT > ■ 

' concurrente cum ipla BD in T iunda TH ' 

erit' fai^cns . - / - ^ ~ ' 

e, ex pr* «it harmoiuce (€}divifii 

pfAeted.^ ' 
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in punAIs T » D I B » & in concurfu I cum 
illa fecantc > nerapq erit BT ad DT , ut BI 
»4 ID. 

PROPOSITIO XXXV. 

E X concuffu E tangentium EB > ED du6ia ^ 
quavis lecante EAIH y concurrente cum 
BD y iungente contactus y in I y fi ipli 
BO agatur parallela AM y iuncta HM bifa- 
riam Tccabit BD in K » & ipli BD dut^Vae ^ 

ex E parallelae EV y occurrens in V erit har- 
monice fefta ad punfta H y K y M i V » nem- 
pe erit HV ad VM , ut HK ad KM . 

Quoniam aequidlftantes funt BD » AM y 
EV y iri eadem utique ratione fecantur ab 
ipfis EH y ^ VH j quare cum EH fit ab 
iliis harmonice (a) fecta y etiam VH ab iisdem a jpr. 
harmonice fecta erit ; ideoque HV eH t> ex 
ad VM , ut HK ad KM ; fed ducta EK in. El] 
fecante AM in L y & HG parallelam AM c cor, i« 
in G y erit ut HV ad ‘VM » five(b)ut HR p^op, ^ 
ad EA y ita HG(c)ad ALy atque ita (dj HK Vl.EiT 
ad KM t adeoque (e)& HG ad iM ( ob fi. ^ 
mila triangula GKH y LKM ) : ergo eft HG monjlr, 
ad AL y ut eadem HG ad LM> ideoque (Q e Prop.u 
AL aequatur EM : unde erit A M ordinata ad j/j, £/, 
diametrum y cui ordinatur etiam eius paraU f prof.^ 
lela BDy tranleuntem per concurfum tangen. y.El, 
tium £ y qualis, erit ip;a EIK ; unde & BD 
iecta ell bifariam in K ab ipfa fecameHMV. 

Qt E. D y . 
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a ex hufi 
frop, 

b ex bac 
frop. 



c cor. 1. 
buitts pr. 



^ ex pr. 



ti6 SECT.COKIC. 

t ■ I 

corollaria: 

I, TTInc fi per medium punctum K reflae 
XTl BD i iungentis duos contactus , traii- 
ciatur quaelibet refta HK fecans curvam in 
H, M, & EV ipfi BD parallelam, in V, 
erit in his punftis V, M, K, H, harmonice 
feAa , [ duiia enim fecante EAIH y iunga- 
tur AMy quae parallela erit redis BDy Ef ^ , 
alioquin iunda HM non tranjiret (a) per 
medtum pundum K contra bypothejtm ^ igi~ 
tur funt parallelae BDy AMy Ey , tdeoque 
FfF harmonice (b) feda erit in pundis V , 

M, Ky H. 

II. Si ex quolibet punfto V reftae EV 
parallelae BD ducatur fcAionis tangens VA, 
& ex A per medium punftum K reftae BD 
agatur refta AK , occurrens fe£Iioni in S, 
etiam iunfta V^Serit tangens; cum enim VH 
( tranjiens per medtum pundum K ,] harmo^ 
nice (c) fe(5Ia fit in V, fitque VA 

tangens , debet elEe tangens etiam VS ; fi e- 
nim alibi tangeret fupra, aut infra pundum 
S, refta iungens contaftus fecaret MH [ in 
pundo aliquo Z , nempe ] alibi quam in K , ubi 
fecat ipfam refta AS; fed (d) refla iungens 
contaAus fecat harmonice ipfara fecantem, ex 
concurfu tangentium duftamjergo [ etiam in 
fundo Zy nempe ] alibi quam in K fecare- 
tur HM in ratione HV ad VM , quae eadem 
iam eft, ac ratiq HK ad KM, id quod cft 
^pofhbile . 

UI. Hinc habetur) quod fi per idem a-; 

U:; 
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•liquod punftum K innumerae lineae SA, HM 
ducantur, & ex eorum terminis tangentes 
ducantur, invicem convenient, ( dummodo 
punftum K non fit centrum l'c6lionis ; tunc 
enim quaelibet paria tangentium, ex termi- 
nis .diametrorum du61arum per centrum, 
[ cum parallela ejjent ordtnaiis ad eaCdem 
diametros (a), utique etiam mutuo'\ parallela 
forent, neque invicem ulquam convenirent ) 
in eadem re61a linea EP, dudla parallela illi 
reflae BD,(quae per illud puudlum K bifa- 
riam fec^bitur ,) ex puncto concunus E tan- 
gentium ab illius extremitatibus ductarum 
BE, DE; nempe tam SV , AV, quam MP, 
HP conveniunt ad eamdem lineam VEP ; 
[cum enim AS non fit (bj diameter ^ cui ord:~ 
natur BD y utique tangens AV non erit eidem 
BD (c) parallela y adeoque nec parallela erit 
alteri VEP , quae ponitur aequtdtjlans reftae 
BD ; quare tangens AV occurret (d) re£lae 
VEP in aliquo pun^o V : re6la autein-. 
AS tranjit per medium (e) punSfum K-: iun^» 
gentis conta^ns BD ; ergo etiam SV (f ) fe(ii )~ 
nem tanget tn S y ideoque tangentes , du6iae 
ex terminis reClae SAy mutuo convenient in 
linea VEP . Eamdem ob caufam in eadem li‘ 
ne a VEP convenient quoque ^t angentes reli- 
quae y duCiae ex terminis re6lae HM; unde 
liquet .propojttum . ] 

IV. ’Vnde fi per focum F quaevis linea 
traiicsretur RS , tangentes ab eius extre- 
mitatibus duftae Rv' , SV convenient in V 
ad lineam lublimitatis EV , quae per con- 
(urium tangentium ex terminis ordinatae pet 
- * . . fo* 



a ex prl 
14 . 



b ex hy* 
potbeji, 
C ex pr. 
14 . 

d ex Scb^ 
prop. 3 1 . 

/. Flem» 
t ex hy- 
potheji . 
■f ex fOr, 

2 . 



Fig. loy» 
1Q9> 
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Jig. io8, 
209* 



'SL eor. I. 
t> cor. 4'. 

r* 35- 

c cor, 2. 
Trop.^4. 
d cor. 2. 
jprop. 34. 



c cor. 3. 
frop. xg. 

f ^ r/. 

£^ri«. 



12 * SECr.COKIC. 

focum duarum , deducitur parallela ipfi ordi- 
natae « de qua dictam eil in prop. 19. de 
Parabola, & in cor. g.pr. 29. de Ellipri 
Hyperbola . 

PROPOSITIO XXXVI. 

E X foco F cuiufvis Conicae SeAionis du6Hs 
ad curvam duobus ramis , FB , & 
ex ipfis pundlis A , B duAis tangentibus 
BD , AD convenientibus in D , iunfta DF 
bifariam fecabit angulum AFB ab iplis ramis 
contentum . 

Occurrat DF Seftioni in R , S , ac re- 
Aae BA » quae iungit contadlus , in I ; du- 
^lifque tangentibus RV,SV, hae convenient (a) 
cum ipfa BA in eodem punfto V , idemque 
pun6him V erit ad lineam fublimitatis EV (b): 
quare dualis ad ipfam lineam fublimitatis 
perpendicularibus. AH » BP > erit ut BP ad 
AH , ita(c)BV ad VA % fcd quia BV har- 
monice (d) Je<fta eft in punftis B»I,A, V, 
cft BV ad VA , ut BI ad IA ; ergo [BP ad 
AH ejl y ut BI ad IA , ideoque ] erit Bl 
ad IA , ut BF ad FA , quae funt pariter , 
ut BP ad AH , cum fit tam BF ad BP , quam 
FA ad AH in eadem ratione FN ad NE (e). 
Itaque Angulus Ai B fecatur bifariam a re- 
cta DF , cum bafis AB fecetur in I io ratio- 
ne (0 laterum trianguli ABF . Q. £. D. 
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COROLLARIA. 

I. T Tinc fi rami ex foco fint in directum., 
Xj. ut refultat per quamlibet rectam SR 
per focum traductam , duAis ab cius extremis 
tangentibus SV , RV convenientibus cum li- 
nea fublimitatis in V, iuncta VF erit ipfi RS 
perpendicularis , quia anguli SFV ,RFV duo- 
bus rectis aequantur, quorum medietas eft 
quilibet angulus VFS, aut VFR re6ius,uti 
de Parabola oftenfum elt fupra(a). 

II. Per quodlibet pumilum A curvae in- 
terceptae inter terminos R, S rcftae per fo- 
cum traduAae , ducatur alia tangens AT , oc- 
currens tangentibus RV , SV ad puncta G , 
T , iundae ad focum rectae GF , TF an- 
gulum rectum GFT comprehendent , quia 
angulus GFA erit (b^ medietas anguli RhA, 
& angulus A* T (c) medietas anguli AFS, 
adeoque GI T eft medietas, duorum redo- 
tum, quibus (d> aequantur RFA, AFS,. [ fro- 
indcque reClut erit angktut GFT . J 

. 'PROPOSfTIOv XXXVIF. 

E X tangente Hyperbolae ANR ad verticem 
cuiul vis • diametri NQ^ fumantur hinc in- 
de prtes NA ^ NR -aequales fenudiametro 
coniugato CG , five quarum quadrata fint ae- 

J juaiia quartae parti teflangifii fub ttanfver- 
o latete QN, & fub re< 3 o NS, tum ex cen- 
tro C iunftae GA, GR utcumque producan- 
tur > bae ad, Cwivam hyperbolkian fcmper 
, I pro- 



a cor. 9. 
frop. 19. 

Fig. no. 

III. 

b per ba^ 

«c prop. 
c per e- 
amtiem . 
d 13 . /. 
Etenu 

- \ 

Fig. 112. 
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IJO SECT. COKIC. 

propius accedent» quam pro quolibet dato 
intervallo P, numquam tamen cum ipfa con» 
Venient . Dicantur autent hae redae 
ii ipfius Hyperbolae « 

Ordinata enim ad eamdem diametrum 
reda MKV parallela tangenti» fecante dictas 
redas alymptotos in D , Z » erit [ D.K nd CKy 
9. cor. I. ut AH (a) ad HCt feu j quadratum DK ad 
prop. 4. quadratum CK, ut (b) quadratum AN» quod 
yi.El. eft quarta (c) pars rectanguli QN.S» adqua- 
b dratum NC » quod eft pariter quarta pars qua-. 

drati QN» adeoque ut rectangulum QNS ad 
c ex Ay- quadratum QN » five ut (d) redum latus NSi 
fotbejt. ad tranfverfum QN » quae pariter eft ratio 
d I. Vr. quadrati ordinatae MK(e)ad redanguIuniQKN: 
Elem. quare Cum fit totum quadratum DK ad to-* 
e cor. 6 . tum quadratum CK » ut quadratum MK ex 
prop, 5, priori ablatum» ad redangulum QKN fum-. 
f 19. F; ptum ex pofteriori , refiduum (f) quoque il- 
Elem, lius ad refiduum huius , nempe (g) redan- 
g 5. II. gulum DMZ ad quadratum (h) CN erit in 
Elem. eadem ratiorte quadrati AN ad CN:. Vnde 
h 6. /A patet » elTc didum redangulum DMZ aequa- 
ELem. le (i) quadrato AN» fi\re, redangulo ANR ; 
i 9. V. ergo ut MZ ad NR » Ita (k) AN ad DM , 
Elem. cftque femper prima [ MZ maior KZ ^ adeo- 
k que } multo nxaior fecunda [ HE ] ; ergo & 

Elem. tertia [ AH ] maior eft quarta [ D.M, ] ; k 

deoque cum produda in infinitum Hyperbola 
femper maior » ac maior MZ ipfa NR » 
etiam AN femper multo maior evadet inter- 
vallo DM » quod continuo minuetur ininfini*^ 
tum j uti. crefqit magis , ac mi.gis..in infinituru 
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ipfa MZ ; ita ut ratio illa AN ad DVT maior fie- 
ri poflit qualibet data ratione AN ad P, ii- 
ti maior eadem ratione poteft fieri ratio MZ 
ad NR ; quia crefcere poteft in infinitum, 
tam ordinata MK Hyperbolae , quam ordina- 
ta ZK trianguli, & ipfarum quaelibet , ac 
multo magis utriufque fmnma MZ evadere 
poteft maior qualibet data, in maiori re- 
ceffii a vertice N ipfius Hyperbolae . Acce- 
dit ergo CA magis, ac magis ad curvam Hy- 
perbolae NM , a qua minori femper intervallo 
DM diftat,quod minus efie poteft quolibet 
dato P, nec umquam cum ipfa penitus con- 
curret , quia femper punthim M aliquo mo. 
do diftabit a punfto D, ut efle poftit reiftan- 
gulum DMZ aequale quadrato AN, uti iam 
eft demonftratura . 

COROLLARIA. 

T. Aedem reftae Afymptoti ultra angulunv 
JC/ C continuatae abfeindent pariter ex 
oppofiti verticis tangente re^as QE , QX pri- 
oribus [ AKy HR ] aequales, ob fimilitudi- 
nem (a) triangulorum QEC, CAN, [ itemque a 4. FT. 

, CHR ] , quorum aequalia- funt latera 
[homologa] QC , & CN: unde patet ipfaf- 
met CE, CX evadere eodem modo Afympto- 
tos oppofitae Hyperbolae QI , cuius idem eft 
ktus-tranfverfum, & latus re<ftum. 

II. Quaelibet uni afymptoto- parallela 
BH intra angulum ACR dufta , Hyperbolae 
©ccurret ; quia intervallum paralidarum i- 
dem Icmper manet , dum intervallum Hyper* ' 

Ii bo-. 
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bolae ab afymptoto fipmper minos evadit 
quolibet dato . 

III. Multo magis quaelibet BC angulum 
ACR dividens, Hyperbolamlecabit ; quippe Cn 
ius diftantia ab afymptoto femper augebitur , 
dum Hyperbolae diftantia fubinde minuitur.- 

IV. Patet aequalia elTb re<Sangula DMZ, 
d m z a portionibus quarumlibet parallela-, 
rum diametro ordinatarum , per Hyperbolae 
curvam, &per afymptotos feclis, contenta; 
quippe fingula (etiam DVZ, & d u 2 ) qua- 

a ex de- drato AN funt (a) aequalia . 
monfira. V. Etiam partes hinc inde acceptae in- 
buiuf^r. ter curvam, & afymptotos , nempe DM , 
& VZ aequales funt ; nam {ob parallelas AKf. 
b cor. 2. DZ i quas fecat diameter QCK ^ eji AH ad 
prop. 4. HR i ut (b) DK ad KZ ; unde ] ut AN (c) 
VI. EI. aequatur NR, ita DK aequatur KZ, &or- 
c per ha- dinata MK eft aequalis KV , adcoque & re- 
nc prop. liqua DM elt aequalis VZ . 

VI, [ Si retlus Jit angulus afympt(,ticut^._ 
ACR , Hyperbola MKV aequilatera ertt ; 
(irculus quipje radio HA y vel HR defcri- 
d ex :^I. ptus {dy tranjibit per pun flim C y ideoque 
III. EI. midiameter tranfverfa CH etequabiiur HA y 
c ex hac femidiametro coniugatae (ej CGyunde{Jb 
prop. Otequilatera, eJl Hyperbola MHV . ] 
f ex cor. Vil. [ Et vicifflm , Ji aequilatera Jit 
7.pr. 25. Hyperbola MHVy reiius erit angulus afym~- 
g ex cor. ptoticuf ACR ; cum enim fe midiameter tran- 
q.pr.i’^. fverfa CH aequari debeat femiconi^gatae 
h ex bac CG {g)i'vel. HA (h) yuut HJR ; circulus radia 
prop. HA y aut HRdefcriptus,tranJibit per putVium 
1 ex -^i. Qi reStufque provtde (\) erit anguljit ACR. ^ 
HI. EI. , ' ERO- 



1 
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PROPOSITIO XXXVIIL - 

S I quaelibet recta TD Hyperbolatn dlibi 
contingat, velut in V, occuirens alym- 
ptotis in T , D, erit TV aequalis VD, & 
cuiuslibet quadratum aequale pariter quar* 
tac parti rectanguli fub diametro ICV.dfc 
eius latere recto VP contenti. 

Qiiahdo eninr hoc hon evehiret j fum- 
ptis hinc inde VG , VB, quarum quadrata 
aequarentur quartae parti dicti rectanguli , 
iunctae CG , CB eflTent (a) afyinptoti ; id 
quod eft impoflibile ; nam fi CG cadat ul- 
tra CT , ab ipfa magis , ac magis divertet 
in infinitum producta ^ adeoque non accedet 
curvae hiperbolicae , ut facit afymptotus (b) 
CT ; & fi cadat intra angulum afymptoti* 
cum TCD , ut recta CB , haec producta-, 
fecabit (c) ipfam hyperbolam ; adeoque non 
erunt CG , CB afymptoti ; ergo ipfae portio- 
nes VT , VD , hon vero ipfis maiores , aut 
minores , continebunt quadratum aequale quar- 
tae parti reftanguli fub latere tranfverfo IV, 
& latere re<?lo VF contenti i unde invicem 
1'unt aequales. Q. E. D. • 

COROLLARtA* 

1. /^Rdinata pariter ad diametrtim CV re* 
• V-/ fta LKO parallela tangenti TD, oc- 
currende afymptotis in P, S , erit rectangu* 
ium PLS j aut POS aequale panter Quadra* 
i 3 to 



Fig.ti^. 



a pcf‘pf‘. 
praeted. 

b ex eit“ 
dem pr. 

G ex cor. 
3 . prop. 
praeced. 
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prop. 
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prop. 4. 
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d cor. 1. 
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e cor. 2. 
prop. 2^. 
VI. EI. 



IJ4 SECT. COKTC. 

to VT , quemadmodum fimile quid demon- 
ftratum eft propofitione praecedenti. 

II. Hinc pariter interceptae inter cur- 
vam 1 & afymptotos PL , OS funt aequales ; 
unde quaecumque recta PS fecetHyperbolam, 
& alymptotos > eius portiones curvae , & 
afymptotis interpofitae aequales evadunt ; 
nam bifariam leda OL in K , & iunfta_* 
ex centro diametro CK , occurrente Hyper- 
bolae in V , ac per V ducta ipfi OL paral- 
lela TVD erit (a) tangens , in V bifariam (b) 
fecta , [ quemttdmodum etiam in K (c) bifeCla. 
erit tangenti parallela SP ] ; & rectangula 
PLS , POSrd) quadrato TV , aut VD aequa- 
buntur ; Vnde [ Ji ab aequalibus KP , SK 
auferantur aequales femiordtnatae KL , KO j > 
portiones PL > OS debent aequales efle . 

III. Conftat ex di6Hs in hac propofitione 
unicas elfe afymptotos CT , CD , nec poflfe 
alias afymptotos eidem Hyperbolae allignari* 

PROPOSITIO XXXIX. 

S I quaelibet QO Hyperbolas oppofitas fecet , 
occurrens alvmptotis in E, Z, du< 5 Ia per 
centrum diametro ICV eidem QO parallela » 
erit rectangulum EOZ aequale quadrato fe- 
midiametri CV . 

Ducatur tangens TVD > & per O ipfi 
tangenti parallela ordinetur OL eidem dia-, 
metro, quae afymptotos fecet in P, S. Ra- 
tio rectanguli EOZad rectangulum SOP com- 
ponetur rationibus (e) laterum EO ad OP » 

( ideft 
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l ideftCa)CV ad VT), & ZO ad OS , ( nem^ 
pe(b) CV ad VD ) ; fcd & ratio quadrati CV 
ad rectangulum TVD , ideft ad quadra tufn_. 
VT ex iisdem (c) rationibus componitur ; er«o 
Ut rectangulum EOZ ad aliud SOE , ita qua- 
dratum CV ad quldratiim VT ^ [ '^.permu- 
tando ) re(f angulum EOZ ejl ad quadratum 
ut redangitlum SOP ad quadratum VT ] ■ 
Sed (d) rectangulum SOP aequatur quadrato 
VT y ergo & redbngiiliim EOZ quadrato 
CV aequale erit . Q. E. D. 

COROLLARIA* 

i. Qlmiliter oftendetur rectahgulum 2 QE 
quadrato CI ^aeqUari , quod CV qua- 
drato aequale elt : linde aequalia erunt re- 
ftangula EOZ > & ZQE , & re6tae OZ,QB 
erunt pariter aequales ; quia hprum reftan- 
gulorum aequalitas dat rationem laterum EO 
ad EQ^aequalem (e) rationi QZ ad ZO y unde 
componendo, OQ^ad erit, itt OQ^ad ZO ; 
quare interceptae afymptotis ^ & utraque 
KypdrbolaQE (f), & OZ aequantur, ficut e- 
tiam OE , & aequabuntur , ficut & re- 
ftangula QEO , QZO aequalia erunt [ tum 
mutuo , tum etiam reElangulis EOZ y ZQEy 
uel quadrato CV] * 

II. Et quia dufla etiam qualibet alia_* 
0 7.eq eidem diametro VCI parallela, erif' 
pariter (g) re^angulum eoz , aut zqe , feu 
q.e o , aut q z o eidem qUadratO CI aequale , 
erunt ergo invicem aequalia quaelibet rcftan- 
guJji EOZ } e o z , a portionibus redarum 
I 4 aequi-* ' 



a 4. V/. 

Elem, 
b per C’ 
amdem . 
c cor. 2. 
prop. 23. 
P^hEU 

d ex cot** 
i.pr.^8. 



e i 6 . Vh 
Elenu 

£ g. J\ 
Elenu 



g ex cor, 
1* 
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aequidiftantium , interceptis Hypcrbola utra* 
que ) & afymptotis , contenta > & partes 
oz ) qe aequales rcfultabunt} nec non eo> 
& zq. 

PROPOSITIO XL. 

Tig. 115. QT in eadem Hyperbola , vel in oppofitis duo 
116* i 3 puncta O » V accepta fuerint y ex qui- 
bus rectae OS , VD invicem parallelae du- 
ctae fuerint, ad afymptotos terminatae , nec 
non duae aliae OP, VT pariter invicem pa- 
rallelae ductae fint ufque ad easdem afym- 
ptotos , erit rectangulum SOP aequale re- 
^angulo DVT. 

luncta enim reAa OV , quae afymptotis 
occurrat in I , L erunt interceptae OI , 
a cor, i. VL (a) aequales, nec non OL , & VI ae- 
j/r. 38. quabuntur ; ergo OL ad VL eft, ut VI ad 
OI ;fed ob limilia triangula [ OPL, VTL^ 
& VDI i OSI ] eft OPad VT , quemadmo- 
b 4. VI» dum(b)OLad VL, atque VDadOS, ut (c) 
Elem. VI ad OI ; ergo OP ad VT eft , ut VD ad 
c 4. VI. OS; quare (dj reftangula SOP, DVT ae- 
Elem. quantur. 
d \6. VI, . 

Elem. COROLLARIA. 

Fig. 117. I. Ql per quaelibet puncta Hyperbolae V , M 
>3 ductae fint ad afymptotos parallelae 
VT , VD , & NR, NA, erk parallelogram- 
mum RNA aequale parallelogrammo TVD ; 
e ferhet- nam quia haec rectangula funt (e) aequalia) 
nc fro^, - - [ erit 
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[ erk RK ad TVy ut reciproce (a) VD ad a 16. Vt» 
NA: iam <vero angulus Tl^D aequatur (b) Elem. 
angulo TCDi angulus RNA{c) aequatur b 34, I. 
RCA; ergo cum. angulus TCD idem Jit eum Elem, 
RCAy etiam angulus TFD aequabitur RKAy c per e* 
adeoque ] etiam aequiangula parallclogfamma amdem , 
£TKD, ob aequalem laterum reciproce d 14. K/. 

comparatorum rationem , aequalia (d) erunt. Elem,' 
r II. Vndc & triangula CNR, CVT,' eorum e 34. T, 
parallelogrammorum dimidia(e)aequari debent. Elem, 

III. Hinc feinper ratio ordinatarum ad f per ha- 

afymptotum NR, VT alteri afymptoto ae- nc prop, 
quidiflantium y eadem eft, ac ratio diftantia- gexco,i, 
rum , 'reciproce fumptarura CT , CR, ob hexco.a, 
aequalia illa (f) rectangula y aut (g) paral> i 14. > 
lelogramma, vel triangula (h) fupradicta , 15. Ff. 
quae circa aequales angulos la'tera habere de- JEUnf, > 
bent (i) reciproce proportionalia . - k ev pr» 

IV. Ductis tangentibus PNM, HVG ad 38. 
afymptotos terminatis, quae bifariam (k) fe- lexco,i. 
ctae funt in contactibus N, V, erunt quo- m ex cor» 
que triangula CPM , CHG huic fpatio alym- 2. 
ptotico infcripta , invicem aequalia , quippe n cor, t, 
dupla parallelogrammorum aequalium (1) prop, 4. 
RNA, TVD, reu quadrupla triangulorum F/. EI, 
aequalium (m) CNR, CVT. [ Nam ob paraU o ex pr» 
lelas NAy PC, ejl EM ad MN, ut (n)CM 38. 

ad MA: ejl vero PM (o) dupla MK ; ergo p i. FT. 
etiam CM dupla erit MA , vel AC ; quare Elem. 
triangulum CKM ejl (p) duplum trianguli q 34. T» 
CKAy feu aequale parallelogrammoRH A {q): Elem. 
fed triangulum PCM e fi (r) duplum triangu.. t 1. 
ii CHMy ob PM duplam MH. ( 0 , *^i- JE/en». 

angulum ■ PCM • duplum ejl pantllelogrammi f ex dea 

RHA > mottfir» 
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138 CONZC. 

KKA i feti quadruplum trianguli CKR . So* 
dem modo triangulum GCH duplum oflende* 
tur paralleln^rammi TFDt vel quadruplum 
trianguli CVT . ] 

V. (^adrilatera mixta RNVT,&ANVD 
funt invicem aequalia « nam ob aequalita> 
tem (a) paiallelogrammorum TVD j RNA > 
communi abiatoCRXDs eft TVXR aequale 
ANXDj & adiecto utrinque trilineo VXN > 
fit RNVT aequale ANVD. 

VI. Item fector hyperbolicus CVN ae- 
quatur cuilibet ex dictis quadrilateris RNVT* 
aut ANVD; Nam ob triangulum RCN aequa- 
le (bj CTV , dempto utrinque triangulo CRZ , 

[ eji quadrilineum VTRZ aequale triangu-* 
lo ZCN,] additoque trilineo VZN, refultat 
VCN fector aequalis ipfi RNVT, aut huic(c) 
aequali ANVD. 

PROPOSITIO XLt. 

S I Hyperbolae NV , GHfint inter afympto-* 
tos ACE , & CT , quae angulos ACT , 
TCE fibi confequentes binis reftis aequales 
comprehendunt, & illas curvas fecent re- 
giae NH, VGuni afymptotorum ACE paral- 
lelae , fecabjintur ab alia afymptoto CT in 
pungis R, T in eadem ratione. 

r I 

Nam ordinatae NR, VT funt , ut recipro- 
cae diilantiae (d) TC , CR,in qua pariter ratio-, 
ne erunt (.e) aliae ordinatae RH, TG; quare 
[J^R ad l^T erit yut RH ad TG ] & permutan- 
do, erit NRad.RH , ut eft VT ad TG . Q.E.D. - 

CO' 
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COROLLARIA. 

I. T Tlnc quadrilatcrum RNVT adquadrila» 
X X terum HRTG erit femper in eadem 
ratione NR ad RH, eo quod omnes redae 
in utroque ordinatae» ipfis NR, & RH pa- 
rallelae i [ ex quarum fumma componi conci- 
piuntur quadrilinea RHVT i HRTG)] funt 
in data ratione [ KR ad RH,] 

II. Et iundis ad centrum C redis NC» 
VC, GC, CH erUnt pariter fedores CNV , 
CGH in eadem ratione ; utpote didis quadri- 
liiieis RNVT, & RHGT aequales (a). 

III. Si ex pundis N , H agantur 
tangentes Hyperbolarum ad afymptotos 
produdae , cxiftente NH afymptoto ACE 
parallela , convenient tangentes ad idem 
pundum T alterius afymptoti ; Nam quia 
[ HR ejl parallela EC y erit HE ad HTy 
ut RC ad RT ; quare Jicuti ]HE(b) aequa- 
tur HT, etiam CR aequabitur RT, & quia 
AN (c) aequatur NT , pariter CR eidem RT 
aequatur; quare utrinque refpondet eadem 
RT aequalis CR : unde idem eft pundum T, 
in quo duae illae tangentes conveniunt. 

IV. Et fi ex eodem pundo T unius a- 
fymptoti agantur Hyperbolarum tangentes 
THE, TNA, iungens contadus HN alteri a- 
fymptoto ACE parallela erit; Quoniam u- 
traque illa tangens bifariam (d) fecatur in 
contadibus H, N ; ideoque latera TE, TA 
proportionaliter fedafunt ab ipfa redaHN, 
quae propterea parallela (e) erit bafi EA . . 

V.Ipfa- 



a cor, 6 ,. 
pr. prpc. 



b ex pri 
38. 
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: r I>r c CAT , CTE illrS 

a r. VI. afympfoticts fpatiisii>fcripta,[f««A-»r,„,/a) 

Elem. bafes , C£, ] erunt femper in data ratior 
K quibus proportio- 

proT. AC, & CE; idqui «U„ m 

[ cr£, CfK ] ad idem punctum 
n.jzi. £ ] minime concurrentibus eveniet, quia in 

quolibet afymptotico fpatio eiufdcm Hyper- 
^lae inlcripta triangula [ CyfT, CFK Ipet 
c cor. 4. luas tangentes dcqualia (c) funt. 

Ir. 40, 

PROPOSITIO XLII. 

Fj*£. iig. fecundam diametrum HI, priori dia* 

® ^ kJ metro tranlvcrfae NC^, coniugatam fiant 

duae oppqfitae Hyperbolae HK , IF * quarum 
vicirsim lecunda diameter coniugata fit ea- 
dem NQ, erunt harum quatuor fectionura 
communes afymptoti . Vocentur autem hac 
pariter Sellionei contugatae , 

Ductis tangentibus NT , IT convenlefr- 
cl ex fr. tibus in T , quae erunt parallelae (d) ordi- 
14. natis diametrorum NQ, HI , adeoque & 
coniugatis femidiametris CI , CN , iuncta CT# 
erit alymptotus communis utrique Hyperbo-* 
lae NV , IF , quia cum fit CNTI parallelo* 

> -eft NT quadratum aequale (eV 
l.tl. quadrato CI, feu quartae parti (f) rectan* 
f/q/? cor. guii fub tranfverfo latere QN, & eius la- 

& fimiliter tangens IT aequalis 
* // * alteri Hyperbolae coniugafo' 

roLi. 1. CN , continet quadratum aequale (g) quar* 
fr. 12. tae parti rectanguU fub tranlVerlb latere HI * 

& rc- 
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& recto fibi correfpondentc comprehenfo; 

?c fimiliter ducta alterius oppofitae Hyper- 
bolae HK tangente HA parallela ipfi IT > 
ac producta tangente TN , concurrente cum 
HA in A> erit HANC parallelogrammura 
ipfaeque tangentes NA, HA aeqqales erunt 
coniugatis fen>idia metris fibi oppofitis CH , 

CN ; unde & iuncta AC, erit hifce Hyper- 
bolis afymptotus (a) coitnnuns. Igitur ipfac a ex 
TCX, ACE funt coinnrunes afynvptoti harum 37. 
quatuor Tectionum, quae invicem (oniu^atag 
dicentur . Q; E. D. . ■ 

COROLLARIA.' 

I. xYngens contactus NI, cum evadat dia* , 

X meter parallelogrammi CNTI , bifariam' 
fecabitur ab alymptoro GT in R, ,quia CT 
eft alia diameter eiufdem parallelogrammi . ^ 

II. Et quia NI aequidiftabit (b) alteri 4 * 
afymptoto AE, etiam quaelibet alia VF iun- fraeced, 
gens contactus aliarum tangentium PF, PY c ex pr, 
ex eodem aliquo puncto P communis afym- pyaeced, 
ptoti deductarum, ii^imet AE aequidiftabit, deA: cor, 
& bifariam fecabitur in 2 , cum fint in ea- x, 

dem ic) ratione NR ad RI , aq VZ ad ZF, ex cor^ 
[dr HR (d) aequerur.Rl ]• . . ■ 2: 'buifft 

III. £t quiafoF FF ad F M vt4t (e) PZ ad jr.^drtrl 

ZC } y etiam CP bifariam fpcta. eft in 2 VI. Et, 

tangens PFM eft bifariam (f) fefta in F , f ex pr, 
erunt [ latera CZ < ZF' trianguli €ZK 0equa„ gg. 

lut laterihuf PZ , ZF triangule VZ F ; aequati,; g j . |L 
fur t (tutem {g) anguli CZZy PZF } -igitur e,; Elem.^ . 
tifim (h) aequ(Uet erunt (t»£vU CK2 , PFZ ^ h ex 4. iT. 

Jeu EI, 
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a 28. I. feu alterni CVF , TEV ^ adeoque (a) CV pa- 
Elem, ratlela erit tangenti PF , Eodem ratiocinio 
triangulis CZF ^ PZV applicato ^ ojlendetur ^ 
etiam redam CF e jie tangenti PV parallelam^ 
erunt igitur ] CF , CV ductae ex centro ad 
contactus, 'parallelae tangentibus PV, PF ; 
'adeoque erunt femidiametri coniugatae harum 
Hyperbdlarum , quia PF aequatur CV fibi 
‘ - parallelae , & PV aequatur parallelae CF, 

b ex 'pr, unde CV aequidiftat ordinatis (b) ad diame- 
14. trum CF, & CF aequidiftat ordinatis ad(c) 
c ex ea- diametrum CV . 

dempr* IV. Haec parallelogramma CNTI , CVPF 
femper erunt aequalia , ficut aequantur tri- 
d cor, a. angula (d) CNR , CVZ, quae funt quartae 
prop.^o, partes dictorum parallelbgrammorum . 

V. Et quodvis parallelogrammum RL- 
Eig. 120, SM iifdem Hyperbolis coniugatis infcri- 
ptum, contentum ab ipfaruni-tangentibus per 
terminos diametrorum coniugatarum ductis 

* erit aequale cuilibet alteri infcripto paral- 

• V.' lelogrammo ATEX ab aliis tangentibus, 

■ per terminos aliarum diametrorum coniuga- 
- tarum ductis, comprehenfo; Haec enim pa- 
C cor, 4, rallelogramma erunt quadrupla aequalium (e) 
tropi 40, triangulorum CLR , CAT , five aequalium (f) 
fest cot- parallelogramraorum CVRF , CNTI. 

^ . VI. lunetis quoque contactibus ad ter- 

■ ' minos coniugatarum diametrorum politis , 

. • fiet parallelogrammum KVFG aequale alteri 

• HNIQ; funt enim haec parallelogramma 
g ex (or, medietates aliorum RLSM , ATEX invicem , (g) 
e, aequalium; quippe & triangula CNI , CVF, 

quartae parces dictocuca • pacallelogrammo* 

. tum 



/ srKOP.sis, 14 j 

rurtiKVFGjHNIQ, medietates funt (a) paralie- a ^ 4 . Ji 
logrammorum CNTI » CVRF ,quae funt alio* Elem* 
rum RLSM , ATEX pariter quadrantes ; 

£ uude triangula CHI ^ CVF ^ quater fum- 
ftUi /eu parallelogramma HHIQj^ KVFGy 
medietatef funt quqier fumptorum parallelo- 
gr animorum CHTI t CyRF y feu medietates 
funt aequalium parallelogranmorum KLSM^ 

ater . ] 

EROPO5ITIO XLIII, 



_ \ 

E Tiam in Ellipfi y ut in Hyperbolis coniu- 
gatis, parallelograinma RLSM , ATEX, 
tangentibus ad terminos duaiuni diame- 
trorum eoniugatarum GV, KF, aut NQ, 
FII dufti? , comprehenfa , femper aequalia e- 
runt y ficut etiam funt aequalia parailelo- 
gran\ma eidem Ellipfi ini cripta KVFG , 
HNIQ^ex re61isiungcntibus terminos binarum 
diametrorum coniugatarum , 



Fig, X2I* 



lungantur duo punfta V , I , & ad dia* 
metrum NQ^ ordinata per V re<3a VP, feV 
cante tangentem' IT in Z; tum per I ad 
diametrum FK ordinata IB , qua^ tangenti 
VR occurrat in O , erit utique, , parallelo- 
grammum CVOR aequale, alteri .CPZI .quo- 
niam ytrumque duplum" (b) eft trianguli ipfig 
inferipti Cyi; at concurrente' 'feraidia metro 
CF cum tangente lE in D, & [lemidiameT 
tro CN cum tangente VL 'in Y » atque utra* 
que tangente ID , VL in‘ JE'} erit paralle- 
iogramwui» OCY^E ad CFRV,. ut hoc i, 
. ' 




\ 



b '41, L 

.Elenu l 

"ii 
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i 1. FT. pfum (a) dd CVOB y cum fint aeque alta » 
Elem. & coram bafes CD» GF, CB continue (b) 
bcor.ii. proportionales, & idem (c) ad 

frof. g. CNTI eft , ut hoc ipfum ad CP2I, ob pro- 
c I. VL portionales (d) bafes CY , CN , CP, & c» 
Eltm. amdenr horum parallelogrammorum altitudi- 
d cor. 5. nem ; ergo inter DCYiE» «& CVOB, vel huic 
frop.iS. aequale CPZI tam ell medium proportionale 
Ci RV, quamCNTI;ergo haec duo funt aequa- 
lia ; funt autem quartae partes parallelogram- 
rum RLSM, & ATEX j orgo haec pariter 
funt aequalia , & horum dimidia funt in- 
ferrpta reliqua KVFG, & HNIQ^, ( ut tri- 
* ?4* angulum GFV eft (c) dimidium CFRV, & 

E!em. .triangulum CNI^ dimidium eft (f) CNTI, 

f per e- qu^e triangdila funt pariter quartae partes 
a mi em tai^torum parallelogrammorum Ellipli inteti- 
prop. ptorum ergo haec pariter parallelogram- 
ina Infcripta funt aequalia, uti etiam ae- 
quantur alia circumferipta . Q. £. D. 

g I. VI. C O R O L L A R I A. 

Elem. ~ . 

h per e- I. T) At et Cfle FC divifant ifi B proporfio- 
Amd.pr. J nqliier, ac NG in P j quia DCYAE ad 
i ex (or. CVOB eft y ut idem illud ad CPZI huic ao* 
ii.pr.g. quale, i)deoqa6 [ckmjtt DCTj^ ad GVOBj 
lir defin. nt (g) DC ad CB , & ^ DCTM ad CPZI, 
lo.F*E/i at (h) TC ad CP ; ) ratio DC ad CB eft 
Jt ejt eot. eadem, ac YC ad CP: fed illa eft dupla (i) 
%.pr.i%. rationis FC iDd CB» haec autem du|^a (kji 
kr defin. rationis NC ad CP; ergo hae quoque (l) 
10 .V.EI. rationes FC ad CB* & NG ad CP iuntae- 
l r. ^aleSj Vndt quoties cooiugatae fiint dta« 
f/em* ’ me- 
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metri FKi VG, & pariter binae aliae co* 
niugatae NQ^» IH , ex termino V diametri 
VG dufta ordinata ad diametrum NQ.» & 
extermino I diametri IH, ordinata IB ad 
diametrum FK , 1 'ccabuntur proportionaliter 
diametri NQ_, & FK ab ipfia ordinatis , nam 
[ cum fit HC ad CP (aj , ut FC ad CB , e- 
tiam ] NQ_ dupla NC erit ad CP, ut FK 
dupla FC ad CB, five illa ad rellduum.PN, 
ut haec ad reliduum BF (b), 

II. Quin etiam li ex utriu^que diametri 
conjugatae terniinis N, I ordinentur fupcr 
alias coniugatas diametros Nh, IB , erunt 
hac diametri VG, FK in pun(JIis h,Bpropor' 
tionaliter feftae ; erit enim VC ad C h, 
ut (c) YC ad CN ( quia ordinata N h ell 
parallela (d) tangenti YV ), adeoque ut (e) 
CN ad CP, five ut (f) CF ad CB, ideoque 
YC ad Cb, ut FC ad CB, & VC ad re- 
liquam V h , ut (g) ipfa CF ad reli iuara 
FB ; ac duplicatis antecedentibus, VG ad 
V h , ut KF ad FB ; uri etiam dividendo , 
G b ad b V erit , ut KB ad BF . 

III. Erunt ergo rcftangula GhV, & 
KBF [ fimilia (b) , ut$ote quae latera ha- 
beant circa reddi , feu aequales angulos pro- 
portionalia i adeoque eruns in ratione dupli- 
cata (ij) laterum b V , BF , vel (k) CF, CFf 
aut ] ut quadrata ( 1 ). CV , CF , feu GV, 
KF , [ vel ut quadratum lateris tranfverfi 
CV ad (m) GF infiuum latus redum y] aut 
utlatiis tranIVerfum GV ad(n) fuum latus re- 
< 5 lum , five ut re£Iangulura G h V ad (o) quadra- 
tum N h, [aut ad quadroium I ^,]vel ut quadra- 

K tum 



a ex de- 
mo flr ut» 
b 19. F. 
Elem. 
c cor. I. 
prop. 4. 
FI. EI. 
d ex pr. 
14. 

e cor. 5. 
prop. 18. 
f ex cor. 
praeced. 
g 19. F. 
Elem, 
b def. I. 

F/. EI. 
i pr, 20. 
F/. EI. 
k ex cor. 
praeced. 
1 cor, 1. 
pr. 20. 
n.Ei,- 
mex cor. 
S.pr.i^, 
n ex I. 
Ff. Eli 
o cor. 2. 
pr. 13. 
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a cor, 7. tum IB ad (a) reftangulum KBF j [ icitur 
j?rop. 13. redangulutu GhV efl ad roilaagulum KBF ^ 
ut idem re6langulum G b V ad quadratum 
Hb ; idem quoque redangulum GhV ejl ad 
r exanguium KBF , ut quadratum IB ad 
b ex fr. reflangulum KBF ^ ] & ideo quadratum 
g.V.El. isih erit aequale (b) KBF reftangulo, qua« 
c cx ea- dratum vero IB aequabitur rediangulo (c) 
demp. GhV. 



PROPOSITIO XLIV. 



Flg. X2I. 



Q Vadrata duarum quarumlibet diametro-* 
rum coniugatarum IH, NQ_ aequantur 
^ quadratis axium KF , G V . 



Dufta enim ex I ordinata IB ad KF, & 
ex N ordinata Nh ad GV > erit quadratuui 
d 47. I. CN aequale (d) quadratis Nh , Ch ; quadra- 
Eiew. tum autem CI aequale (e) quadratis CB , IB ; 
c ler f- fed Nh quadratum aequatur (fj redangulo KBF> 
amdem . & IB quadratum aequale cft (g)GhV; ergo 
fexror.3. duo quadrata CN y CI aequantur reftangu- 
fr.frac- Io KBF cum quadrato CB , & reftangula 
ced. GhV cum quadrato Ch , adeoque [ ob qua- 
g ex eo- dratum CF aequale (h) redan^ulo KBF cum 
dem cor. quadrato CB > & quadratum CV aequale re- 
h ex 5. 61 angulo Q) GhV cum quadrato CV y eadem 
II. EL quadrata CN > CI J funt aequalia binis qua- 
i ex ea- diatis CF , & CV , & allumptis eorunu. 
dem pr. quadruplis , quadrata NQ , & IH aequabun- 
tur quadratis KF j & GV . Q; E. D, 



[ Scho" 
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H7 



[ Schnlmm, ] 

[ Theorematis huius veritas demonjlrata 
etiam eji in corollario 6 . propojitioms 25.] 

COROLLARIA. 

I. T TTnc quadrata duarum diametrorum co- 
Xl niugatarum aequantur quadratis alia- 
rum quarumlibet diametrorum pariter coniu- 
gatarum ; nam quaelibet horum quadrato- 
rnm paria aequantur quadratis utriufque a- 
xis . 

II. Quadrata etiam CF , & FV erunt 
aequalia quaeratis QI , & IN ; nam illa 
aequantur (a) duplo quadrato CF j & CV ; 
haec autem duplo (b) quadrato IC, & CN ; 
fed quadrata CF > & CV aequantur (c) qua- 
dratis CI , & CN ; ergo etiam GF , & FV 
quadrata lunt aequalia quadratis QI > & IN . 

PROPOSITIO XLV. 

A t in Hyperbolis y quadrata diametrorum 
coniugatarum IH « NQ_, ( fi fuerint 
inaequalia ) eadem quantitate inter fe dif- 
ferunt ^ ac bina quaelibet aliarum diametro- 
rum coniugatarum Kb y G V quadrata . 

Duftis enim ex N > & V inter afympto>« 
tos tangentibus ANT , LVR ) quae ipfis fe- 
Gundariis diametris IH y KF aequabuntur y 
nam NA aequabitur (d) femidiametro CH , 
K i & VL 



a Schol, 

gener, 
num. V, 
b Schol. 
gener, 
num. V. 
c ex hac 
prop. 

Fig. 122. 



d cor. 3. 
pr. 42. 
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a ex fr. 
38. 

b ex ea- 
dem fr. 
c ex 2. 
VI. £1. 



^ 47 - £ 
EI em. 



c 6. U. 

Elem, 

f 6. U. 
Elem, 
g 16. VI. 
Ehm. 
h cor, i, 
prop.-/^, 
VI. EI. 
i cor. 4, 
prop./^o, 

k i^.VI. 
Elem, 



148 SECT. CpHIC. 

Sc VL femidiametro CK > [ ideoque AHT j 
quae dupla (a) f/? HA y aequabitur IH ; & 
LVR > quae dupla eJl(b)VL » aequalis erit 
KF ; ] & a<?Vis in afymptoto CA perpendicu-r 
laribus NM , TB , atque VE , RD « pa- 
tet (c) fore AM aequalem MB , [ & DE ae- 
qualem EL ] ut AN aequatur NT f [ & RV 
aequatur V£ J ; unde differentia quadratorum 
CN > AN ) quae eadem eft j ac differentia 
quadratorunr CM > MA ( quia CN quadra- 
tum (d) aequatur CM > MN quadratis, & 
AN quadratum aequatur quadratis AM , MN j 
unde ablato communi quadrato MN , rema- 
net illorum quadratorum differentia eadem , 
quae CM , & AM ) erit eadem , ac differen- 
tia quadratorum CM } & MB > quae eadem 
eft , ac rt*(ftangulum (e) ACB . Similiter diffe- 
rentia quadratorum CV , & VL eadem erit, 
ac differentia quadrati EC a quadrato EL , 
five ab aequali ED , cuiufmodi erit (f) reftan- 
gulum LCD ; fcd redangula ACB » LCD 
lunt(g) aequalia 1 quippe [ob parallelas BT ^ 
DR, ] CB ad CD eft , ut(h)CT ad CR , 
adeoque ut LC ad CA ( ob aequalitatem (i) 
triangulorum CLR , CAT , quibus inelfe-/ 
debent , circa communem angulum C , la- 
tera (k) reciproce proportionalia ) ; ergo ea- 
dem eft differentia quadratorum NC)&NA, 
five CH , & quadratorom CV , VL » five 
CK : unde & eorum quadruplis affumptis ^ 
erit eadem differentia quadratorum QN > HI , 
ac quadratorum VG , KF. Q; E. D. 



[ Scho- 
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i Schoiium , ] 

Hoc Tbeofewd ctium ex coroll, 6> prnpi 
abunde liquet j cum enim tbf ojienfum 
> digerentium quadratorum ex qutbufum- 
que dtametrif contugatii aequalem ejje dtffcr 
rentiae quadratorum ex axibus , fequuur | 
quadrata duOruni diamefroYum coniugdtarum 
eadem quintitaie inter fe dtfferYe , ac bineu 
quaelibet aliarum diametrorum ioniungataruni 
quadrata ■. J 

PROPOsiTro klvL 

S Vraptis ih Hypeibblap afynlptbto diftantii? 

a, cetitfo CLi CO» CA continue propor- . 
tioPalibus i & hinc duftis iP i OK j AI al- ^^ 3 * 
teri afymptotb parallelis j Hyperbolani in^ 
ipfis punctis Pj K>’ I fecantibus ; erunt fpa-i a con 
tia Hyperbolica ipfis intercepta LPKO i prop.^6. 
OKlA j invicem aequalia - b ex Aj- 

potheJt>^ 

Completis parallelogtammis CLPR * CO- ^ 

KS > CAIM, produdifi^ue AI, RP convenien- , 

tibws ih T , quae refultant parallelogramma 
CLEM , COKS i CATR , erunt fimilia ; 
nam ut AC ad CO , ita(a)OK ad AI ; Sed e 34 * ^ 
AC ad CO ert i ut(b)CO ad CL , ergoCO Piem. 
ad CL eft , ut OK a^ AI , Cve (c)ut CS ad ^ 3* 

CM j ergo CLEM j & COKS fuht (d) fiihilia * pr. 4 °* 
Pariter eft LP ad OK j five (e) CR ad CS ^ g ex hy- 
ut(f)OC ad CL , hoc eft ut(g)CA ad CO: potbeJt. 
ergo etiani CATR fimile eft eidem. COKS , b 
adebque (h) & alteri CLEM j quare (i) diame- Elem. 
tci Ct per reliquos angulos, E , K *ranfir •, i 26. VE 
- K 3 ^iun- Elem, 
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& iun< 51 a PI erit quoque diameter parallelo* 
gramini PEIT , ab ipia CET bifariam fefta 
in X ; unde erit PI ordinata Hyperbolae ad 
diametrum CKX , tranfeuntem per verticem' 
K fegmenYi Hyperbolicl PKI . Ab aequalibus 
ergo triangulis CPX , CXI ablatis femi-hy- 
perbolis aequalibus PKX , IKX , remanebunt 
aequales feftores CPK , CIK : fed ipfis ae- 
a ccr, o. quantur (a)fpatia Hyperbolica LPKO, OKIA; 

40. ergo jj^ec quoque refultant aequalia . Q^E.D. 

COROLLARIA. 

I. QT pariter fumantur in afymptoto CA ad 
Fig. 124. CO , ut quaevis alia CD ad CL , du* 

flis inde parallelis alteri afymptoto AI , 
OK , & DQ^j LP , resultabunt aequa- 

lia fpatia Hyperbolica AIKO % & QJ)LP ; 
fumpta enim CN media [ proportionali ] in- 
ter extremas CA , CL , [ tjuae quadratum 
b 17. VI. habebit par (h) reClangulo LCA , feu huic {c) 
Eleni. aequali OCO j^adeoque & [ media erit pro^ 
c ex hy- porttonaltr ] inter (d) medias CO » CD ; & 
pmh. & ord'nata NV, erit fpatiuui lANV (e) aequale 
16. VI. VNLP ] jiec non KONV(f) aequale VNDQj 
Elem. ergo reliquum AIKO aequabitur QDLP. 
d 17. VI. II. .Et fi fumptae fuerint quotlibet di- 
Elem. ftantiae continue proportionales CA , CO,' 
e per ha' CN , CD > CL &c. , ordinatis correfpondcntibus 
Mcprop. rdultabunt fg) aequalia fpatia Hyperbolica lis 
f per e- 'iiterpolita lAOK , KONV , VNDQ_^ , QD* 
a ni d evt LP , &c. 

prnp. III. Quoniam fi duplicata fit ratio LC 

g per ha- ad CN rationis DC ad CN [ /eu fi ratio 
iic pr, LC 
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LC ad CH ‘compojtta Jtt ex duahut aequa- 
Itbuf rattofubus LC ad DC ) & L/C ad CN > 
funt cvttttnue (a) proportionales CN ) CD ) CL; 
aequabuntur fpatta (b^ QL>LP > unde ] 

erit fpatium VNLP diip um VNDQ^; Et ii 
efiet triplicata priniu ratio fecundae , [ Jeu 
/{ ratio LC ad CH c mponeretur ex trtbus 
aequaltbut rationibus LC ad CF , CF ad CDy 
& CD ad CH j continue forent (c) proportio- 
uaies CH j CD y CF , CL, adeoque aequa- 
ri deberent fpatia VKDQ^ , QJJFG , GF- 
LP ; quare J ciret primum fpatium [KN- 
LP.] triplum fecundi [ yHDQ^] , to- 
tidem enim aequalia fpatia contineret > 
quot aequalibus rationibus eius ratio [«e»z- 
pe ratio LC ad CH ] componeretur ; Hinc 
[ fpatium VHLP tam multiplex ejl fpa- 
tii yHDQ^ quam ratio LC ad CH multiplex 
eft rationis DC ad CH y /eu fpatium^ 
VHLP eft ad fpatium VHDQj ut ratio LC 
ad CH ad rattonem DC ad CH '; & genera- 
tim ] quodJibet fpatium KOLP cfl ad aliud 
fpatium QpLP) ut ratio LC ad CO> eft ad 
rationem LG ad CD j iuxta quantitatem lo* 
garithinicam proportionum. 

IV. Quae diifta funt de his fpatiiS) va- 
lent etiam de femoribus Hyperbolicis ICK y 
QCP) VCQ_ &c. quae correfpondentibus 
fpatiis afyraptoto adiacentibus funt femper (d) 
aequalia. 

V* Patet autem, totum fpatium inter 
cUrVam Hyperbolicam , & eius afymptotds 
interieflura, & in infinitum produftum, elTe 
infinitae magnitudinis , quia cum poftint ra- 
K 4 tlo- 



a def.to» 
V.El. 
hper co. 

2. 

c ex defi 
lo.V.El, 



(i coi*, 
pr.. 40 . 
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tiones CA, CO , CN &c. in infinitum con- 
tinuari , infinita fpatia primo lAOK aequa- 
lia correfpcndebunt hifce infinitis rationi- 
bus, in eodem afyniptotico fpatio contenta. 

PROPOSITIO XLVII. 

Fig. 125, re 61 o latere NR , aequali tranfverfo NQ^ 
O Hyperbolae aequilaterae NM , ad eum- 
dem axem Parabola NB delcribatur , dufta 
quavis reda BD, axi parallela, conveniente 
cum axe fecundario Hyperbolae CE in D, 
i$c cum Hyperbola iii M , erit hyperboli 
cum rpatium CNMD aequale reftangulo ex 
femiaxe tranfverfo CN in curvae parabolicae 
portionem NB vertici, <& eidem redae BD 
interpofitam . 

Ordinata enim MK ad Hyperbolam , Sc 
BA ab parabolam , quam tangat BG , ei- 
que perpendicularis ducatur BP, iunda DN 
erit ipfi BP aequalis, & parallela j Nam 
fubnormalis AP aequatur NC, cum debeat 
neor. 16. erte medietas (a) lateris redi, <& AB cft (B) 
prop. g. aequalis CD,unde & balis BP trianguli re- 
b ^4. /. danguii BAP aequatur ("c) bafi DN alterius 
Elem. trianguli redangtili DCN;. led ipfa DN ae- 
c ex 4. quatur DM^ quippe redangulum QKN eft 

I. Elem. aequale (d) qtiadrato KM , ( ut diameter 
d cor, 7, tranfverfa QN aequatur parametro NR ) 
pr. 5. feu CD , & iundo quadrato CN , qua- 
e ex 2. dratum (e) CK, feu DM , erit (f; aequale 

II. EI. DN quadrato ; quare etiam BP aequabitur 

f 47. I. DM . Ac iumpto in tangente BG pundo I 
Elem. ' - p- 
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infinite proximo ipfi B) tluAaque HIE paral- 
lela BD ) [ vel AG f triangulum IBH fimi- 
le (a) erit triangulo GBA : huic vero /imi~ a 4. 6 . 
le (b) efl triangulum BAP ; igitur etiam Piem, 
triangulum IBH Jimtle (c) efi triangulo b 8. VI. 
BAP , unde ] quoniam ob triangulorum Elem. 
IHB ) BAP fimilitudinem eft IB ad BH,^five c zi.lV. 
ad DE, ut (d) BP ad PA , five ut DM ad Elem. 
CN , erit reftangulum EDM (e) aequale d 4. Vf. 
CN in ipfam IB, quae ob infinitam proxi- Elem. 
mitatem eadem eft , ac portio infinite par- e 16. VL 
va curvae parabolicae, uti reftangulum EI> Elem* 
MO , ob redam OE infinite proximam DM, 
idem fere eft, ac fpatium EDMF Hyper- 
bolicum, a quo differt fpatio FOM infinities 
minori ; Idque cum femper eveniat, patet 
fore redanguliim ex CN in totam curvam 
parabolicam NB aequale fpatio Hyperboli- 
co CDMN ipfi correfpondenti . Q. E. D. 

COROLLARIVM. 

E X qUo DN oftenfa eft aequari DM , pa- 
tet facilis modus defcribendi Hyperbolam . 
aequilateram, inclinatis redo artgulo NCD 
innumeris redis NE, ND, mox dudis ipfi 
CN parallelis EF , DM , quae didis inclina- 
tis NE, ND fint aequales ; nam punda N, 

F , M erunt ad curvam Hyperboiicam ae- 
quilateram . 



PRO- 
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iS4 

PROPOSITIO XLVlII. 

Fig. 12d. Qi eodem axe tranfverfo NQ_, alio Ia* 
»3 tere refto NG defcribatur Hypcrbola 
NABK, 1 ’umpta media proportionali NT in» 
- ^ ^ ter hoc latus reatum i & tranfverfum , five 
'• * ’ redluln NR Hyperbolae acquilaterae IMIM» 

•• erit Ipatium NBK aclNMKj ut NG ad NT . 

Ordinetur quaevis alia AH j fecans aequi- 
lateram Hyperbo'am in 1 - . Erit quadra- 
tum BK ad revflangulum QKN , live ad 
a cor. 7. quadratum MK Hyperbolae acquilaterae, quod 
fr. 5. illi (a) aequatur, ut (bj GN ad NQj five ad 
b cor. 6. NR ; ut autem GN ad NR,ita[ ejl quudra-^ 
prop. 5. tum GK (c) ad reClangulum CHR^ vel ] 
c ex 1. quadratum GN ad quadratum NT (d) mediae 
VI. EI. proportionalis inter, illas ; ergo erit [ qua- 
di ex 17. dratum BK ad quadratum MK ^ut CN qua- 
VI. EI. dratunt ad quadratum NlT , &* j BK ad MK , 
ut GN ad 'NT ; finiiliter autem erit AH ad 
HF , ,ut GN ad NT ; ergo omnes lineae fpa- 
,fii Hyperbolici NBK ad omnes alterius NMK* 
adeoque & fpatium defcriptac Hyperbolae 
ad iliud Hyperbolae acquilaterae, eft ut la- 
tus redum GN primae ad NT mediam pro- 
portionalem inter iplum GN , & tranfver- 
fum NQ , aut reftuin alterius NR . E. D. 

[ LEMMA ad feq. prop. ] 

Fig 128* [ Si fuerit Ab ad DE ^ ut MO ad RM ; 

BK ad EF, ut OQ^ad MS ; & NC ad FG, 
' ut 
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Ttt Q_T ad ST ) fintque aequales tam prime ; 

antecedentes AB j J 5 N $ NC ) reliqui 

HO ) O^, ; erit fumma primorum ante- 

cedentium AC ad fummam fuorum confequen- 
tium DC ) ut reliquorum antecedentium fum- 
ma HI ad Cummam fuorum confequentium RT . ] 

[ Quoniam (a) aequantur AB ^ BN ^ NC y s. ese hy^ 
itemque HO y OQj Qfy ejlqae AB ad DE y pothejt» 
ut (b) HO ad RM i erit etiam BH ad DE y b ex hy- 
ut OQ^ad RMy & KC ad DE, ut QI ad pothejt. 
RM y igitur ejl AC ad DE , ut (c) HI ad c 24. E'. 
RM y & inifertendo , DE ad AC , ut RM Elem, 
ad HI. Simili ratiocinio oflendetur , EF ejie 
ad AC y ut MS ad HI y & FG ad AC > ut 
ST ad HI ; ergo (d) DG erit ad AC ,utRT d 24. y, 
ad HI y & invertendo , AC ad DG erit , ut Elem. 

HI ad RT. Q^ E. D.} 

PROPOSITIO IL. ' 

S Patlum Parabolae CAK aequatur duabus Fig. izg. 

tertiis parallelogrammi ipfi circumfcripti 
IPCK. 

Ordinetur DB ad diametfum AE y & per 
B dufta FBL diametro parallela, iungatur 
AC, fecans BD in G , & LF in M. Ex re- 
volutione parallelogrammi APGE, et trian* e ey 
guli AGP, circa AP, fiet Cylindlrus. (e) tri- XII. Et. 
plus Coni ; et cum fit circulus radii LF , fi* f ex 34. 
ycPC(f) ad circUlum radii ML, ut (g) qua- I.El. 
dratum illius ad quadratum huius , five ut (h) g ex 2.' 
quadratum AP ad quadratum AL , nempe ut XII. EI. 
quadratum EC ad DB quadratum , fci- h ex 34. 

licet I. Elem. 
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a ex pr. licet ut (a) refta EA ad abfciflam AD j f)v&, 
4 . ut (b) FL ad LB ; [ crit virculuf radit LF , 

b ex 7,^. in (yltndro , ad circulum radti LM tn Cono y «/■, 
J. Elenii reiia FL in farallelogrammo AFCE i ad re-. 

Clam LB in trtltneo AECP . Eamdem ob cau- 
fam t duCla JET parallela LF i erit cirtuluc 
• ' radti AiT tn Cylindro j ad circulum radii 

AlR in Cono i ut AET in par allelograinmo i 
ad AiS in trilinea i atque ita femper . Sunt, 
autem aequales tum omnes ctrcult tn cylindro i 
tum omnes lineae in parallelogrammo ; ] jdeo 
c exLem- omnes (c) aequales circuli illius cylindri e- 
mat.prf. runt ad omnes circulos infcripti Coni y ut, 
omnes aequalem iincac parallelogrammi ad 
omnes lineas trilinoi paraboliei ABCP j [feti 
cylindrus genii us ex te volatione parallelo- 
grammi ALCE , erit ad ConUm . ex reitolu* 
tione trianguli ACP y ui parallelogrammum 
APCE ad trilineum ABCP ; ] quare ut cy- 
d iOiXlti lindrus eft triplus (d) Coni j ita parallelo-^ 
Elenii ' grammum APCE triplum cft trilinei ABCP j 
adeoque reliqiiuni parabolicum fpatiumAB- 
CE aequatur duabus tertiis partibus didi pa- 
ralleiogrammi AECPy et duplicando Utrum-* 
que (patiuiu y parabola integra CAK cft ae- 
qualis duabus tertiis parallelogrammi IPCK * 
QiE.D* 

.t/T •. 

'COROLLARIA. 

•VO ■ ^ ' ■ ■■ 

‘ • j’ T Tinc patet, efle parabolam fefquiter- 

*’■ ' jn tiam trianguli infcripti { KAC ,■ feu^ 

• parabolani ad boc triangulum ejje^ ut 4 . ad 

g. J ; cum enim Et parabola L ad triangulunp 

in- 
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infcriptum in'rittioHe compojtta pitraholat tid 
parullelogrammutn , & parallelogr Animi ad (^) a numef»_ 
triangulum » fitque pdrubolA ] ad parallelo- 12. par, 
grammum ut (b) 2, ad ?•>& parallelogram-i iV.EU 
mum ad triangulum, ut (c) 2. ad i. ; erit b ex hac 
parabola ad triangulum in ratione compofita prop. 
ex 2. ad 3., et ex 2. ad i., adeoque ut [re- cex 41, 
(langulum (d) ex 2. ik 2. ad reiiangulum ex L Elem. 
3. i» i.yfeu at 34. ad 3. d cor. 2, 

II. Parabola ABCE ad partem ABD, prop.i^, 
feftam ordinata BD ell , ut cubus EC ad cu- FI. EI. 
bum DB ; nam quia etiam ABD aequatur e ex hac 
duabus tertiis (e) parallelogrararai ADBL , prop. 
eft ABCE ad ABD , ut AEGP ad ADBL , f cor. 2, 
fcilicet in ratione (f) compoiita baiium EQ , prop. 21. 
DB, et altitudinum EA, DA» quae (g) du- VI. EI. 
plicata eft illius, cum fit [ EA ad DA,] ut g cor. i. 
quadratum (h) EC ad DB quadratum , qua- prop, 20.- 
rc erunt haec fpatia in ratione triplicata or- FI. EI, 
dinatarum EC, DB, adeoque (0 ut cubi eo- h ex pr, 
f uiudein . . 4. 

i ex 334 

[LEMMA ad feq. prop,] . XI, EI. 

[ culorum peripberiae eam inter fe 
tionem habent , quam diametri .] 

[ Quoniam polygonorum Jtmilium circu- j 

lis infcrtptorum ambitus funt , ut (k) r/r- ^ I» 
culorum , quibus infcrtbuntur , dtametri ; p^fop, x, 
etiam Jimilta polygona infin{torum infini~ Xll, EL 
te paraxnrum laterum habebunt ambitus dia - , 
metris 'circulorum , quibus inferibuntur , pro-* 

portimalet. Tam vero haec polyg 9 na in cir^ 

‘ - cu- 
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c cor. I. 
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d ex byr 
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e ex Scb. 
frop. 41. 

I.EU 
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culos (z) dejinunt , atque ita illorum ambitur 
in peripherias commigrant ; ergo etiam ctr^ 
culi habent peripherias fuis diametris profor^ 
•tionales . Q^E. D. ] 

[ C O R O L E A R I V M.] 

[ r~^Irculortm. igitur peripberiae funt fuis ff- 
tiam radiis proportionales . J 

PROPOSITIO L. 

C irculus diametri AP aequatur triangulo 
reftangulo CAB , cuius altitudo radius > 
balis autem AB fit aequalis circumferentiae 
PAK. 



Nam per quodlibet punflum radii D du- 
6Ia concentrica peripheria DbO , & in triangu- 
lo re6Ia DE bafi parallela >. erit AB ad DE, 
Ut peripheria PAK ad peripheriara EDO, 
cum (b) tam hae, quam (c) illae fint,ut AC 
ad CD ; quare ut AB aequatur (d) periphe- 
riae PAK , ita DE aequatur alteri peripheriae 
fDO, et hoc ubique accidet : omnes ergo 
lineae trianguli CAB aequantur omnibus pe- 
ripneriis concentricis ipfius circuli ; ergo eft 
triangulum circulo aequale Q; E. D. 

COROLLA RIA. 

I. T Tinc circulus idem aequabitur (e) re* 
Xn Aangulo ex radio in dimidiam circum* 
feientiam> yel ex tota ciicumferentia in di* 

mi* 



Digitized by Google 




STHOFSIS,' 159 

midium radii > fcu quartam partem dianiciri : 

unde quia (a) ex calculo archimedeo eft cir- aprop.t» 

ciimferentia ad diametrum , ut ferme 22. ad de cir* 

7. ) ( feu diametro dati circuli exjijlente 7. , culi di^ 

circumferentia eft 22. ; circuluf aequalis erit mens • 

fado ex ir . cum dimidio y feu ex ii. 

in 7. dimidia y nempe aequabitur dimidiis qq. y 

feu g8. cum dimidio : iam vero quadratum 

diametri eft 49.; igitur ] erit circulus ad 

quadratum diametri , ut cum dimidio ad 

49. ) live [ ut 77. dimidia ad dimidia 98. y 

vel utrumque rationis terminum duplicando y^ 

ut 77. ad 98., hoc eft [ utroque rationis ter^ 

mino per 7. divifo] , ut ii. ad 14. 

II. [ Etiam ftdor quilibet ACK aequa- 
tur triangulo re6langulo AMC y cuius alti- 
tudo radius CAy bajis vero AM Jit aequalis 
arcui AK . Hant circulus eft ad feilorem 
ACK y ut (b) circumferentia ad arcum AK y 

feu ut AB ad AM (c): fed ut AB ad AMy yi^ £/, 
ita eft triangulum ABC ad triangulum q 
AMC (d); ergo circulus ejh ad J’e6loremy ut potheft» 
triangulum ABC ad triangulum AMC : Sed (j 
circulus (e) aequatur triangulo ABC ; igitur Elem, 
fe6lor aequalis eft triangulo AMC. ] g ex baf 

III. [ Quare feiior circulans ACK ae- prop, t 
quabitur (f) re6iangulo ex radio AC tn di- f gyg Scb» 
midium arcus AK y vel ex toto arcu AK in p,.^ 
femiradium AC y aut in quartam partem^ £ Elem, 
diametri AP . ] 

IV . [Quemadmodum circulus PAKaequalis 
eft triangulo ABC , ita circulus FDQ aequa- 
bitur triangulo DEC y habenti bajim DE ae- g ex de- 
qualem (g) circumferentiae EDO i unde hu- monftra, 

’ - iu- huius pr» 
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ii{fmo4i circulorum different i tt , feu urmillct 
utroque circulo intercepta^ aequabitur trape- 
X)io , ABED y quod eji triangulorum ABC 'y 
i)EC differentia, j ' 

PROPOSITIO LI. 

r 

E Llipfis NEQ^ eft ad circulum fuper axe 
minori NQ_ dderiptum , ut minor axis 
ad maiorem. 

Ordinata per centrum CE, quae eft fe- 
miaxis minor Eiiip/is, et produfta ad circu» 
Ium in B , tum qualibet alia ordinata KM , 
pertingente ad circulum in D , ut reftangu- 
lum QKN ad QCN , ita erit (a) quadratum 
MK ad quadratum EC , & quadratum DK 
priori reftangulo (b) aequale, ad BG quadra- 
tum aequale alten QCN. Ergo [ quadra- 
tum MK eJi ad quadratum EQ , ut quadra- 
tum DK ad quadratum BC , & MK ad 
EC. erit , ut DK ad BC , permutando y MK 
ad DK y ut EC ad BC . Eajndem ob eaufam 
du6la alia, ordinata ST” , pertingente ad ctr- 
culum in.R , erit ST ad KT y ut eadem EC 
ad BC i atque ita porro . Igitur ] omnes li- 
neae (c) Elliplisad omnes lineas circuli funr , 
ut EC. ad CB;adeoque fpatium totius Elliplis 
ad integrum circulum eft , ut femiaxis mi- 
nor EC ad radium CB , feu CQ^ femiaxem 
maiorem , adeoque ut axis, minor ad maio> 
{em . £. D< 



CO' 
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il6t 

COROLLARIA. 

I; X^VAis ex centro reftis CM j CD» erit 
XJ pariter fector Ellipticus CMQ^ad fe- 
ftorem circularem CDQ^ in eadem ratione 
minoris axis ad maiorem ; nam fegmentum 
MKQ, ad (a) Tegmentum DKQ.» & triangu- a ex hac 
Ium CMK ad(b)COK, funt. ut MK ad DK, frop. 
ideoque ( c) ut EC adBC, Tcu CQj [igitur MK^h ex i. 
ejiad DK^^ut (A) CMK ad CDK.tsrfumma F/. E/. 
ttutece dentium CMQ^eJi ad fummam conCe' c ex hac 
quentium CDQ^ ut (e) antecedent unum prop, 

ad fuum confequent DKQ^ > feu ut femtaxis d ex ri, 
mtnor EC ad (() maiorem femiaxem CQ^adeo- l^.El. 
que ut axis minor ad maiorem, e per iz, 

II. [ Hinc feltor Ellipticus MCQ^ ae-, V.El, 

quatur redangulo ex minori femiaxe CE in f ex de-, 
dimidium circularis arcus DQ^; quippe cir- monjlr, 
cularas feCfor DCQ^ad feriorem Ellipticum 
MCQjeJl ) ut (g) radius CB ad minorem fe~ g ex cor, 
miaxem CE , feu ut reSiangulumifi) ex CB praeced, 
fn dimidium arcus DQ^y ad redangulum ex h ex i. 
CE in dimidium eiusdem arcus DQ ^ ; at fe~ yi. EI, 
(for circularis DCQ^aequatur (i) re(f angulo i ex cor, 
ex radio CB in dtmidium arcus DQ^i igi~ g. prop, 
tur etiam (k) fe(for Ellipticus MCQ^ aequa- praeced. 
bitur re(f angulo ex minori femiaxe CE iru. k ex 14 , 
dimidium arcus DQ^ 3 V. EI, 

III. [ j^xn & integrum Ellipfeos fpatium 
aequale ejl redangulo ex minori femiaxe CE 
in dimidium circumferentiae , radio CB deferi- 
ptae y feu in femiperipberiam QBH ; Jt- 
quidem ejf circulus ad Ellipjim y ut CB (1) I ex hac 

L ad prop^ 



Digilized by Google 




i 6 i SECT. COKIC, 

ad CE i feu ut reCiangulum ex radio CB 
in femiferipberiam S^H ad redangulum ex 
CE in femiperipberiam eamdem ; fed circu- 
9, eor. I, ijf, aequatur (a) redangulo ex radio CB ia 
prop,^ 0 . femiperipberiam QBN ergo & Ellipjit integra 
b 14. VU aequabitur (b) reiiangulo ex mtnori femiaxe^ 
Elem, CE in femiperipberiam i radh CB de* 
fcriptam. ] 

[ EEMMA ad Jiquenu prof. ) 

[ QJ /m eirculo PAK ordinetur quaevis DS j 
FI? 50 defcribatur circulus prio^ 

. ** ^ * fi concentricus FDOj armillay bifce duobus 
circulis intercepta y aequabit circulum ra-% 
dio DS de/criptum»} 

[ Q*iO»iam circulus EAK ejl ad circu^ 
c ^. XU, FDOy ut quadratum (c) CA ad quadra^ 
Elem* * » dividendoy erit excefius circuli FAK 

fupra circulum FDO y feu armilla utroque 
ctrculo intercepta , ad ctrculum FDO y ut ex-, 
ce (jus quadrati CA fupra quadratum CD» 
d 5. IL feu (d) re£i angulum PDAy ad quadratum 
Elem. CD : fbd redangulum PDA aequale (e) efi 
c cor. I. quadrato DS ; igttur armilla ad circulum 
tr, 2. FDO erit y ut DS quadratum ad quadratum 
CDy vel ut circulus radii DS ad circu* 
f 2. XIL Ium FDO ; quare armilla aequabit (g) cir* 
Elem, culum radia DS defcrtptum « E,D, } 
g 9, 



'smopsis. 



COROLLARIA. 



I. [ armilla (a) aequatur trapezio 

BEDAy huic trapezio aequabitur 
etiam circulus radio DS de feri'- 



ptus . 

II. [ Quoniam DS quadratum y utpote (b) 
aequale re6iangulo PDAy aequatur (c) diffe^- 
rentiae quadratorum CAy CD y liquet y armil- 
lam duobus circulis radiorum CAy CD inter- 
ceptam y circulo aequalem fore y cuius radii 
quadratum aequale ejl differentiae quadrato- 
rum CAi CD* ] 



PROPOSITIO LII. 



S T quaelibet SeAio Conica AEB circa fuum 
axem ED rotetur, cuius tangentes ex 
terminis baiis du 61 ae AF , 6H, cum vertica- 
li tangente EF conveniant in F , H , iunftis 
ad medium bafis D , reftis FD , HD , erit 
folidum conoidaleex rotatione DEB genitum 
aequale folido, ex trianguli DKB rotatione 
circa eumdem axem fafla , prodeunti folidum 
autem ex trilinei ENBH revolutione circa ip- 
fum axem aequatur Cono, ex tuanguli EDH 
revolutione genito . 



DuAa enim ubilibet bafi , & tangenti 
verticali parallela LK , fecante axeni in I , 
tangentes in L , K , curvam in M , N , re- 
flas FD, HD in O, P i erit reftangulum 
MKN ad quadratum KB , ut (d) quadratum^ 

l 2 EH 



a cor, 4. 
prop. 50. 



b cor, r. 
pr. 2, 
c*ex 5. 
II. EI. 



Fig. Ig2. 



d ex pr. 
16. 
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EH ad HB quadratum, & permutando, re* 
ftangulum MKN ad quadratum EH , ut qua- 
a ex cor. dratum KB ad quadratum HB, five (a) ut 
i. pr.z. DI quadratum ad quadratum DE , vel, ut(b^ 
Fl. EI. quadratum IP ad quadratum EH ; quare [ re- 
hex cor. (langulam MKK dd quadratum EH efiy ut 
l.pr. quadratum IP ad idem EH quadratum ^ i* 
VI. EI. deoque ] IP quadratum aequatur (c) re^Ian- 
c 9. V. gulo MKN, fcilicet differentiae quadratq-, 
Elem. rum IK, IN; unde & circulus radio IP de- 
d (or. 2. feriptus , erit aequalis differentiae- (dj circulo- 
l^mmat. rum a radiis IK , IN deferiptorum , five ?r, 
fraeced. millae circulari, quae iq revolutione tri linei 
ENBH circa axem ED gignitur a re6Ia NK > 
& hoc femper eveniet ; quare Conus a tri- 
angulo EDH circa ED revoluto deferiptus, 
cuius Beftiones fuqt circuli radiorum IP , ae-i 
quabitur fplido ex revolutione tri linei EN- 
BH circa eumdem axem , cuius feftiones funt 
armillae per reflas NK deferiptae . Sed hoq 
folidum ex trilinco ENBH , cum folido co- 
noidali ex revolutione Conicae Sediionis EN- 
BD circa ED, aequatur folidis ex triangulq 
EDH, & ex triangulo DHB circa cumdeip 
axem revolutis; ergo ut fplidum ex trilineo 
ENBH aequatur Cono ex triangulo EDH, 
etiam reliquum folidum conoidale ex revo-i 
lutione ENBD aequatur refiduo Iblido geni-, 
to ex trianguli DHB revolutione circa eum-. 
^em axem . Q. E. p. • - 

[ Scbolium ] 

[ Qu^od in folido conoidali efl badenut 
demonjlratum , etiam in fegmento /pbaerico lot 
_ cum 



Digitized by Google 




STHOPSiSi j6i 

tion bilbet y Ji enim DEHB Jit Circuit femi- 
fermentum i ex cuius revolutione circd axem 
'ED oriatur Jegmeutuni Jpbaericum AEB } e- 
tit tangentis hK quadratum aequate (a) re- 
{iatigulo MKH : aequantur vero (b) quadrata 
tangentium EH i BH / unde (e) reClangulum 
MKH ad quadraiim EH erit ^ ut quadfatum 
LK ad BH quadratum t vel ut (dj quadra- 
tum DI ad DE quadratum i vei ^ ut (e) qua- 
dratum IP ad quadratum EH igitur (f) re- 
ilangulumMKH aequabitur IP quadrato \ at- 
que Ita Juferiorehi demon/lrationeni fegmento 
/fbaerico apflicandb i ojleridetur f fegmentum 
Jfhaericuni ex rotatione jemijegmenti circularis 
DEHB gemtuin aequari folidb genito eit re^ 
>voluttone tiriatiguli DHB t j > 

^C6kblEAE.iA, 

i, i;>Rodu6^is tangentibus collateralibus AF, 
X BHj quae cum axe conveniant ih O » 
& in bad fe(^a DSj cuius quadratum aequet 
difFertfntiam quadraH AD ab FE quadrato, 
iunfta GS, erit cbnoides ex revolutiorte EN.» 
feD c-tca axem ED , aequalis Gono, ex ro- 
tatione trianguli SGD circa GD j nam Conus 
ex revolutione trianguli ADG eli triens pro- 
du(Si (g) ex circulo radii DA in DGj & co- 
tilis ex triangulo FEG , cum Cbno ex triangulo 
FED cft triens produ»fti ex circulo radii EF 
in (h) EG , plus ED i ideft in eamdem i)G y 
^go excelTus Coni eX AD fupra Conos ex EEG i 
& FED, hoG eft foliduitl ex revolutione tti- 
Atieuli AFD , feti DHB circa ED r nempo 

L 3 Co- 
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b cor. ii 
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d ex cor. 
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A 

conois cxrotationefa)ENBD aequabitur trienti 
produfti, ab exceffu circuli DA radio defcri- 
pti fupra circulum radii £F , in earndem al> 
titudinem DG ; quare cum fit quadratum DS _ 
differentia (b) quadratorum DA > EF , etiam 
circulus radii DS eft exceflus (c) circuli ( ra* 
dii ] DA fupra circulum [ radii ] EF ; ideo- 
que Conus a triangulo SGD genitus aequa- 
tur ipfi conoidi . 

II. Si curva AENB fit parabola ) erit co- 
noides ab ipfa procedens aequalis triplo fo- 
lidi ex revolutione trianguli GFD circa ip- 
fam GD ; quia enim fubtangens DG eft du- 
pla (d) GE» eft AD (e) dupla FE, & illius 
quadratum huius quadruplum ; unde circulus 
radii DS ) [ qui eft circulorum radiis DAj EF 
defcriptorum (f) differentia > ] erit triplus 
circuli radii EF y ideoque Conus ev trian- 
gulo SGD) nempe ipfa Conois , triplo ma- 
ior erit folido ex rotatione GFD» qui aequa- 
tur Cono ex circulo radii EF in ipfam alti- 
tudinem GD. 

III. quaelibet conois eft ad Conum infcri- 
ptum a triangulo DEB circa axem ED revo- 
luto, genitum, ut fumma bafis DB, & ver- 
ticalis tangentis EH , ad ipfam DB ; nam ra* 
dio DB circulo BVA defcripto, & du^laHV 
axi parallela , fecante bafim in T , circulum 
in V , & iunfta DV perpendiculari TT , erit 
TV quadratum exceflus (g) quadrati DV fu- 
pra quadratum DT , feu difcrentia quadrato- 
rum DB, EH; quare cum fit conois aequa- 
lis (h) Cono , cuius bafis circulus radii TV » 
& altitudo DG > erit [ eadem conois J ad Co- 

' num 
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ftilm infcrlptUm radii DB> & altitudinis DE pr, ly 
in ratione (a) compofita [ ex ratione bajium^ XI f. EI. 
nempe ] quadrati TV ad (b) quadratum DB , b z.Xlt. 
feu DV j ideft [ redanguli Dl^I ) quod Elem» 
quadrato (g) aequale ejl ) ad quadratum DV y c cor. t. 
Jeu ] IV (d) ad VD^ & [ ex- ratione altitu“ prop. 8. 
dtnumy nempe ] GD ad iDE^quac eft eadem, k/. EI, 
ac (e) GB ad BH y feu (f) DB, aut DV ad & ip, 
TB ; ergo conois ad irtfcriptum Conum eft Fl. El. 

[ in rattone compojita ex rationibus ad Aexi.VU 
VD y & VD ad TB y feu ] ut IV (g) Elem. 
ad TB ; fed in hac ratione eft Quoque (h) eexco.t. 
AT ad DV j nam reflangula IVD, ATB funt 4.FLEI, 
aequalia, eo quod (i) quadrato TV aequan* fexco.i, 
tur j ergo ratio cohoidis ad infcriptum Co* 4.F/. EU 
nuin eft eadem, quae AT ad DV , ideft DB gexnum» 
plus EH ad DB. 12. par. 

IV. [ lam veto hByplui EH eft ai ^.V.El. 

DBy ut DG * plui GE (k) ad GD]. Vnde h 16. l^I. 
pariter conois ad infcriptum Conum erit , ut Elem, 
DG plus GE ad ipfam t)G , ideft produfto i cor 1. 
axe ad R,ut fit GR aequalis GE, erit ratio pr.S.FI, 
conoidis ad Conum infcriptum , eadem quae Elem. & 
DR ad DG . 17. P 7 . 

V. Hinc conois parabolica erit fefquial- Eletn.& 
tera Coni infcripti , quia DR erit tripla DE, cot. i. 
cuius dupla ( 1 ) eft DG, unde DR ad DG pr. 1. 
eft, ut ad 2. Et quia cylindrus conoidi k 18. K 
circumfcriptus elTet (m) triplus infcripti Co-» Elem, 
ni, foret is duplus conoidis Parabolicae fibi 1 cor, 6. 
infcriptae, quippe cum fit cylindrus ad Co- pr, 9. 
cum, (n) ut [ 3. ad i. feu «t ] 6. ad 2. , & m 10. 
Conus ad conoidem, ut 2. ad ^.,erJt^[ ek XII. El, 
aequo ] cylindrus ad conoidem, ut 6. ad 3. , n per e* 

1 4 ideft amdem^ 
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ideft [ cyltndruf erit ] duplus [ conoidit 4 } 
154. VI. Si curva AEB Iit femicirculus , aut 
«■ig* 34 * femiellipfisj quoniam laterales tangentes AF| 
BH, ex terminis alterius axis AB duftae, funt 
parallelae axi ED > erit tangens EH aequalis 
DB ; ergo DB plus EH eft dupla DB y adeo- 
que Hemifpherium > five Hemifpherois Elli- 
- , ptica dupla erit infcripti Coni ; cylindrus au» 

tem circumfcriptus hemifpherio y aut hemi- 
Ipheroidi erit eius fefquialter ; nam cylindrus 
a IO. ad Conum elly ut (a) 3. ad i.y Conus vero 
XII. EI. ad hemifpherium y aut hemifpheroidemy ut (b) 
b ex de- i. ad 2. ; ergo [ ex aequo ] cylindrus ad il« 
monfir. lud folidum hemifpherium y vel hemifphero- 
idem eft y ut 3. ad 2. IdemqUe valet de cy- 
lindris integrae fpherae y aut fpheroidi cir- 
cumfcriptis. 

PROPOSITIO LIII. 

S T fpatium Hyperbolae BHy & afymptoto 
_ CI interie^lum revolvatur circa axem BE> 

folidum hinc genitum aequabitur cylindro ae^ 
que alto ballm habenti circulum radii BC. 

Quoniam re^afigulum IHG y nempe dif- 
G 5. IL ferentia (c) quadratorum Ely HE, aequatur 
Elem. quadrato tangentis (d^ BCy five (ej re<ftac 
d ex cor, £K y etiam dififerentia Circulorum a radiis £I y 
tpr.^S. EH [ defcriporum'\i\iji<t^ armilla circularis 
c ^4. l. genita a reiftaHIin rotatione fpatii afympto- 
Elem, tici BHIC circa axem’ BE y aequabitur (f) cir- 
f cor. 2. culo radii EK in cylindro ex revolutione rc- 
Lemm.ad 61 anguii BCKE defcripto j idque femper 
fr, 52, venit 
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Venit ; ergo omnes armillae circulares illius 
folidi aequantur omnibus circulis huius cylin« 
dri , & ideo folidum illud huic cylindro 
aequatur. 

CdROLLARiA, 

I* T TInc cohois hyperbolica ex revolutio-* 

JTj. ne feftionis BHE cirCa axem BE j ae- 
quatur annulo procedenti ex revolutione tri- 
anguli CKI circa eurndem axem ; hic enim 
annulus cum cylindro orto ex refliangulo 
BCiCE) adaequat fummam ex coUoide BHEy 
& ex folido genito ex afymptotico fpatio 
BHIC ; unde cura hoc fit aequale (a) difto d hac 
cylindro » etiam conois hyperboiica diAo an- fr. 
nulo aequatur. 

' II. Similiter fi afymptoticura fpatium 
ABCD circa fecundum axemAE revolvatur» . 
folidum hinc ortum aequabitur cylindro or- ^ 3 ®- 
to ex revolutione re^anguli ABEF circa e-, 
umdem axem ; nam & reiftangulum CDH » 
t quod eft differentia (b) quadratorum FCi bexy.TT, 
FDi ] aequatur (c) quadrato AB» five (d) Flem, 
FEiuiide differentia circulorum ex radiis fC» ^ pf» ^ 
FD , ideft (e) armilla circularis genita a re- ^ 9 * 
dfa DC in dido folido » aequatur circulo ra- d 34. /. 
dii FE in illo cylindro» & hoc femper eve- Flem, 
nit» unde totum folidum toti cylindro aeque eexLem^ 
longo aequale erit. mai» pr* 

IIl. Annulus autem ex Hyperbolico tri* 52* 
lineo BEC) circa A F revoluto» aequabitur Co- ^ 

no ex revolutione trianguli ADF circa euniv 
dem axem j nam ille annulus cum cylindre > 

&hic 
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& hic conus , cum folido ex a(ymptotict 
fpatii revolutione , complet Hyperbolicam 
cylindroidem , ex revolutione (patii ABCF 
circa eumdem axem AF y genitam : [ fed fo^ 
Udum ex revolutione afjmptotici fputii AB» 
CD genitum j aeqitutkr (») cylindro ex revo» 
lutione reClunguli ABEF ; igttur etiam Conui 
ex ADF aequari debet annulo ex revolutt- 
ne trilinei BEC ]. 

[ LEMMA ad feq, prop. ] 

[ ^^Tlindri reCli ABFE fuperficiet aequa» 
tur reClangulo BFKR > cuiur altitudo 
BF ejl eadem $ ac cylindri 1 hafir vero FK 
aequatur- circumferentiae cylindricae bafeoi 
EFS . ] 

[ Sumpti f in altitudine BF punilif quot» 
libet C,N) perque illa traieCiis planit y bafi 
cylindricae parallelit y fiant feHiones DTCy. 
MLH t quae circuli erunt y tum mutuo y tum ba-» 
Ji EFS aequaleiy Uganturque in redangulo 
BFKR ipji FK parallelae CQ^y NO , quae 
invicem ifo) y redi aeque FK (d) aequabuntur. 
Quoniam circumferentia EFS aequatur re 6 ia$ 
FK y etiam circumferentiae feflionum circula» 
rium DCT j MHL aequabuntur CQj NO ^ 
Simili modo Ji ex Jingulis aliis pun 6 lii alti- 
tudinis BF circulares feSlionas Jiant y baji 
cylindricae parallelae y atque tn re 6 iangula 
BFKR totidem re^as ex iisdem punflif du»' 
cantury parallelae FK ; Jingulis bifce reClit 
aequabuntur Jingulae huiufmndi fedionum cir- 
cumferentiae i bae igitur Jimul. /umptae eir- 

,1 
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cutnfetentiae illat fimul fumatus lineur 

adaequabunt : fed buitlfmodi circumferentiae 
Jimul fumptae complent cylindricam fuperfi^ 
ciem y & redae illae redangulum BFKR; <• 
gitur cylindri reClt ABFE /uperjiciet aequa» 
tur reilangulo BFKR . £, D. ] 

[COROLLARIA, 'i 



I. [ f~^^are r edorum cylindrorum JuperJi» 
ci es funt y ut redangula ex illorum 
^^^altitudinibur in fuarum bajium 
circumfer enti at , ] 

II. [ Quapropter fi cylindri redi fue- 
rint aeque alti y illorum fuperficies erunt pe- 
ripheritt bafium proportionale t . ] 



PROPOSITIO. LIV. 

I Nfcripto reftangulo DEAG inter Hyperbo 
lam aequilateramDC) & eius afymptotos 
EA ) AB 1 fi totum afymptoticum fpatium ED- 
CKBA circa AB revolvatur infinities longum > 
efficietur folidum duplum cylindri a difto re* 
ftangulo circa GA revoluto defcripti . 

Agatur quaelibet CI afymptoto paral- 
lela ) fecans reftanguli latera ia F , I , eiuf* 
que diametrum EG in H. Erit [ BA ad AGy 
ut DG (a) ad CBy feu ] CI (b) ad DE y 
ut EA ad AI , five ut peripheria radio AE 
defcripta y ad (C) peripheriam radio AI dc- 
fcriptam ; Ergo reftangulum ex altitudine 
CI « & peripheria circulari radii AI y quod 
cfi (d) aequale fuperficiei cylindricae a re<fla 



) 



Fig. 
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CI, circa AB revolata, defcriptac j aeqttatur 
rc<?langulo , ex altitudine DE, & baii peri- 
pheria radii AEj quae elfct cylindrica fiiper-’ 
a ex eo- ficies (a) e< revoluta DE circa AB , genita: 
demLem- quare cylindrica fuperficies genita a linea 
mut, Ci, ad 1 'Uperficiem cylindricam genitam ab 
b pA*. 7. eft, ut (b^ cylindrica fuperficies genita a 

V. Elem. DE ad.ipfain genitam ab H, nempe (d) uf 
c cor. 2. peripheria radii EA, ad peripheridm radii 
Lemmat. AI j nertipc ut (d) EA ad AI, live (e) ut 
frueced. dG ad GF* vel (f) ut DE, five FI adFH* 
d cor. ^ Eodem modo ojhndetur y efie Juperficiem ge-‘ 
Lemmat, nitam a c LyUd fuperficieni genitam ait f L f 
ad prop, f(f j^L ad fb ; J' & hoc ubique eve- 
5 *^*’ nict : ergo lingulae fuperheies cylihdri- 

cae , componentes folidum hyperbolicunui 
Elem. ex revolutione difti fpatii afymptotalis ,ad 
f cor. I, lingulas cylindricas fuperficies conUituentes 
prop. 4. cylindrum ex redangulo DEAG genitum , 

VI. EI. funt^ ut lingulae lineae eiusdem reiSanguli, 
g ex de- ad lineas illis correfporidentes in triangulo 
vionftr. DEG j cum itaque lint aequales omnes illae 
h Lemm, Cylindricae (g) fuperficies folidi hyperboll- 
^ prop. ci ,. nec non aequales lineae ordinatae in_. 

parallcJogrammo reftangulo, erit (h) ipfum 
1 ex pr. folidum Hvperbolicum ad di 61 um cylindrum^ 
^4.1. EI, u^t rcftangulum ad infcriptiira triangulUm ^ 
t fcilicet in ratione (i) dupla ^ unde pateC 

. propolitum 4 

C O R O t 1 A R I A. 

1 . T Tinc r folidum ab af^ymptotico (patio EDC-^ 
X X KBA gemtuniyejl ad cylindrum genitum 

a redangula GDEA^ut x,ad i.j igitur J diyiden^ 

do 
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folidum Hvpcrbolicuin fupra Cylindrum ^ 
re< 5 ^aDgu!o GDEA genitum exiftens, nempe k 
fpatio DCKBG defcriptum» erit aequale CY" 
lindro illi libi fuppofito ; & limillter alia 
portio difti folidi ex revolutione folius cCK- 
Bb genita» aequabitur cylindro libi fuppo*^ 
lito, per reftangulum cLAb defcripto, 

II. Er eiulmodi folida ex DCKBG, & 
ex c CKB b revolutis gepita , erunt ut radii 
DG, cb fuaruin balium circularium, quip- 

in hac ratione funt cylindri illis fuppo-r 
liti , quibus dida folida aequantur , utpote 
in ratione (a) compolita altitudinum ED , 
Lc ( quae eadem eft (b) reciproce LA ad 
AE , feu reftanguli (c) LAE ad AE quadra- 
tum ) , & [ex ratione bajium , nempe circu' 
li radio AE defcripti , ad circulum radii 
ALi nempe ] AE quadrati (d) ad quadratum 
AL , adeoque funt , ut (e) LAE ad AL qua- 
dratum, fcilicet ut (Q AE ad AL, feu (g) 
ut pG ad cb. 

III. Ideo li divifa fuerit AE in ali- 
quot partes aequales AI , IL, LH» HE &c. 
dudis afymptoto parallelis IC , Lc , HM, 
ED , atque ordinatis ad afymptoton CB , 
cb, MN , DG, ex revolutione huius fpatii 
afymptotici circa AB , erunt partes a por- 
tionibus DMNG, M C b N, c CB b,& ultima in- 
finite longa CKB defcriptae , invicem ae- 
quales ; cum enim lint illa integra folida , 
[ genita cx revolutione /putiorum DCKBG , 
MCKBN, cCKBby CKB y] ut (h) radii ba- 
fium [ DG MH y c b y CB J , eorum dilFeren- 
tiae [ nempe folida genita a portionibuf DA^- 

KG, 
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KGi McbHi cCBby CKB ] funt, ut dif- 
ferentiae talium radiorum [ nempe EH )HLy 
LI y TA ]y quae hic funt aequales . 

IV. (^od fi totum fpatium ex integra 
Hyperbola y & utroque infinito afymptoto 
contentum revolvatur circa unam afympto» 
ton, nempe AOQPDCK citea AB, erit hoc 
magnitudinis infinitae, quippe in ipfa infini* 
. ta afymptoto AOQ_ infinitae partes aequa, 

. les ipfis AI,,IL&c. defignari poflunt, qui-. 

bus totidem correfpondebunt infinitae por, 
a ex eor, tiones huius folidi invicem (.a) aequales, 
fraecedt 

F IK 1 S. 
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